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giá nhanh trắc "nghiện môn, Tần 


LỜI NÓI ĐẦU 


“Chăm chỉ, siêng năng làm việc bằng cả sự say mê, thành công, may mắn sẽ đến” 


Trân Công Diêu 


Năm học 2016 - 2017 là một năm học có nhiều đối mới đối với cả học sinh và giáo viên 
THPT. Bộ Giáo dục đưa ra phương án thi THPT Quốc Gia mới, trong đó học sinh 12 sẽ thi ít 
nhất 4 bài kiểm tra để xét tốt nghiệp và nộp xét tuyển vào các trường Đại Học gồm: Bài thi Toán, 
Văn, Ngoại Ngữ và chọn một trong hai bài KHTN hoặc bài KHXH (có thể chọn hết). 

Ngoài ra còn có một sự thay đổi cực kì lớn là là ở môn Toán, trước giờ thí sinh phải làm bài 
dưới hình thức tự luận nay sẽ làm bài dưới hình thức mới đó là trắc nghiệm. Để thi môn toán có 
50 câu trắc nghiệm nằm toàn bộ trong chương trình lớp 12, mỗi câu có 4 đáp án chỉ một đáp án 
đúng. Theo để minh họa môn Toán của bộ vừa công bố trong tháng 10 vừa qua, cấu trúc số câu 
hỏi các phần được phân bổ như sau: 


_e Ứng dụng đạo hàm: — 11 câu 
e Mũ và logarit: 10 câu 


e Nguyên hàm, tích phân và ứng dụng: 7 câu 


e Số phức: - 6 câu 
e Hình học không gian: 8 câu 
e Hình tọa độ Oxyz: 8 câu 


Với những đổi mới này, rõ ràng không chỉ học sinh mà ngay cả nhiều giáo viên cảm thấy rất 
khó khăn. Thứ nhất là về phương pháp học, phương pháp dạy, phải thay đối để phù hợp hơn. Thứ 
hai là về tài liệu, đề thi tham khảo cũng rất khan hiếm. Chính vì vậy cuốn sách này tác giả mong 
muốn sẽ giúp cho các em học sinh, các thầy cô có thêm một nguồn tài liệu tham khảo quý giá. 
Bộ sách có 6 chuyên để như trên, nhắc lại đầy đủ lý thuyết, các dạng toán trắc nghiệm và phương 
pháp giải, giúp học sinh dễ dàng tra cứu các kiến thức mà mình còn thiếu. Hơn thế nữa, trong 
những năm gần đây khi kĩ năng máy tính cầm tay (MTCT) ra đời đã giúp giải bài tập nhanh hơn 
cũng được tác giả đề cập các kĩ thuật chính trong cuốn sách này. Một phần quan trọng trong bộ 
sách là 30 đề thi thử bám sát cấu trúc của đề minh họa THPT Quốc Gia 2017. Bộ đề được xây 
dựng và đã được học sinh làm thử, được gởi cho các quý thầy cô đồng nghiệp phản biện. 

Đôi lời tác giả muốn nhắn nhủ đến các em học sinh để có phương pháp học tốt, thi điểm 
thật cao trong kì thi sắp tới: 

1. Phải học kĩ lý thuyết 6 chuyên đề trên, sau đó làm những bài tập cơ bản đơn giản nhất, 
tuyệt đối không được vội vàng bỏ qua phần này. Nhiều em mắc sai lầm khi quá ảo tưởng vào 
MTCT sẽ dẫn đến sai lầm trong quá trình ôn thi. 








2. Sau khi nắm kĩ lý thuyết, các bài tập cơ bản thì bắt đầu làm bài tập khó hơn. Lần đầu sẽ 
làm khá chậm, đừng quá lo lắng, hãy làm lại vài lần để tăng tốc độ bản thân lên nhanh nhất. 


3. Học hết 6 chuyên để bắt đầu luyện tập thêm các kĩ năng MTCT để hộ trợ tốc độ giải 
nhanh, các kĩ năng này chỉ giúp được một phần thôi, không dùng được cho nhiều bài nhưng 
cũng rất quan trọng. _ 


4. Giai đoạn luyện đề, hãy tìm các bộ đề chất lượng, có đáp án chỉ tiết để luyện tập. Đừng 
chọn các bộ đề khó quá, không bám sát, hoặc không có đáp chỉ tiết, điểu đó sẽ gây ra phản tác 
dụng khi thi thật. 


Sắp tới tác giả và Megabook sẽ ra mắt bộ THAM KHẢO NGÂN HÀNG TRẮC NGHIỆM 
CÁC CHUYÊN ĐỀ để phục vụ cho phương pháp học trên, bộ sách được biên soạn công phu, mỗi 
chuyên đề có 4 cấp độ giúp học sinh ôn tập một cách tốt nhất: 


- Khởi động: nhắc lại lý thuyết, các bài tập cơ bản. 
- Vượt chướng ngại vật: phân dạng và phương pháp giải trắc nghiệm chỉ tiết các bài tập. 


- Tăng tốc: tuyển chọn các bài tập trắc nghiệm ở mức vận dụng và vận dụng cao cho các em 
có mục tiêu đạt điểm 9, 10, 


- Về đích: các đề kiểm tra 50 câu mỗi chuyên để để các em kiểm tra lại năng lực của mình 
trong phần đang học. 


Chúc các em học tốt cuốn sách này! 


TRẦN CÔNG DIÊU 
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Trong chuyên đề này ta cùng nhau nghiên cứu về vấn để sử dụng đạo hàm để giải một số bài 
toán. Đây là chuyên đề quan trọng của Giải tích, có khá nhiều định lí khó hiểu đối với học sinh. 
Hãy đọc thật kĩ H thuyết, các ví dụ minh họa để tránh những sai lầm thường gặp. 





ñ CÁC ĐỊNH LÍ CƠ BẢN CỦA GIẢI TÍCH 





Định nghĩa Hàm số = ƒ( à xác định trên tập K (khoảng, 1 nửa khoảng, đoạn) được gọi là 
đồng biến trên K nếu 
_WXy,#, eK, LAN s2, =x)<Ñx) 


Hàm số 1= / ( *) xác định trên tập K (khoảng, nửa khoảng, đoạn) được gọi là nghịch biến 
trên K nếu 


Vx,,x, 6K, x,<*x,— Íx) < x2 

Định lí 1. Cho hàm số  = ƒ(+z) xác định trên tập K (khoảng, nửa khoảng, đoạn) 

Nếu ƒ (x)>0 với mọi x thuộc K thì hàm số  = ƒ(x) đồng biến trên K. 

Nếu ƒ(x)<0 với mọi x thuộc K thì hàm số 1= ƒ() nghịch biến trên K. 

Định lí 2. Cho hàm số  = ƒ(+x) xác định trên tập K (khoảng, nửa khoảng, đoạn) 

Nếu ƒ {x)>0 với mọi x thuộc K và ƒ”(x)= 0 tại một số hữu hạn điểm thì hàm số  = ƒ(+) 
đồng biến trên K. 

Nếu ƒ'(x)<0 với mọi x thuộc K và ƒ (x)=0 tại một số hữu hạn điểm thì hàm số bự J3») 
đồng biến trên K. | 





Về cực trị của hàm số 

- Định nghĩa: Cho hàm số = ƒ(x)xác định và liên tục trên khoảng K và điểm xạ eK. 

Nếu tồn tại h >0 sao cho ƒ(x) < ƒ(x,) với mọi # € bộ mì /25 T116 h) và % # xạ thì ta nói hàm số 
ƒ{x) đạt cực đại tại %ạ. | 


Nếu tổn tại h >0 sao cho ƒ(%) >Jx) với mọi xe mà Xa —h/Xg +h) và xz xạ thì ta nói hàm số 


Ñ) đạt cực tiểu tại x3 








Chúng ta có thể thấy: cực trị của hàm số trên khoảng K là giá trị xạ e K sao cho đạo hàm 
ˆ đổi dấu khi z qua *x„ (theo chiều tăng của x). 





Nếu hàm số đạt cực đại (cực tiểu) tại xạ thì xạ; được gọi là điểm cực đại (điểm cực tiểu) của 
hàm số; ƒ là] được gọi là giá trị cực đại (giá trị cực tiểu) của hàm số. Còn điểm M (+; Í 0y) được 
gọi là điểm cực đại (điểm cực tiểu) của đồ thị hàm số. 


Điểm cực đại và điểm cực tiểu được gọi chung là điểm cực trị. Giá trị cực đại, giá trị cực tiểu 
còn gọi là cực đại, cực tiểu và được gọi chung là cực trị của hàm số. 

Định lí 3. Hàm số 1 = ƒ(x) đạt cực trị tại x„ và có đạo hàm tại z¿ thì ƒ(x„)=0. 

Định lí 4. Cho hàm số 1 = ƒ(x) xác định trên (a;b) „Và #¿ €(8;Ù). 

Nếu ƒ (x¿)=0 và ƒ ˆ(x¿)>0 thì *ạ là điểm cực tiểu. _ 


Nếu ƒ(x¿)=0 và ƒ “(⁄¿)<Ô thì x„ là điểm cực đại. 





^ 3ø) Về tiệm cận của đồ thị hàm số 


Định lí 5 (Tiệm cận ngang). Cho hàm số 1 = ƒ() xác định trên một khoảng vô hạn (dạng 
(2;+©); (_=;b); (—œ;+©}). Nếu !ứm ƒ(x)= , hoặc lim ƒ(x)= y, thì đường thẳng  = ựạ là 
tiệm cận ngang của đồ thị hàm số Ụ =ƒ( 1): 

Định lí 6 (Tiệm cận đứng): Nếu ít nhất một trong các điều kiện sau được thỏa mãn: 


lim ƒ(x)= +, lim ƒ(x)= =œ, lim ƒ(x)= +, lim ƒ(x) = =œ thì đường thẳng x = xạ là tiệm 


X—*%ọ 


cận đứng của đồ thị hàm số 1 = ƒ(%). 


*%> MỘT SỐ CÔNG THỨC TRONG HÌNH HỌC OXY CẦN BIẾT: 

e« Công thức độ dài: 

Nếu có hai điểm A(s A7 Aji BÍ, ;;) thì độ dài đoạn thẳng AB được tính theo công 
thức: AB=J(x, -x⁄x} +(p—A 3 

e« Công thức tính tọa độ véctơ: 

Nếu có hai điểm A(#4;0a): B(;;9;) thì 48 =Í(Xp H71 2 —„) 

e Hai véctơ vuông góc: 

Nếu có 4= (4,;8,), b= (b,;b,) thì 1b a,b, +a„b, =0 (hoành nhân hoàng cộng tung 
nhân tung = 0). 

e Hai véctơ bằng nhau: 


E nh BI =b 
Nếu có a=(;#,), b=(b,;b,) thì a=b<> N : (hoành báng hoành, tung bằng tung). 
j= 


2 2 








e« Cosin góc giữa hai véctơ: 


a0, +a,b, 


lá. rà va? + á$ A|DỆ + bỆ +82 a|b‡ +b; 
» Cosin góc giữa hai đường thẳng: 


Nếu có (4,): ax+b,+c, =0 (a?+ bỉ # 0), (4,): a,x+byự +c; = 0 (ai + bộ # 0) thì 


|z,2; + b,b, | 


TT NgHg -b 
BI _.. =(#/ NT Tụ, in, .b,). 


Nếu có đường thẳng đ: zax+bự+c =0 thì A(X,;„)<d€ ax„+bự/,+c=0. 





Nếu có ñ=(a.;8,), b=(b,; ;b„) thì cos(4, b}=m 


———.-.——.rrs-rnsnn 
—> 


cos(4,;á,) =|cos (Tụ, 1, ”„ |=r 











e« Điểm thuộc đường x“ 


e Khoảng cách từ một điểm đến đường thẳng: 
Nếu có đường thẳng đ: ax+ bự +c =0 và Á (x `. ) thì khoảng cách từ điểm A đến đường 
lzx . +bự„+ c 


\aˆ+bˆ 


e Bài toán viết phương trình đường thẳng: 


thẳng d được tính theo công thức d., ¡ = 


Nếu đường thẳng d đi qua điểm A(x„;„ ) và có véctơ pháp tuyến r = (a;b), a? + b? z 0 
thì đường thẳng d có phương trình đ: a{#—x„)+ b(y—ạ) =Ú: 





- Véctơ pháp tuyến của đường thẳng là véctơ có phương vuông góc với đường thẳng đó, kí 
hiệu n. 

-Véctơ chỉ phương của đường thẳng là véctơ có phương song song hoặc trùng với đường 
thẳng đó, kí hiệu u. 


Nếu véctơ chỉ phương là Hạ = (a; b) —= 1= (—b; 2) 





Dù đề thi ở dạng trắc nghiệm nhưng học sinh cũng cần phải thành thạo kĩ năng khảo sát 
hàm số và vẽ đồ thị hàm số. Có thể chúng ta sẽ gặp các bài toán nhận dạng đồ thị, có nghĩa là 
để bài cho hình ảnh một đồ thị và hỏi đồ thị sau đây là của hàm số nào... ? 

Chúng ta chỉ nghiên cứu về ba loại hàm số, đó là hàm 

Đa thức bậc 3 =ax” +bx?+cx+d (#0). 


Đa thức bậc 4 trùng phương 1 = 4x” +bx” +€ (a0). 
äx + 


cx+ä 
Khảo sát và vẽ đồ thị hàm số gồm ba phần chính là: 





Hàm phân thức bậc nhất/ bậc nhất + = (ad —bc # 0) 

- Tập xác định 

- Sự biến thiên gồm chiều biến thiên, cực trị, giới hạn và bảng biến thiên. 
- Đồ thị, 
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Ì Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) của hàm số: =—*`+3x+2 


lập xác định: D = R 
Sự biến thiên: 
+ Chiều biến thiên: ˆ=—3+ˆ +3, =0 ` 
Hàm số đồng biến trên khoảng (—1;1), nghịch biến trên mỗi khoảng (1;+=)và (1; +o) 
+ Cực trị: Hàm số đạt cực đại tại x =1, UP hay: 

Hàm số đạt cực tiểu tại x = —1, 1, „ =0 
+ Giới hạn: Hm 1 = +o0, lm. 1 =—œ 


+ Bảng biến thiên: 





Đổ thị: 






CT1) 


Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị hàm số: Ụ =#z°—-2x?—3 
lập xác định:  = R 


Sự biến thiên: 


lÌ 
te 

tÍ 

À2 


+ Chiều biến thiên: y'= 3x? -12x+9, y=0 <=> : l => 
š : 


lÌ 
lÍ 

| 
3 


Hàm số đồng biến trên khoảng (_s ;1) : (3 7 +øœ) 


Hàm số nghịch biến trên khoảng (1;3) 





+ Cực trị: Hàm số đạt cực đại tại x... =1, y.o= 2 
Hàm số đạt cực tiểu tại x....=3 ; Y.r=- 2 
+ Giới hạn: /m  ==~oo; lim t = +o 
x~>—œ #x—=+œ 


+ Bảng biến thiên: 





Đồ thị: 





Tập xác định: D = K 
Sự biến thiên: 


+ Chiểu biến thiên: y = 4x” —-4x,y`=0<€Ầ©x=0,x=l,x=-] 
Hàm số đồng biến trên mỗi khoảng (- 1; 0) và (1;+œ), hàm số nghịch biến trên mỗi khoảng 
(—œ;—]1) và (0; 1). 
+ Cực trị: Hàm số đạt cực đại tại x = 0, y,.. = y(0) = - 3. 
Hàm số đạt cực tiểu tại x = +1, y,.. = y(+1) = - 4. 


+ Giới hạn:  =+oœ; mm  =+œ 
x——œ x—+œ 





Đổ thị: 
Đồ thị (C) của hàm số nhận Oy làm trục đối xứng, giao với Ox tại 2 điểm (203 - 0). 








T n 
NT UÀI To TAO PA 


TY? 2 z . . ` ~ ư z h 1 
'IWId04: Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị hàm số: 1 = SP: x*+2xz?—3 


lập xác định:  = R 


Sự biến thiên: 
x=~2 
+ Chiểu biến thiên: 1= —x” +4x;ự=0 ©| x=0 
x=2 


Hàm số đồng biến trên mỗi khoảng (-2 ; 0) J (2; +) , hàm số nghịch biến trên mỗi khoảng 
(-2;0) CJ (2; +œo} 
+ Cực trị: Hàm số đạt cực tiểu tại x=0,1⁄„; = -3. 


Hàm số đạt cực đại tại x = +2, „„ = 1. 


+ Giới hạn: lửn =—œ; lữn  =—œ 


x—>—œ x->+® 











Đồ thị: 


Đồ thị giao với trục Ox tại các điểm (v6; 0),|—2;0)(2; 0),|6;0). 





2 -+~- 


CĐ (271 


` 


| ) 
`... ca ucnnannna — 
/N] 


= 
\ 
ị Xa. 





=x +] 
2x+3 


Tập xác định: D= Rì =s 


Sự biến thiên: 
+ Chiểu biến thiên: 


_B 
nh sÚ0y 
⁄J “2y+37 


t8 si ga ẽ ` 
— Hàm số nghịch biến trên Tà, JHDï cày, 
+ Hàm số không có CĐ, CT 
+ Giới hạn vô cực, giới hạn tại vô cực và các đường tiệm cận 
lim =+eœ và lim =—=œ= x=—Š là TCĐ khi x—› ¬Š 


th G8 x¬ 


x+œ© 


; 1 1 
lim =~=*=~—2 là TCN khi # — +. 








Đổ thị: 

- Đồ thị nhận điểm 2) làm tâm 
đối xứng. £ 

- Đồ thị cắt Óx tại (I; 0) và cắt Oự 


1 
tại (0;—). 
AI ( s7 


- Đồ thị đi qua (-1; 2), (-2; -3) 





Tập xác định: D = R\{1) 
Sự biến thiên: 


+ Chiểu biến thiên: / = n-sƑ >0,VxeD 
J¬1 


+ Hàm số đồng biến trên mỗi khoảng (_-= ;1) và (1; +e). 


+ Giới hạn và tiệm cận: 7m  = +œ; lim  =—œ; tiệm cận đứng: x =1. 
x1! 


x1 


lim t = +; lim =—œ; tiệm cận ngang:  =—2. 


x->—=œ 


+ Bảng biến thiên: 








Đồ thị: 





NEW VÔ LỤN 
huyệt VU lầu ĐNNN \ , ` ._“** 
'VidU7 Đồ thị hàm số 





(C): = ƒ(x)=+x)—3x+2 có đồ thị như hình vẽ. Dựa vào đồ 
thị hãy so sánh: ƒ(Œ +1), ƒ(m¿ +3), ƒ{-2) 


A. ƒ(m°+1)> ƒ(m°+3)> ƒ(-2) 
B. ƒ(mˆ°+3)> ƒ(Œm° +1) > ƒ(—2) 
C. ƒ(m? +3) > ƒ(~2) > ƒ (tẺ +1) 





D. Không thể so sánh được vì chứa tham số m 


.?sg 


-v.| Lời giải. 





Dựa vào đồ thị ta thấy ƒ(~2) =0, và đế thấy ƒ(m° +3) > ƒ(m +1)> ƒ()=0: 
Chọn B. 





0N Ế9 Đồ thị hàm số y = ƒ(x)= x*—2x? =5 có đồ thị như hình 
vẽ. Với giá trị nào của m thì phương trình: x” —2x” —6 — r = Ö 
có 4 nghiệm phân biệt? 


Á. —6 < ?! < —Ä B. -6<?rt <-4 


C. -Ó<17<5 D. -7<m< —6 





h 
? 


Để phương trình x° —-2x” -6— =0 ©> xf- 2x? - 5 =m + 1 có 4 nghiệm phân biệt thì đường 


thẳng  =m + 1 phải cắt đồ thị  = ƒ(x)= xˆ—2xˆ —5 tại 4 điểm phân biệt. Dựa vào đồ thị dễ 
thấy y...<> =6 <m + Ì <-5 ©~7 <m<-€6. 


Chọn ÐD. 


sMfdụ8- Đồ thị hàm số (C): ý = ƒ(x)=x?—3x+2 


và lớn nhất n của hàm số trên [T12] 





có đồ thị như hình vẽ. 
Dựa vào đồ thị hãy xác định giá trị nhỏ nhất m 


Â. 7= —1,1 = 2 B.?#z=0,n=4 
C. 4= —1,ĩì =4 D.m=-—l,n0= 1 








Ì Lời giải 
Trên đoạn | —1,2| dễ thấy (1) = 4 là GTLN của hàm số, (1) =0 là GTNN của hàm số. 
Chọn B. 





¬ toán tìm m để hàm số đồng biến, nghịch biến 





Vídù \ 1 Tìm m lớn nhất để hàm số 1 = x - 3mxˆ ++x đồng biến trên R? 
A.1 BS lo nRèi D.2 
¬ẰẲĂ ND 
Tập xác định:  = R 
Ta có /ˆ= 3x -6mx +1 
Hàm số đồng biến trên Ê khi và chỉ khi /ˆ>0 với VxeR 
© 3x” -6#nxz+1>0 VxeR 
L >0 1>0 


II 
<< S°†fiG|-—~->,—> 
A<0 `” |36m?~12<0 3 5 


Vậy me . nà thì hàm số đồng biến trên &. Chọn B 
v3 3 





Hàm số đa thức đồng biến trên (2;b) khi và chỉ khi >0 với V+ e(ø;b) 
Hàm số đa thức nghịch biến trên (ø;b) khi và chỉ khi #0 với Vx e(a;b) 


| | >0 
Hàm đa thức bậc ba đồng biến trên R N Si 
q<0 


Hàm đa thức bậc ba nghịch biến trên R «©> . 





Ty? Úc ỨC SA, ` k¿ ~“ +? ` À* s 2 ~ ` A . 
802; Lìm m nhỏ nhất để hàm số 1 =+x` - mxˆ +x đồng biến trên (1, +) : 
Ác 0 B. 2 C. 3 P.1 


Mẹo: Thay từng giá trị dưới đáp án lên hàm số rồi xem thử trường hợp nào hàm số đồng biến 


trên (1 +œ). Sau đó chọn đáp án nhỏ nhất. 








Phân tích: Chúng ta thấy rằng nếu hàm số mà đồng trên £ thì chắc chắn đồng biến trên 
IT +o) điều này ứng với A <0, còn khi A >Ö thì sao? 





Tập xác định: D = R 

Ta có: ý =3xˆ -2mx +1 

Xét phương trình “=0 © 3x ~ 2mx + 1 =0 có A = 4m” ~12 

THỊ: A <0 4mẺ ~12<0 « m e| — 3/3 |, và vì 4=1>0 nên hàm số đồng biến trên 
R suy ra hàm số đồng biến trên WP +œ). 

TH2: A >0 © 4m” -12 >0 ©m <Í-s;=3]k2(3;+s), lúc này phương trình 1 =0 có 


hai nghiệm phân biệt 1¡,*; bộ <#; ) . Ta có bảng biến thiên 


+ 0 


_—=XS\ 


Từ bảng biến thiên ta thấy để hàm số đồng biến trên (1;+eo) khi và chỉ khi 





2m 
<1 (x;~1)+¡—1)<0 - x,+x¡—=2<0 z =. = mục 7 
*⁄,<1_ |(x,~1)(x,-1)<0 x¡#,T—(*;+x,]+1<0 _.. m >2 


Vậy từ hai trường hợp ta có ? c |—v3 ; 3 | Và Tri € |2; 3) thỏa mãn yêu cầu bài toán. Chọn A 





nghịch biến trên các khoảng xác định? 





CTSUYYNNNN xà. _.... x—Tn 
V403: Tìm m để hàm số 1 = 
Á, ?m<-—3 . B.m>0 Co H2. Đ.m<-l 
Tập xác định: 2= R\ {-1) = (—; -1) UÍ—1;+e) 


Ta có: Vxe), 
(x+1) 
Hàm số nghịch biến trên các khoảng xác định khi và chỉ khi 1 <0 với Vx e D 
No <0với Vxe Ù) <>!+m<0<>m<-] 
(x+1) 


Vậy m < —1 thì hàm số nghịch biến trên các khoảng xác định của nó. Chọn D 





__ WMegabook_ 








Hàm số bậc nhất trên bậc nhất đồng biến trên các khoảng xác định khi và chỉ khi 1ˆ > Ö với 
mọi + thuộc vào tập xác định. 


Hàm số bậc nhất trên bậc nhất nghịch biến trên các khoảng xác định khi và chỉ khi ' < 0 
với mọi x thuộc vào tập xác định. 


Tập xác định của hàm số bậc nhất trên bậc nhất là hai khoảng. 


1.2 








1í. Tà Tìm m để hàm số ỨS sử đồng biến trên (1 ;+o)? 
pc x1 
Tập xác định: D = R\ m). 
đa có: ˆ= —P!'†Ì với 
2 
&-m) 
Chú ý rằng hàm số bậc nhất / bậc nhất một là đồng biến trên các khoảng xác định hai là 
nghịch biến trên các khoảng xác định. Nên muốn hàm số đồng biến trên ự ' +oo]) thì hàm số phải 
hề «..A# ^ / 2 7 ˆ ~ ` , “1 —TTi + Ị r2^ 
đồng biến trên các khoảng xác định, nghĩa là ' >0 với VxeDD @—————>>0 với VxeD 


©-m+l1>0Ö<>m<1 (x—m) 


Ta có bảng biến thiên 





Từ bảng biến thiên ta thấy rằng để hàm số đồng biến trên I h +} thì ta phải có <1. 
Kết hợp với điều kiện đồng biến trên các khoảng xác định ta có <1 thì hàm số đồng biến 
trên ( : +eo) 





À. x.=—+kz B.x,=——+kz C.x;=—+kz D.x/=—+kz 
h6 3 h6 3 


lập xác định: D=R 
f{x)=1-2e0s2x, ƒ'{x)}=4sin2x 


ƒf(x)=0<>1~2e0s2x=0 œ 6082x= 7 « x=+Ễ + „keZ 








"rã: kế] = dsin| —5 | =~2AJ3 <0 = hàm số đạt cực đại tại X,= E3 kz 


-l 1 Ö 2x, keZ 


lÍ 


vớx„ = /|[~E+ kz] 


Xinh 4sin 3Ì 23 s0 s2 hàm số đạt cực tiểu tại *, =+kz 





và 2 B.?m=2 


11 





Đầu tiên khảo sát và vẽ bằng biến thiên ta có Al2; -4), B(0;0) là hai điểm cực trị của đồ 
thị hàm số. 

Đường thẳng đi qua CĐ, CT là A, : 2x+1+„=0 > VTPT m (2:1) 

Đường thẳng đã cho Á: x+ +3 =0 có VTPT 1, (1;m) 


Im+21 


N5.|m? +1 


Yêu cầu bài toán <> cos (A; A) = cos [mzm] = 





.. 
5 
c© 25(m? +41 +4] = 5.16.(mr” +1) 


| =2 


THỊ =— 
11 


ffWfilff° Cho hàm số  = x* + +? —m—5 có đồ thị là (Cm), m là tham số. Xác định m để đồ thị 





(Cm) của hàm số đã cho có ba điểm cực trị? 


Á. > —4 B. m<0 C. m< D. mm <—4v im >2 





lập xác định: ÙD = R 
Ta có: y(x)= 4x” + 2mx = 2x@2xˆ + m) 


(Cm) có ba điểm cực trị khi Y(z) = 0 có ba nghiệm phân biệt, tức là 2xx? +?z)=0 có ba 
nghiệm phân biệt. 











© 2x” +m=0 có hai nghiệm phân biệt khác 0. 


<> m<0. Chọn C 


| phương trình đường thẳng đi qua điểm 4Í_- 11) 
và vuông góc với đường thẳng ởi qua hai điểm cực trị của (C). 
1 


LỘ 3 3 
À. =#++2 B. == — — Œ. =—X#x⁄d— D. =—X¬+— 
⁄ y1. "Ến dẺ TỔ ÔN T0NP] 





›# | Lời giải. 
Bằng cách khảo sát và vẽ bảng biến thiên ta có hai điểm cực trị là: 4(I;2) và 8(3;-2). 
Đường thẳng đi qua 2 cực trị 4(1;2) và (3;-2)là y=~2x+4., 
Đường thẳng cần tìm vuông góc với (AB) nên có hệ số góc È = P : 


Phương trình đường thẳng cần tìm là: „ = h X tệ . Chọn B. 





=-LuÏ B. m = +2 C. m = +1 D. m = +3 





:¡ Lời giải. 
lập xác định: D = R. 
Ta có: '=3xˆ—6m+x+1. 


Để hàm số có hai cực trị 3i: thì phương trình yˆ=0 có hai nghiệm phân biệt: 


© A>0€©36zˆ -12 >0 =me|z~Tlo|4e) 
J3 


v3 


Xi +; = ch 
Vì z;,*; là nghiệm của phương trình “=0 nên ta có: 
#¡4;=— 
3 
Theo để: x¿ + x2 == ©(# + x} =7, =S © 4m” “§ lái (thỏa mãn). 


Vậy  =+1 thỏa mãn yêu cầu bài toán. Chọn C. 


XI 063.1211200 
ù LÁA mm Tục 
đi lun) 


6) Cho hàm số y= x” — 3mx” + (m” — l)x +2, m là tham số. Tìm tất cả các giá trị của m để 





và iSsittbarvi 
1A7 00111 và vá € 5x 1à: 
(RA Gạu cA XẬo XANhN NNÀ 





hàm số đã cho đạt cực tiểu tại x = 2? 


À, tm=2 B.m = —I = —2 D.m=3 





Ta có: y'=3x” -6mx + mˆ ~l; y"= 6x—6m 
Hàm số đã cho đạt cực tiểu tại x = 2= y (2) = 0  m?—12m+11=0 ©m=l 
Với m =1 ta có y"(2)=6.2—6.1=6>0 suy ra hàm số đạt cực tiểu tại x = 2. 


Vậy với m = I thì thỏa mãn yêu cầu bài toán. Chọn B 





Cơ sở lý thuyết. Số giao điểm của hai đồ thì hàm số y= s(x) và y = ø(%) là số nghiệm của 
phương trình ƒ(z) = g(z), người ta gọi phương trình này là phương trình hoành độ giao điểm. 





: Vidu 1: Cho hàm số y =. (C) (với m là tham số thực). Tìm m để đường thẳng 
"du y =x+ 2 cắt đồ thị hàm số (C) tại hai điểm A, B phân biệt thỏa 448 = NO, 
Á. m= 1 B. m = 2 €C.m=4 D, m =0 


2x+m 


Mẹo: Thay giá trị m từ từng đáp án vào y= ““—, rồi giải phương trình hoành độ giao 


điểm giữa (C) và d tìm ra hai điểm A, B. Tính độ dài AB xem có giống đề cho thì chọn. 


t(): Xu» ".7?e 
2J Lợi giải 





Phương trình hoành độ giao điểm 
2x+7m 
xi 
Phương trình này là phương trình bậc 2 có À = (- —4.1.—(2+m) =1+4(2 + m) =9 + 4m 


=x+2<©= 2x+m=(x—1)(x+2)©2x+m= x”+x—2© xÌ=x~(2+m) = 0(*) 


Để đường thẳng đ: y= x+2 cắt đồ thị hàm số (C) tại hai điểm A,B khi và chỉ khi phương 
trình (*) có hai nghiệm phân biệt khác 1 


A>0 | _—0 

2+4m>0 „m3 —— 

©<‹$‹z#0 © >> 4 

: HH # ~2 f1 # -2 
—l—(2+m)#0 


Gọi 4(x,;y„),B(x;:y;), vì A, B thuộc đ: y=x+2 nên Á(x„;%/ +2),P(xp;x;„ + 2) 


Ta có: 4= (x;—x„} +(ys—y„) =AJ2(;-x„Ÿ = 2| (xy +x,)ˆ~4x,x, 


=v2| (ĐỶ +4(2+m) | =-J2(9+4m) 
Theo để 48 =32/2 © (J2(9+ 4m) =3J2 © m =0 (nhận). 


Vậy zm =0 thỏa mãn yêu cầu bài toán. Chọn D 


: W túi tÚ2 Cho hàm số y = "- có đồ thị (C). Gọi (đ) là đường thẳng qua H1(3; 3) và có hệ số góc 


k. Tìm k để (đ) cắt (C) tại 2 điểm phân biệt AM, N sao cho tam giác MÁN vuông tại A2; 1)? 
TS k8 c.¿--L‡ V41 _=— 


10 








Lời giải. 
Phương trình đường thẳng (đ): y = k(x - 3) + 3 
Phương trình hoành độ giao điểm của (C) và (d): 





“ — =kx~3k +3 © k? +(1~2k)x— 3k =0(x # ~1) (d) cắt (C) tại 2 điểm phân biệt: 
V IÊU 
kz0 


_ 3 ©>k#z0 
A=16k“ˆ —4k+1>0 








M{(x,,kx,T—3k+3) N(x;,kx, =3k+3) với Z1 * Xa =——C— 


*⁄¡.*¿ =—5 


AAMN vuông tại A© AM.AN =0 


¬..=.. 


10 
. Chọn €Œ 
—1+^/41 b 
k=————() 
10 
ŸWdU3 : Cho hàm số =x`+2(m-2)x”+(8~5m)x+1m—5 có đồ thị (C _) và đường thẳng (4) 


XSNNMUOASISIE 


© -Bkˆ—-k+2=0 © 






=x~?n+1. Tìm m lớn nhất để d cắt (C_) tại 3 điểm phân biệt có hoành độ tại Xi, 


thỏa mãn: x¿ +zx; ++2 =20. 





Lời giải. 
Phương trình hoành độ giao điểm: 
x”`+2(m~2)x? +(8—5m)x+rqn—5=x— m+1 
©(x-2)|z +(2m~=2)x~m.~3 |=0 
x=2 
ƒ(x)=+?+(2m~2)x—m~3=0 (2) _ 
(C ) cắt (đ) tại 3 điểm phân biệt khi và chỉ khi (2) có 2 nghiệm phân biệt z 2: 


A?=(mrr—1)° -(3—m)>0 m?-m—2>0_ |m>2 
c© c© 


(3) 
ƒ(2)z0 mm # —] #m<—] 


Khi đó giả sử x¡ =2; x;,x; là nghiệm của (2). Ta có #; +; = 2(1- ?t),x„x; = 3— mm 
Ta có: 3¡ +2 +x¿ =4+(%¿ +x;)”—2x„x; = 4m? —6m +2 
„=3 


2 2 ạ.... 5c. x NI ":.. 
%⁄¡ +*; +2 =20 —> 4mˆ - 6m + 2 = 20 © 2m“ — 3m —~ 9 =0 © =.. (thỏa mãn). 
u 


Vậy m= š hoặc ?r= 3 thỏa yêu cầu bài toán. 


Chú ý: để phân tích phương trình hoành độ giao điểm thành dạng tích, các em dùng sơ đồ 
Hoocne. 





a. Khảo sát và vẽ đồ thị (C) của hàm số 


b. Tìm m để phương trình xÌ ~3x— 2 = 2 có ba nghiệm phân biệt. 





a) lập xác định: D= R 
Sự biến thiên: 
x=-l 


+ Chiều biến thiên: ;'=-—3x2? +3, „0e 
T= 








Hàm số đồng biến trên khoảng (-«;~), nghịch biến trên mỗi khoảng (—œ;—1) và (1; +) 
+ Cực trị: Hàm số đạt cực đại tại x = Í, y„„ = 4 

Hàm số đạt cực tiểu tại x = ~Ï, y.„ =0 
+ Giới hạn: lim y = +œ, im y=-—oœ 


+Bảng biến thiên: 








Ta có: x”—3x—2= 2m <® —x` +3x+2 =2m. 

Đây chính là phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị (C) và đường thẳng đ: y = 2m 
(đường thẳng nằm ngang). Phương trình này có 3 nghiệm phân biệt khi đường thẳng d cắt đổ 
thị (C) tại 3 điểm phân biệt. 

Dựa vào đồ thị ta thấy d cắt (C) tại 3 điểm phân biệt khi và chỉ khi 0 < -2n < 4 © ~2 <m<0, 

Vậy —2< m<0 là những giá trị m cần tìm. 

- Ta phải biến đổi phương trình để bài cho sao cho vế trái giống như hàm số để bài cho. 

- Đề yêu cầu bao nhiêu nghiệm thì đặt thước thẳng nằm ngang sao cho cắt đồ thị tại số điểm 


tương ứng. 


2V dì) ) Cho hàm số y= xÍ —4x”. 





a. Khảo sát và vẽ đồ thị (C) của hàm số. 


b. Tìm m để phương trình 2x” Ỷ = 4 =7 có 6 nghiệm phân biệt. 





BÀ 





Xà/JjZö 2G 3/0 JNP:DDNE.DUEG.- 


- 
b. Ta có: 2x7 xỶ = 4| “Hi Cà” xỶ : 4 “5 đây là phương trình hoành độ giao điểm của đồ 
thị Œ) y„=x x Ất 4 và đường thẳng nằm ngang y = E 


bng (x-4),x'~=4>0 xˆ ~4xˆ,xe(T~s;~2]t+2|2;+s) 


tuyết sua f|lốn đa = 
Lại CÓ: y=x lx 4| —xˆ(x2~4),x*~4<0 -(x*—4x°),x[—2;2] 


, từ đây ta 


thấy với x e(—s;~2|t2[2;+œ) thì (C) trung với (C), với x e[~2;2] thì (C) có được bằng cách 
lấy đối xứng (C) qua trục hoành. 


ng HH Cty: 2200230000700: 
| 
cản 


í 


Ek=e——®>errrrrie=rS-————————————————x 
| ~ | : ©) : $ 
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Do đó, để phương trình có 6 nghiệm phân biệt khi và chỉ khi 0 < : <4©0<m<8 








- 6. )Bài toán viết phương trình tiếp tuyến 


~.. dan 


Cơ sở lý thuyết. Cho đồ thị hàm số y = ƒ (x), lúc này tiếp tuyến của đồ thị hàm số tại điểm 
M (*e.7a) là y= yạ)(x—zx¿)+ y(a) hoặc người ta còn viết y = ƒ'Œ)(x—xy)*+ ƒ() 






Tọ = y(%ạ) = ƒ{%). và yŒ) = / Œạ) 
Điểm # (xạ, yạ) nằm trên đồ thị hàm số y = #&) 


Để viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số chỉ cần tìm được hoành độ xụ của tiếp 


điểm. 






1; Cho hàm số y=—xÌ +3x” (1). Lập phương trình tiếp tuyến của (C) tại các giao điểm 


~ủ 
ve _ BU 
ĩ lột hÀC” 


x0 h\ỆNGIYn? 


của đồ thị với trục hoành. 
A. y=0 B.y=-9x+27 
C./=-9x+7 D. /=-9x+7và y=0 





Phương trình hoành độ giao điểm của y=—x” +3x” (1) và trục hoành: 
.Jxzx=0>y=0 
-x`+3x” =Ũ<© ú 


Đồ thị cắt trục hoành tại các điểm A(0;0) và B(3;0). 
Phương trình tiếp tuyến của đồ thị tại A(0;0) là: y = y0)(x—0)+ (0) =0 
Phương trình tiếp tuyến của đổ thị tại B(3;0) là: y = y@Xx-3)=—9x+27 


#=3=ÿy=0 


Vậy tiếp tuyến cần tìm là y =0 và y =—9x + 27. Chọn D 





Mặc : l : | 
du2:. Cho hàm số y = 2x = 2x +2x+] (1) . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm 


số (1) biết tiếp tuyến song song với đường thẳng y = 3x+l? 


A.y=3zT—^ B.y=3x+l C.y=3x-]1 D.y=3x-l 





Ta có: y'=x”Ẳ -4x+3 
Gọi Mí l; Tạ) là tọa độ tiếp điểm của tiếp tuyến cần tìm. Phương trình tiếp tuyến tại 


M (xạ. ạ} có dạng 7 = y\%g)(x~ *ạ)+ „(%¿) 


Đường thẳng y = 3x + 1 có hệ số góc 3 

: : h X^= 0 

Do tiếp tuyến song song với đường thẳng nên: # x,)=3<© ° =Ã 
| =4. 


Với x=0= y=1 phương trình tiếp tuyến cần tìm là y = 3x + Ì 








Mega book 


29 
Với x=4— y= : phương trình tiếp tuyến cần tìm là y = 3x— =n 


¬ << 
Thử lại, ta được y = 3x — E thỏa mãn yêu cầu bài toán. Chọn A 





Gọi ÄX⁄/ ( Xóa 3) là tọa độ tiếp điểm của tiếp tuyến cần tìm. Phương trình tiếp tuyến tại 
M (%ạ, Wạ) có dạng = y'%ạ)(x—z¿)+ „(x) 


5 X* 2 
Với y,=Z=>>——=<=4x¿~2=3x, => x, =2 
lIN SN p7 
Ta có: /)S=z——z= ƒ()=T., 
(2x-1Ý 


Vậy Phương trình tiếp tuyến tại điểm 275 là: y= -ạ x+ 5: Chọn A 


SN vớt Xót 
_ 


9 Cho hàm số: = xi (C). Viết phương trình tiếp tuyến của (C), biết tiếp tuyến có hệ 





và xiAu "eại 
VẬN ND An ĐÀ ỌA2 \ 
bò ky 1 PT, ch 
Ñ 
NAM ì Thơ Ẫ Ñ 


số góc bằng 5. 
AÁ. /=5x+6 B.=5x_-8 C.0=3x+8ö D. =5x+6 





Gọi M lø mm là tiếp điểm (2# = ). Tiếp tuyến song song với đường thẳng nên suy Tà: 
/'(a)=5 
Giải được a=0 hoặc a =—] 
+ a=0. Phương trình tiếp tuyến là: y = 5x - 2 (loại vì trùng (4)) 
+a =—]1. Phương trình tiếp tuyến là: = 5x+8 (nhận) 
Vậy: y=5x+8 
Chọn đáp án A. 

(W(du 5) ) Cho hàm số: y= xŸ +3x? +1 có đồ thị là (C). Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị 
( C tại điểm 4(1;5). Gọi B là giao điểm của tiếp tuyến với đồ thị (C) (B # A). Tính diện tích 
tam giác O4B, với Ó là gốc tọa độ? 





A. 2AoAg € <10 B. ` AOAB = 10 C. 404B =1 D. ` AOAp =12 








nhất của hàm số y= (*) trên Ð. 


nhất của hàm số y= /(*) trên D. 





Ta có: y(1=9—= phương trình tiếp tuyến của đồ thị (C) tại điểm A(1;5) là: 
y=9(x—1)+5©y=9x~4 (3) 
Tọa độ điểm B là giao của d và (C) có hoành độ là nghiệm phương trình: 


x=l 
x3 +3x? +1=9x—4«œ©x)+3x?—9x+5=0 ©(x-1LJÝ(x+5)=0<© : 
x=-— 
=— 4 
Do Bz# 4 nên B(-5;-49). Ta có: AB=(-6;-54) => AB= 682; bước XE ~Á 


1 l1 4 
Suy ra: Š¿oap = " ==.—==.6\82 =12 (đvdt). Đáp án D. 


2 482 


hoành độ xạ thỏa mãn Mu? trình y"(x¿)=12? 
Â. y=-9x¬] B. y=-9x-10 C. y=_-8x—14 D. y=-9x-l4 


:Ê }; %2 » 2e 
1 Lời giải. 





Ta có: y'=—3x” +3 y"=-ốx 

Theo giả thiết: y "(xạ) = 12 © ~6xạ = 12 © xụ =~2 
Mà: y(—2)=4,y'(—-2)=~ 

Vậy phương trình tiếp tuyến là: y=—9x—14. Chọn D 
N 


` 
ÂNÀY 







Bài toán tìm giá trị lớn nhất, nhỏ nhất của hàm số một biến và nhiều biến 





Định nghĩa. Cho hàm số y= ƒ(x) có tập xác định D. 
ƒ(x)<M,VxeD 
Lruie 
ƒ(x)>N,VxeD 
[re-x 


Định lí. Mọi hàm số liên tục và xác định trên một đoạn để có giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ 


Nếu tổn tại số M và xạ thuộc DĐ sao cho thì M được gọi là giá trị lớn 


Nếu tồn tại số N và xạ thuộc sao cho thì N được gọi là giá trị nhỏ 


nhất trên đoạn đó. 


Cách tìm GTLN và GTNN của hàm số y= (>) 

1. Trên đoạn |a:;2| 

Bước 1: giải phương trình ƒx)= 0 tìm tất cả các nghiệm x,,x;,....x„ thuộc |a;b]|. 
Bước 2. Tính ƒ(a). ƒ(x)., ƒŒ;).... ƒ(x,), 0). 


Bước 3. Tìm số lớn nhất M và nhỏ nhất N trong các số trên rồi kết luận: 
max / (>) =M,min ƒ(3) =N 


1. Trên khoảng hoặc nửa khoảng: Chúng ta vẽ bảng biến thiên trên khoảng hoặc nửa khoảng 


rồi kết luận. 








VI ng là ng Đền, X A2 “../ 5 Z ““ ` ../ . L3 ˆ^ 2 ` ^" Ễ : ^ 
'WiduT- 1ìm tổng giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số ƒ (x) = (z ?) (z À2 trên 


đoạn -gi2|| 
2 


A.5 B.ó C. 4 D. 3 


Y] Lời giải. 





Ta có: ƒ(x)=x”—4x?°+4; ƒ(zx) xác định và liên tục trên đoạn |~z:0|| 
ƒ (x)=4x` -§x. 


VỚI xe|~ši2|,/ƒ (x)=0œx=0,x= V2 
¬ | 
Ta có: /[~2]*3qg:/(6)=47(42)=0./(2)=4. 


*“s/ * + ˆ ` s7 ` " x~ + ` ˆ* ^ l ~ ` * 
Giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số #(x) trên đoạn |~5:0| lần lượt là 4 và 0. 
Chọn C 





'M 3: Tìm giá trị lớn nhất của hàm số y = #(x) = x” —ln(I~ 2x) trên đoạn |-1:0. 


A.0 B.I1 C. 2 D. 3 





-» | Lời giải. 
2 #Ằ=] 
ƒ/ |7) =Ú0c 
l—2x ⁄\ ) _. 
_ 2 
Ỉ 


lính: 7(“1)=I~m%/[~Š]=z—2:/(0)=0 





Ta có: ƒ'{x)=2x+ 


Vậy: mỉm /(>} = m. 2;max ƒ (x) =0. Chọn A 


HN Nhi 
sà 


An Ngư f ệ và, ` ../ À* kị ` A“ 
SMIdH3- Tìm giá nhỏ nhất của hàm số ý (x) =x-3+ 





: trên đoạn |2;5|? 


— 


A.3 | B.2 _ C. l D.4 





Ta có: #(z) liên tục và xác định trên đoạn |2;5Ỉ; tù 'tỡ) = HS, 
1 


Với xe|2;5| thì ƒ'{x)=0 ©x=3 
Ta có: ƒ(2)=3,/(3)=2,/(5)=3 
Do đó: Max ƒ(x)=3©x=2Vx=5, min ƒ(x)= 2 © x=3. 


[2:5] [2:5] 


| Chọn B 











Tính đạo hàm tại một điểm: 
HN gay VỐ 


Để tính ƒ {ụ) bấm tổ hợp phím Shift Tích Phân q@œ® ta 


Nhập /ñl) và xạ được —)) bấm = sẽ ra kết quả. 


X—*Xu 


ˆ) Sử dụng Table để dự đoán Max, mịn: 


Để tìm max, min của hàm số ƒ (z ) trên đoạn La;b] ta bấm MODE 7 nhập ƒ (x) bằng phím 
ALPHA bấm “ = “ chọn Start? 4 bấm “ = “ chọn End? ? bấm “ = “ chọn Step 0.5 (nên chọn sao 
cho tính từ 2 đến b có 20 giá trị vì máy chỉ tính được tối đa 20 giá trị). Máy cho ra bảng giá trị 


của ƒ (x) nhìn vào sẽ thấy max, min của hàm số và ta chọn đáp án cho chính xác. 


(x) =Í# +eosx)xlx° +1. Tính ƒ£Ð)+ƒ'). 





-ÖỒỎ 2w 


Lời giả. 





Ta chỉ cần bấm Shift + Tích Phân nhập vào: 


—l& + C05 x] {+ +1] 


* 


+ —Í( +C0S x) N H] =6/.8/77 
dx x=Ö 


x=2 





* ¬S 2 Lá ˆ/ " ` 2 M ` 3 A* «. ý l 
¡ tất cả các giá trị nào của m thì hàm số  =#” + 3mx” —4mx+ 4 đồng biến trên R ? 


c, 


AÁ.?m>—. B. ~<m<0 €C.0<ữ< D, TT PHhP NV) 


d>| Q 





Hàm số bậc 3 đồng biến trên R khi và chỉ khi >0 với VxeR, vì thế ta chỉ cần mở chức 
năng tính đạo hàm của MTCT nhập hàm số vào với chú ý thay =Y rồi gán # một giá trị bất kì, 
nm=Y chọn một giá trị thỏa từng đáp án, nếu trường hợp nào cho ra “<0 thì loại đi. 


Đầu tiên: Bấm tổ hợp phím: Shiít + Tích Phân. 





Màn hình sẽ hiển thị như hình bên. 


Bước 1 + 2: Nhập XỶ +3YX” -4YX +4 vào casio đã bật chức năng đạo hàm 








' : `)... 


Bước 3 (Gán giá trị): 

Bước 3.1 (Gán giá trị cho X): Vì tập xác định là toàn R 
nên ta sẽ khéo gán giá trị cần tính là xạ = X =0 (ta có thể gán : 
giá trị khác nhưng đáp án cuối cùng phải như nhau). 

ä 


đx 


(X?+3YX?-4yX +4) 
x= 








(Chú ý là không được bấm phím = ngay sau khi nhập 

xong như trên). 
Bước 3.2 (Gán giá trị cho Y): Quan sát đáp án, thấy được m = 0 đáp án nào cũng có 
“” ím =0 đúng rồi, ta sẽ không gán m Y =0. 


Hai đáp án A và C có chiều như nhau. B và D cũng vậy. 


Vậy nếu gán „=Y = Š mà kết quả >0 thì nhận A, C 
loại B, D. Ngược lại kết quả <0 thì A, C đều loại. 


$:(X9+3YX2-4YXb 






Thực hành bấm máy, ta được kết quả -3<0 => A, C đều 
Dị loại. 


d;(X2+8YX2-4YX? 


Tương tự như trên, tiếp tục gán r= Y = “Š ta thu được 
kết quả 5,33(3) >0 = D loại. 


Vậy đáp án của bài toán là B. 





có đồ thị (C). Phương trình tiếp tuyến của đồ thị (C) tại điểm 





1 2 1 _ 1 1 1 
A. s.t B. =*+—, C. =—— ! D. ni” (lên nhang? Tà 
LÊN DO y=z to y=-.x+1 W= xo 





“2Ì Lời giải. 
Phương trình tiếp tuyến của đồ thị (C): y= ƒ(x) tại điểm Ms; c. )) là: 
V=V(*ạ)(x~*ạ)+ vữa) 


c>ự= ⁄'(ạ)x+#'(*a)-(—*s)+ v(x) 
A B 
©SU=Ax+bB 








Tìm A: Nhập A= ⁄'(2) = Tưng, 





1 
_ đxy\ x+1 VI c3 








2x— 


{-2)+“#—ˆ và bấm 
=. x+1 








d | 2x—1 
` . ^ B=-=. 
lìm B: Nhập | SEN 





1 
CALC với x=2 ta được: SINCT, 





« A“ I.d x4 * \ 1 1 
Vậy phương trình tiếp tuyến cần tìm là  = 3 ng Chọn Ð. 


2 

Bạn tàu Đ ho NÀ\ ^ ễˆ^ . — THX 

¿ÄXi0h 4) Cho hàm số + = 
 uỳnh x+T 








có đồ thị (C). Tìm #ø để hàm số đạt cực tiểu tại x=1? 


À. m=1+^J2 B.m=1=x2 Œ, m=l1 1}, M=Z 





Nhắc lại lý thuyết một chút nếu | 


(2x— mÌ(x + m)— x + mx : x2? + 2mx - 


Đầu tiên: y=—————^——————>=——— | B N ] 
J X+1+rTr Ä%+r : _@ “F1xiì 
II, 


_ dx ` x=n 
y'(1)=0 ©1+2m-— m” =0 m=1142 TC, DỊ _ 
m=1—xJ2 


Bấm tổ hợp phím: Shift + Tích Phân. 






Màn hình sẽ hiển thị như hình bên. 


Gán x=1, m=Y=1+2 rồi nhập vào MTCT được = 


=7 YÄ-="- 
xY 


>0, nên nhận 
X = Ỹ _ 


đáp án A, lỡ ra âm thì chọn giá trị m còn lại. 


x+m #0 ©® x #1 nên hàm số đạt cực tiểu tại x =1 suy ra #~—1. 


) Cho hàm số  =#x—2lnx trên |1;e |. Tìm im để giá trị lớn nhất của hàm số bằng 1? 





B.2 - C, 1 D. 4 





sv-| Lời giải. 
Kiểm tra đáp án Á trước, bấm Mode 7 nhập ƒ(X)= 3X—2InX; chọn Start 1, End e, Step 0.1 
bấm  = ” nhìn vào bảng thấy max lớn hơn l1. 


Làm tương tự ta chọn đáp án C. 








Tmr= . 


Tập xác định: D=TR\{-1). 
Giao điểm của đồ thị với trục tung: A4(0;7n). 


Phương trình tiếp tuyến 41 với đồ thị hàm số tại M:  =(2 -?)x+ 


. .. L.? 3 . VÀ” ^“ z* ⁄# ^ tH 
Giao điểm của tiếp tuyến 4 với các trục tọa độ: N lxz0}M (0;m). 


#zr= 1 


Diện tích tam giác: 5, = nu rên =_ ”e m° =|m — 2| © 2 
r=— 


Vậy m =1, = -2. 
Chọn đáp án A. 





ƒ(*)=e€ (3x? +2x-3) 
ƒ1)=0© ri: 
Vì xe|-2;2 | nên ƒ'(x)=0 ©z=1; ƒ(-2)=e”.,/ƒ(1)=-2e,ƒ(2)= 


Giá trị lớn nhất của hàm số bằng e” tại x=2, giá trị nhỏ nhất của hàm số bằng -2z tại 
x=l. 


Chọn đáp án A. 





Cho hàm SỐ =——— T0). Viết phương trình tiếp tuyến của a đồ thị hàm s số á) biếu, sa 


cm tuyển song song, với rđưông thẳng ⁄= ~2 +2= 02- 








NT... .. 
L Á9H, LẺ DU ÔNG 
S `: vê \ xẻ : ¬ „ 1 
Hệ số góc của tiếp tuyến k= ' 


ở ` „TA ` 2 
Hoành độ tiếp điểm là nghiệm phương trình PAVETS7 1P = š St: _a 


A7 .? 1 
+ x=l, tiếp tuyển Bờ 


: x L 
+ x=-3, tiếp tuyến 1= ng 


Chọn đáp án B. 





: "Chí 'hàm số số nh = : Km có đồ thị ° ).Chíngm minh hưng đường thẳng #: _ sử % + mì vn : 











%1: 














` cự +] 

+ Phương trình hoành độ giao điểm của (C) và d : = Tê x+m 
Điều kiện: x z s 
(1) © —x+1=2x +21mx—x—m 

c©2zˆ +2mx—1~m = 0,(*) 
Ta thấy: x =. không phải là nghiệm của phương trình. 
Ta có: A =zm +2m+2>0,Vm 
Do đó phương trình luôn có 2 nghiệm phân biệt với mọi 7. 
Vậy d cắt (C) tại 2 điểm phân biệt với mọi ứn. 
Chọn đáp án D. 








kề 
và 


N h 
VÀNG 





2 
*¿ +2Xo 





* Giả sử A{xa;ạ ) thuộc đồ thị (xạ # ~1) => '(%;)= 





XJ tr: số 
ý | 
' xa+2x. 3 
CD cờ ng 
#a +l 
7 
KJOAG2./ Sát 
* 
Xo ==3® Đo =~2 
2 
24 


* Vậy có hai điểm thỏa mãn yêu cầu để bài là À1; US | 102| ~Si= 
Chọn đáp án A. 

















2a +1 
Tà có: ạ =5 c0— =92© 2x +=5*¿ —5© *ạ =2 
*q — 
_3 
« (x )})= =_—3 
 (@2-U2 _ ` _ 


‹ Phương trình tiếp tuyến cần tìm: ~ 5= ~3(x— 2) ©  =-3x+11 
Chọn đáp án B. 





— Cho hàm số ự= = +1 hi 2H, Xác định r m để đường thẳng 4: Ả: Ụ= 21: + m cắt (@ tạih hai điểm. 
_ phân biệt Ạ, Bs sao cho tiếp tuyến của (Ot tại ỊA, B song song với nhau... 








Phương trình hoành độ giao điểm: 2x” -(3—?m)x—1n—1=0; x# 1) 
Phương trình này luôn có 2 nghiệm phân biệt khác 1 với Vmr nên d luôn cắt (C) tai 2 điểm 








phân biệt A, B. 
Xu ”Xp Lộ -—: 
Yêu cầu bàitoán ©4 -2  _ -2 c ng và Xông Cm=-1 _ 
SỐ %. S1? mcU VAT S”S [Do nh 
Chọn đáp án A. 





y`= 4> - 4mˆ+1)x | 
| x=0 | 
y=0© ——~ — hàm số (1) luôn có 3 điểm cực trị với mọi m 
x+=‡ým +] 
Xc„ =‡ +1= giá trị cực tiểu #⁄cr ~Œñ” +1)” +1 | 


Vì (m? +1} >1= yey <0 = m4x(Wcr)=0 © mÌ +1=1© =0 


Chọn đáp án A. 








2 —1m|x D. ˆ ẠN 
| (x)= : V) 0š re eyyecse 0;4] (m >1) 
x) có ( 5” 1N ExeU 2 mộ 5 T tế 








†r+-4 





+) la có ƒ(0)=m, ƒ c =Vmˆ +4, ƒ(4)= |: 
ý, 





+) Lập bảng biến thiên, dựa vào bảng biến thiên suy ra MdI ƒ(x)=mˆ+A, 


~e| 0 ;4 


ị 2 
Do đó M(g170AA ae ?r +4<3œm<x5. 


~e| 0;4 


+) Vậy giá trị cần tìm của ? là ?€ 1; N5). 
Chọn đáp án B. 






















N 4x+1 
2x) +x+3 





s= 
lÍ 


; 1 
Di 0x=~e[T-L1) 


(—1)=ln4; sếi = (1)= n6 
Ạ 8 
. 1 23 
đi THỂ "V09 > HEỜ) “VÌ T4 ng, 


Chọn đáp án A. 





Phương trình của đường thẳng( 3): ý = m(x + 2)+ 2, 


Phương trình hoành độ giao điểm của (C) và (d): 2x+1 


x2 +?nx ~ 2m — 3=0(2 
1) 
Xưi 





=?#m(x+2)+2 [1]. 





(đ) cắt (C) tại 2 điểm phân biệt M, N khi và chỉ khi phương trình (2) có 2 nghiệm phân biệt khác 1 
nghĩa là: 


?rứ # D m z ?rị > Ô 


A=9m? +12m >0 căy|| V0” sa, 4): 


m(1} + m.1~ 2m ~3z0 TNg cục 


Gọi AI . ,),N (x; 2) (x; _ Xã) và P,Q là hai đỉnh còn lại của hình vuông, khi đó MPNQ 


là hình vuông khi và chỉ khi MP= MQ © |u; -#|=|%; —I| © m(3; — ) = lx; —Zl|. 


Kết hợp điều kiện (*) suy ra =1. 
Chọn đáp án A. 





`" 5<m<9- 





x°+3x?¬m—2=0 ©+z”+3xˆ+1=m+3 

Đây là phương trình hoành độ giao điểm của (C) và (d): y=m+3. HŠ tự vẽ đổ thị (C). 

Số nghiệm của phương trình (1) tương ứng bằng số giao điểm của hai đường (C), (đ) 

(1) có 3 nghiệm phân biệt, trong đó có đúng hai nghiệm lớn hơn - 1 khi và chỉkhi: 1<#m+3<3 
© -2<m<0 


Chọn đáp án A. 








Lời giải 
Biến đổi: x1 - 4x2 +3—2m=0 © x*T—4x?+3= 2m (*) 


Số nghiệm phương trình (*) bằng số giao điểm của (C): = x“ -4x? +3 và d: y =2m. 











. 2m >3 TẾ ) 
Dựa vào đồ thị (học sinh tự về) tìm được : : © 1 
1 =—— 
3 j 
tr > 2 
Giải và kết luận: 1 
f”=—— 
z 








Biến đổi: x' - 4x” +3+ 2m =0 © —x° +4x?T-3= 2m (*) 


Số nghiệm của phương trình (*) bằng số giao điểm của: (C 
Dựa vào đồ thị tìm được : 2# = 1 hoặc 2< —3 

Giải và kết luận: m = š hoặc m< ¬Š 
Chọn đáp án A. 


:ự=-#x`+4xˆ°T—3 và (4) y= 2m. 





*® *ạ=4—>0a=-~ 


« ƒ(x;)= ƒ(4)=-3 


mm. .Ố 4 
« Vậy, tiếp tuyến cần tìm là: ấ: ba -3(xT— 4) ©  =_—3x+ 


Chọn đáp án A. 


32 





Viết lợn trình tiếp tuyến với đồ thị hàm số  = +” + 3x2~2, biết MN, g tiếp M0 
_söng song với đường thẳng y=9x-7.Ô - 


__ÔÁ,dx+yc0 ~ B.y-9x+25 — — Cy=5X-2 


D. y= 7x+9 





Lời giải 

* Tập xác định: D=R 

* '(xạ)=3x4 +6%ạ 

* Tiếp tuyến của đồ thị (C) có phương trình dạng: 1=  (xạ)(x— xạ})+ y(%ạ) 


©=(3x2+6x¿(*—x¿)+ xo +3x2 —2 (*) (trong đó xạ eD là hoành độ tiếp điểm) 

* Tiế Ấn (% Gi A 2 xạ =1 

Tiếp tuyến (”) song song với đ nên: 3xjˆ +6x¿ =9 © 
#p =— 

Với xạ =1, phương trình tiếp tuyến là  =3*~ Z (loại ) 

Với x¿ =~3, phương trình tiếp tuyến là  =9z + 25 ( thỏa mãn) 


khói Hài án B. 





_Tìmm để hàm số 5= Sa) ~#m+1hẻ ~2m~ 1 cđạt cực đạit tại x= 1? 
6ó Áum=1: : ni _Ð. D, Không có m, 





+ Ta có 1 =4x” -4(m+1)x 
+ Để hàm số đạt cực đại tại x =1 cần # {1)= 0 © 4- 4(m + 1) = Ö <> m = 


+Với m=0= ÿ =4x -4x=  (1)=0 


+ Lại có '”=12xˆ-4— + (1)=8>0 => hàm số đạt cực tiểu tại x = I => m=0 không thỏa _ 


mãn. Vậy không có giá trị nào của m để hàm số đạt cực đại tại x = ] 


Chọn đáp án D. 





!# 2 í — 
=xˆ +2mmx — 3mm  |—=3)}=0 
ễ . Hàm số đạt cực đại tại x=-—3 khi Ị ) 
ý =2x+2m 1 (-3)<0 
















ˆ` Chuyên Gia Sách Luyện TÚ ”” - 


9— 9 —0 
< 
2n —6 < Ö 


Chọn đáp án C. 





1n = —ê | HH = €“ _ ¬ |HNH=~ế“...` --. _ HỆ min = =+222. 
max=2e ax=2e tmax=3e A... max=2° r 





Hàm số f(x) liên tục trên đoạn [-1 ; 2], ƒ'(x)=2(x°+x~—2)e”" 


ƒ{x)=0@&xzˆ+x—2=0<> HẠ "vệ ni 
ƒ()=~e?, ƒ(— -U==, ƒ(2)=2£° 

GTLN của f(x) Mu đoạn [-1 ; 2] bằng 2e, khi x = 2, 
GTLN của f{x) trên đoạn [—1 ; 2] bằng - e2, khi x = 1. 


Chọn đáp án A. 





Tìm tất cả các giá trị của tham : số - để hàm số Ự= xì —2x2 +ím T— -3)z+5 đạtc cực trị | 
tại xạ, xạ thỏa mãn #¡ +32 =4. XE...  À. HA 








Ta có: /ˆ=3xŸ -4x+m—3.'=0 © 3x? -4x+m—3=0 (1) 
Hàm số đã cho có cực trị khi và chỉ khi (1) có hai nghiệm phân biệt, 


hay A'=4~3(m~8)>0© m <<, (9) 


Khi đó hàm số có cực trị z, z; là nghiệm phương trình (1). 
2 16 mn=Š 16 2m-6 34—6m 
Theo Vi-ét, ta có 1 +12 =(#ị +Z;) BS GA UIT TRE. 


Yêu cầu bài toán tương đương với: _ =4<>1m= _ (thỏa mãn (®)). 


Chọn đáp án A. 





Š: ý — . , 2 A* 2 ` X ^ X ^ 
Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số ƒ(*)=—+>+Í trên đoạn | 1/3 |. 
NV. S830/00)-3206" | ty # 


.- 
¬ hy -: _. 9 
|GTNN =3 - _—— |GINN=2 GTNN =1 GTNN =3 


V 


| Lời giải 





“...Z VẮNN:: 
àm số: fÍx]}=—+— +] liê ê ({x)=-—+~ 
Hàm số: ƒ ( ) mu liên tục trên đoạn l7 (+) 7D 


2 


x=2ecel|l;äả 
an. ốc L ị 
xe 2 


x=-2e|1;3| 


y _ 
L }: = 1 ý ị = = 
Từ đó ta có: tritlu /\ ) 2 La f2) S5 
Vậy: Giá trị nhỏ nhất của hàm số ƒ (~) trên đoạn 15) bằng 3 khi x=2. 


../ * # ,* ¬ ` ~- ^ 1 È 7 1 R 
Giá trị lớn nhất của hàm số |*x} trên đoạn I1;3|bằng ~ khi x=i. 
L7, | EMIC VD 


Chọn đáp án A. 





_ Tìm để đường thẳng đ: /=+x +: cắt đồ thị hàm sỐ = he tại hai điểm phân biệt. . 


| - |m>3+22 An TT ?Tn>2~2AJ2 " m>3+2Al2 -- m>3+J2 





Phương trình hoành độ giao điểm: — =x+m (1), Điều kiện: xz~1: 
(1)© 2xz=(x+m)(x+1) ©xˆ +(m—=1)x+m =0 (2) 


3 Lư - Am . : "..... 2 `... 
Dễ thấy, x=-—1 không là nghiệm của (2) nên (4) cắt đồ thị hàm số 1 = tại hai điểm 


phân biệt khi và chỉ khi (2) có hai nghiệm phân biệt. 


#iS¿347:)5 


© A>0D<>mˆ -6m+1>0< 
Mrz3=ð)2 


Chọn đáp án A. 











Lời giải 
Gọi d là tiếp tuyến tại điểm M có hoành độ bằng v2. 
Do M thuộc đổ thị hàm số (1) nên A⁄4{^/2;0 

Tiếp tuyến d có hệ số góc # |2 ]= 4\j2 

Chọn đáp án A. 








Lời giải 

Gọi d là tiếp tuyến tại điểm M có hoành độ bằng 4/2. 

Do Xí thuộc đồ thị hàm số (1) nên MÍx/2;0 

Tiếp tuyến đ có hệ số góc {42 }= A2 

Phương trình tiếp tuyến đ có dạng: 1 = 4J2|x-2]+0 œy=4\2x-8 
Chọn đáp án A. 





2x—1 





Phương trình hoành độ giao điểm: =x+7€©>x?+6x+8=0,xz—1 


+ 








©|X=-2® =5, Các giao điểm là A(-2;5),B(-4;3 
x=-4—>=3 
'(-2)=3= tiếp tuyến tại A là SE, 
k 1 xa. ^* > ` 
ỳ ¬)=== tiếp tuyến tại B là ng 








Tập xác định: D=\ 0ì. Chiều biến thiên: y' =1—~—_~= 
'=0©xˆ—-1=0€©x=+1 


Bảng biến thiên 





Từ bảng biến thiên ta suy ra hàm số đạt cực đại tại z=~—1 và đạt cực tiểu tại z =1. 


Chọn đáp án A. 


B 








Ta có: '= 3x” -12x+9,w'ˆ=6x—12, 1ˆ '(s})= ~12 © 6x; - 12 = -12 © xạ =Ũ 


Với xạ =Ũ —= tạ =~2 








Phương trình tiếp tuyến tại À1 (0; -2) là: y=w0)(x~ 0) —2=9x—2 
Chọn đáp án B. 















- Tìm g gá trị ii6n nhất Y và À giát trị tị nhồ nhất của hàm s số 6/6 b )> x\ xj(5=z)” trên đoạn [0; 5 








ƒ'{x)=0 5x? ~ 35x +50 =0 © x =2. 


Ta có: ƒ(0)=0; ý 4M ƒ(2)=6⁄3 
Vậy max ƒ(x)=63 ; min ƒ(x)=0 trên đoạn |0; Đi, 


Chọn đáp án A 








“lớn nhất. . Ta sản s „ Ki ng: vài sói tê cn " km ẺÁ ha 5 sà NuÀ SA v. tế mm ĐẠT Ầ 













-*s| Lời giải 
Gọi một cạnh của hình chữ nhật là x (cm) (0<x<30). 
Khi đó cạnh còn lại là (30—-x)(cm) 
Theo bài ra thì diện tích của hình chữ nhật là: 
S=z(30T— x)=~x? + 30x =225—(x—15)` <225 
Vậy diện tích S của hcn lớn nhất bằng 225 khi x = 15 (cm) 
Chọn đáp án D, 





Christidn Doppler (1603-1853) 





Nơi sinh: Salxburg, Austria 

Nhà toán học và vật lý người Áo, Christian Andreas, được biết đến với nghiên cứu quan trọng của Ông 
uề tần số âm thanh uà bước sóng. ng đã mô tả lại sự thay đổi rõ rừng của âm thanh khi một quam sát viên 
đến gần nguồn âm thanh: tần số sớng tăng, âm thanh trở nên chói hơn và khi đi xa sẽ tạo âm trầm hơn. Năm 
1842 ông đã diễn tả hiện tượng đó bằng Toán học, và đó là hiệu ứng Ìobbler 

Hiệu tng này ta có thể bắt gặp ngay trong đời sống hàng ngày. Chẳng hạn như, tiếng còi xe cấp cứu sẽ 
chói hơn khi nó tiến đến gần ta, giảm dân (tức là trầm hơn) khi xe vượt qua và nhỏ di khi xe chạy xa. Một 
ứng dựng quan trợng từ hiệu ứng này đó là việc chế tạo ra “sứng bắn tốc độ”. Sử dụng cơ chế radar và hiệu 
ứng Dopbler, phát ra một bước sóng radio có tần số xác định rồi thu nhận tân số sớng radio phẩm xạ ngược 
trở lại từ phương tiện giao thông đang di chuyển, tờ đó tính ra được vận tốc của phương tiện giao thông. 





Khi giải phương trình 2* =2 ta dễ thấy nghiệm là x=1, nhưng nếu giải phương trình 3” =2 
sẽ khó hơn nhiều, người ta phát hiện tổn tại con số % thỏa điểu này, nhưng không biểu diễn được 
nó, từ đó người ta phát minh ra lôgarit để kí hiệu cho con số này và viết là /os, 2, ý nói nghiệm 
của phương trình 37 =2 là ioe, 2. Qua nhiễu năm các nhà toán học đã hoàn thiện lý thuyết và 
các tính chất của lôgarit. Chúng ta cùng nhau nghiên cứu kĩ hơn qua các bài học sau. 


CÁC CÔNG THỨC CƠ BẢN 





-1.} Các định nghĩa và công thức lũy thừa: 





Với hai số dương ø,b và øz, là số thực ta có: 


e 2 =a....2 (tích của n số Z), neN*. 
—H 1 ⁄#,„%® ` ` 
e2 ”=-—- với eNÑ và a0, 
g” 
® z°—1. 
Ll 
® an — tam vỚi ,cZ,„eN, >2, 


q2 
e 47 „q7 = g*°f _?z = 7v 
) 


e Nếu thì aZ >aZ 
ơ 
Šq<l .‹ 

e Nếu thì a# < aZ 
ư> 





Cho z„b>0 với az1, b,,b, >0, œeR. Lúc này ta có: 
e2 “=b€Ềøz=loe b, 

e lo 1=0, 

e ioc a=]1. 


© 108, = b 








Sẽ" Ỷ N11... .1.ñ 


e ios,(b,.b„) =log, bị + log„ b, 
l0, lý) = l0S, D 4 l0G, 0, 
D, _ 
® loo b“ =ứlos,b 
log b „„ : 
® ioo b= =. (công thức chèn cơ số) hay lo, a.los, b = log, Ð 
0g. ñ 
® iogiaX =lex 


eiog x=Ìnx 


N ——HằHÍNH CHẤT HÀA số Lũv THỪA, HÀM số mŨ 
VÀ HÀM SỐ LOGARIT 





VÀ 


''Hàm số lũy thừa: 


MU X 
NHÀ NhƯŸU) 





Dạng: y=x” (œeR) 

+ Nếu œ nguyên đương:  =zx có đạo hàm ta } =øx”"' với mọi *, 

e Tập xác định: D=R _ 

+ Nếu œ nguyên âm hoặc bằng 0: y=3” có đạo hàm lấn | =#x“"” với mọi x0, 
e lập xác định: 2= R\ {0} 

+ Nếu œ không nguyên:  = x” có đạo hàm ta } =zx”! với mọi z>0. 

e lập xác định: D= (0; +) 

Đồ thị hàm số + =x” (œ e R) có các tính chất sau: 

e Đồ thị luôn đi qua điểm (1;1). 

e Khi z >0 hàm số luôn đồng biến, đồ thị hàm số không có tiệm cận. 


e Khi z >0 hàm số nghịch biến, đồ thị hàm số có TCN là trục Ox, TC là trục Ôy 





(7) Hàm số mũ: " 

Dạng: y=z” (2>0,a%1). Có đạo hàm (z” =#”.lnz 
e lập xác định: D=R _ 

e Tập giá trị: T=R' (vì z >0 với mọi xe) 

e Tính đơn điệu: _ 

*>1: y=a* đồng biến trên R. h 

*0<z<1: y=z” nghịch biến trên R. 


e Đồ thị hàm số mũ: có tiệm cận ngang là trục Ox, luôn đi qua các điểm (0;1) và (1;2). 





a>1 








'Ÿ:) Hàm số lôgarit: 
Dạng: /=log,x (a>0,a1). Có đạo hàm (Iog,x)' =—— . Tập xác định: D=(0;+œ) 


e lập giá trị: T=R. 

e Tính đơn điệu: 

*Xạø>1; =log,* đồng biến trên R.- 
*0<a<1: =loe + nghịch biến trên R. 


e Đổ thị hàm số mũ: có tiệm cận đứng là trục Oy, luôn đi qua các điểm (1:0) và (2; 1), 








TT... ..a an 


Ñ LÝ THUYẾT LÃI ĐƠN, LÃI KÉP 





Số tiền lãi chỉ tính trên số tiền gốc mà không tính trên số tiền lãi do số tiền gốc sinh ra. 
Công thức tính lãi đơn: 7 = M (1 + r.n) 

Trong đó: 

T: Số tiền cả vốn lẫn lãi sau n kỳ bạn; 

M: Tiền gửi ban đầu; 

n: Số kỳ hạn tính lãi; 

r: Lãi suất định kỳ, tính theo % 





Là số tiển lãi không chỉ tính trên số tiền gốc mà còn tính trên số tiền lãi do tiền gốc đó sinh 
ra thay đối theo từng định kỳ. 

a. Lãi kép, gửi một lần 

T=M(1+r} 

Trong đó: 

T: Số tiền cả vốn lẫn lãi sau n kỳ hạn; 

M: Tiền gửi ban đầu; 

n: Số kỳ hạn tính lãi; 

r: Lãi suất định kỳ, tính theo % 

b. Lãi kép, gửi định kỳ. 

Trường hợp 1: Tiền được gửi vào cuối mỗi tháng. 

+ Cuối tháng thứ nhất cũng là lúc người đó bắt đầu gửi tiển: T =M 

+ Cuối tháng thứ hai, người đó có số tiền là: 


M(1+z)+M “M[+?)*1]=rr.a-nlf*Ỷ -1|==|(+rŸ 1| 


1+r)-1] r 


+ Cuối tháng thứ ba: "l(t+zŸ -1|(I+ r)+ “ở = —1(1+rỶ -1| 
Y r ĩ | 


+ Cuối tháng thứ n, người đó có số tiền là: 
ẶMI n 
T,=— |(1+rŸ =1] 
.=#[tis) 
Tiếp cận khác về công thức: 


+ Tiền gửi tháng thứ nhất sau —1 kỳ hạn (z—1 tháng) thành: À1 ị ~ r” 
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F060 
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: ŸWN N 
NÀNN 
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3n lái nai IA 
NÀNG WNSN n.. UNN N 


+ Tiền gửi tháng thứ nhất sau p2 kỳ hạn (z—2 tháng) thành: A1 (1 `. , 
+ Tiền gửi tháng cuối cùng là: X{ (1+ r) : 
Vậy áp dụng công thức tổng cấp số nhân, số tiển cuối tháng n là: 

_ (I+r)-1, (1+r} -1 


M(I+r}” +MÑ+r)””ˆ+..+M(l+r) =M*S———=M : 


Ta cũng được công thức trên: 


T =—|(I+rƑ~1 


lá 


Trường hợp 2: Tiền gửi vào đầu mỗi tháng. 


th =—|(1+z}'~1|(t+r) 
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Các bài tập tính toán 
1 


Tính AÁ=log - v6 +loe, 81~ loe. 27 + 81%”, Đáp án đúng là: 








A. A=624 B. A=625 C. A=626 D. A=627 





1 


| + 
A =log „xJ6 +log, 81— log, 27 + 8193 = log, 6 + log, 9 — log, 27 + (2°) 





= log, — +B* =1+625=696 


Chọn đáp án C. VÀ 





1 : + | 
) Tính A=81%” + 27%5 + 3%”, Đáp án đúng là: 





A. A=845 ` —B. A=887 C. A=846 —D.A=849 
-J Lời giải. 
mm 
A=309:5 „ a3l98;6 __ 398. 3 


=5 +6) +37%ˆ =5! +ó? +22 = 845 
Chọn đáp án A. 
i 


s + 
; lính A= l ˆ +16* —22,64%, Đáp án đúng là: 





A. A=12 B.A-=123 C. A=14 D. A=15 


l(/2,Ev.) RWWN3/11)/2/1./241//),)78../..5 


[11/18/)/1/1/1/31/.108/1/1/112.,5,/)0), :.1, TẾ 





=1 
A= m} # lớ" ~ 2-2 643 
625 
-()'+#}'-e'(e) 
=5+2”—1=12 
Chọn đáp án A. 





ì Rút gọn B=3*“ _jog z?.joe 25. Đáp án đúng là: 
A.B=aˆ-4 B.B=a C.B=a-4 __ Đ.B-5 





*-| Lời giải. 
B=37%° —loe, aˆ.log 25 
=8 _ 4loe, a.log 5 
=aˆ —4 


Chọn đáp án A. 





Ð Cho fog,15=z, log, 10 =b. Tính Íos, 50 theo a và b, đáp án đúng là: 
A.a+b-] B.a-b C. a+b-5 D.a+2b 





Ta có log, 50 = ios,; 50 = 2i0g, 50 


loo; 50 =logy “^—¬ ioo, 15 +loe,10—1=a+b—] 
Chọn đáp án A. 






ï Tính giá trị của biểu thức: Q =/og, (zvb —Ì0g - (zÄ/b tong (0) biết rằng a, b là các số 
thực dương khác 1. _ 


A.Q=2 - B.OQ=3 D.Q=»5 





Ta có: Q=loe, avb -2log |afb ] +3Ïoo, (0) 
=log, |ø{b)~log, (a?.alb Ì+ 3 = log, bị xâ~log,|Š]x3=-1+8=2 
8 | : 


Chọn đáp án A. 





Tính giá trị của biểu thức với giả thiết biểu thức có nghĩa: 


s(2 =# TT vay 
ro) | e9) 


Ä,ĐÐs? ` B.D=1 _ C.D=2 D.D=ó6 


TH. 3...4 
p-| “+ V+3V”+V ty) 


x°+2xy+ˆ 











Mega book 


NA: AN Van 





No SN ANAAAod Về vỆ 
thà VN N \ \ vẻ và Ÿ 
ma. 
tì Ni Ặ N 


VN và h 





VU 
` 

"= 
NI NO 





Lời giải. 
x*ở+x w+xu`+° ay(z? 1ˆ) Í -1 
DA TU TỰ. : 
x°+2xu+ˆ +y)+ x#'(x¬w) ă+y) 
-É) ty, .(x+v)(x=v)|Ô 
(cxy #9) | Em 


1 


- (x+y} |) HE ÌÌM =1 













2 
4a-98” a-4+3a1 
"na g8 
2ø2 —3a 2 qˆ —q 2 
A. D=8a B.D=a ŒC. D=9a D. D=4a 
Lời giải. 
2 
2 
4a-9g* a-4+3a”1 422-9_ a2—4a+3| |(2a+3)+(a-3) 
D= —————— SN SƯ NSSGTGTSEE====aa =9a 
11 1 1 (22-3) (a-1) 1 
L2a2 —3a 2 a?—nq 2 “TEEN XE TNG q? 
a2 a5 
Chọn B. 





§`` Cho biểu thức với giả thiết biểu thức có nghĩa. Chọn đáp án đúng: 

_8"+b" gø"_p” 

a”-b)”" q"+pb”" 
4a"b” 


bˆ" _g?" 


(ab z0; z +b) 


A. D= 





) Cho biểu thức với giả thiết biểu thức có nghĩa. Chọn đáp án đúng? 


1/ _ Fnẽ= xxx 
4 N1 X" Jj .=Y 
2 2 2 2 2...2 
xˆ4+a lx^é+a 2xˆ+a 
A. LD=-=——— B. Ì=—————— C. D= D. D— 


ax 2 ax ax 











A. D=2 nếu a>0,  B.D-=I Œ.D=-3nếua<0  D, D=-2 
Lời giải, 
2:<>a>0 


-2:<>a<Ô0 






f` Tính đạo hàm các hàm số sau: 





NUÀ 


À. ÿ =|# B2 5n 2)e B. =(simx-cosx)e”” C.= £"=£— 
e*+e” 
D. y=in(z? +1) E. = E.=(1+lnx)lnz 


°.?sg."' 


Lời giải. 





A. W=(x°~2x+2Ì“ ='=(2x—2)e* +[x?~=2x+2Ìe* =[z°)e 


B. /=(sinx-cosx)e”F = w = (cosx+sinx)£”” + 2(sinx-cosx)e?” = (3sinx ~ cosx)£”" 








HƯƠNG. SN 
p y-nt 1)>y cu: 

È. y=—= =1 x-nx |~ =2 

E y=(1+lnx)inx=1' _lmx1+lnx _1+2lnx 


* * *Š 


Tính đạo hàm các hàm số sau: 
À. y=† In[JxẺ +1] B. log, (x? — x +1] C. = Ÿlmˆ x 
xˆ—0 1—x* 


x-4 = 
D. v~ig,|5—4] E. /=loe, ——.: F, =iog SN 














2 3 
À. = s18 tr[Ýx? t1Ì=#' =2z.In|x' +1Ì+—rS—v=2xin[ýx? t1 











(x? +1) (x? +1] 
, 2x—1 

B. ụ =log,(x°~x+1)=w "sa 

-timx =w'<[ 0xx '=2(uxy31-—2— 
C. =NÌ#x >> = (Inx)} =-(m*) ¬"T.. 
D, ÿ=Ì-e x4 _ ". _ 1 ,x-4 _—__ 1Ô _ 
ST  y+4) 7 m2 (x+4Ÿ' *+4]  [x2~4)im2 
E.v=io x?—9 = "1 2x(x+5}-z?+9 x?_g " xˆ+10x+9 
— x+5 ¿ _ m3 (x+5} _+x+B _(x+5)(#2-9)In3 
E  =loợ 1~vx >> = 1 _1 1-jy __ ˆ 
2x Iz10|xvjx— 2Nx x{1~vx)iz10 





h4 
ê —T1 k “ 
=Í Và lmm————.=] 
tứ x>ñ % 





Chú ý ta có ữn 
x¬>»0 


¡ Tìm các giới hạn sau : 





À. làm In(3x+1)— In(2x +1) B. In(3x +1) 
x—0 X ¬ _ x20 S112X 
C. zự (4x +1) __— TP. Hmề— xC 
x-—>0 * x->0 2x 
_NG | _ _ m1 +# 
E. 7 ma R H„——__— Ẻ 
ro ý'x+1-—1 - _ ~ 42, 2x 
_ st:} Lời giải. 
CN no Gv Mau, (ad ĐỂ HN ni 
x—>0 x x>0 *v 





ImnỆ3x+1 3# 
B. k7) )_ linq———5%*_— = 
x>0  S1712%x x0 2x S112x ¿ 


SÁ: s 
CC 1) D2 x31) 
x0 X x0 4x 
D St a1) — sẽ 
x>0 2+ x->0 2.(5x) 2 





* _—_ 1... 
E. Phm “(Jx+1 +1]=1.2=2 


M.. TT... 


[17/18/1/7.1/10 7 78077/72715 môn. án „ 





“82 ` Tìm các giới hạn sau 














lm 2x+] ˆ..- 3x = 1 
: U B. lim Ẳ- lim^ : D. m| xe*T—x 

x0 lan x x9 5x x—>0 x x->++©o 
E. Tửn Si13x RE. Hs. 

x>Ũ X%X x->0 ba 

Lời giải. 
¬ Iz(2x +1) 
-Im{2x+1 * 

À. lim )_p 2x ~2 

x>0 - lqdHX x—x›0 tan x 

X 
2x 3x 2X 3x 

B. /m< =Ïm -lim3^ =“ 


HH hx _ x0 2x .„x=>0 5(3x) 5b b5 

















3Y e3 — 
C. lữm = n3 = 
x> * x—0 3X 
1 1 _ 
D. im | xex — Jmit g|LleS <Í 2 đjm|= =—— |el 
x—++o x—>+®œ x—>+©œ 1 
x 
E. / SI13x lựa Šm3x 3 
+ + x=»0 3X 
o3 
2sinˆ — 
1 25 
E lim ~055E — hp —— -2c =S. 
* 4 | 5x 
sẽ 2 Ì 
'} Tìm các giới hạn sau: 
s 1 é2 —2cosx 
A, B. mm _ tim C. lữmn (x+2)siz" D. lim ““=— 
x>0 6/7“ X SE XEdAI tã20u - HỒN) s|x~5) 
Giải 
vở —2 S?n 2X S1H| —X tu? 
Ấ.. Thời (22 _ so = ( Ì _ jụp $etsx-sin Ấ Da 
x>U S11“ X x0 SiH“ % x-›0 S11“ % 
B. iữm =_-tm)| 
Ò xẪẶ#( CO8X. -. J- 
2` 
Đặt : txZ~x=>x=Št@——~lãm=-—y lan , =3... 
2 2`: c0sở z S7 Í Sint 
C0s| ——Í 
2giyˆ2 T _. 1 2 lam 
=7 Khi Xa ;†‡—>0— lim\| ——-—-tanix |= ÙÌt— =ằœ 
2 sị f 2 7" x-Z.\_ C0SX o0 Í 
S1! — COS— 2 _ 
j“- 2 


» Mega book 





C. mm (x+2)sin`.. 


x—>+œ % 
1 x—+œ;‡i >0 : 
Đặt ¡=—= (x+2)Š- =[z+zjr: nha ".. << 
* 


x=t+—;x—>—;t >0 
4-4 


„4 t2 2c0sx | dã 
| D. St, | s(s-5Ì : . Đã a{: x— Pì =‡> đề. 2c0sx - x'2 —2 cos PA: J2(1—eost+sif) 
' SiH| X—— W»4Z217-252ETE-TG = = ..... 


| 


: 7z SIHỈ- _ 8i 
Sin| X—— 
4). 
s 7ð: (Ê N. ‡ ‡ 
^l2 (1— cost~-simt 2sinˆ —+2sin—cos— SỈN ˆ- +08 ˆ 
TẾT.) TP. C8Rosksse.. (KẾ -jaSMIE: iêgtöi- tông: J0) -2ĂM€ Tiện =VB m2 + (5 
SInt c.t l8 
2 §11—C0§— G052 


Vậy: lim Ý2 ~2e0sx “im 8m2 +]- v2 


vẻ Z t>a 
4 Sin x—— 
4 


'Ä.` Giải phương trình và bất phương trình mũ: 





Kiến thức cơ bản: 
Với <a+#1: 


e a/) ~ 280) ƒ(x)=s(*) 


® los, ƒ(x)=los,s(x)© 
Với #>; 

e 2P). #È) © Ƒ(x +z)>g(*) 

sioc f(z) >loo, sía }© f(z) > s(z) >0 

Với <1; 

e 2ƒ) > r8) c f(z)<s(x) 

e ios, ƒ(x)>log, s(x)© s{x)> f(x)>0 

Tất nhiên chúng ta có thể dùng cách thay từng đáp án vào phương trình, nhưng lời khuyên 


của tác giả là hãy luyện tập giải thật tốt để nắm vững lí thuyết và kĩ năng. Trong phần luyện để sẽ 
có những câu hỏi bắt buộc học sinh phải giải ra mới chọn được đáp án chính xác. 


(êU1 ) Nghiệm của phương trình 72-5 = 49 là 





B. x=1;x=2 €Œ. x=—l;x=2 D. x=1;x=0 





'#-Í Lời giải. 





731-4415 _ AQ c„ 71-45 — 72 x2 “Ax+5=2 

xS1 

x?°-4x+3=0<© 
„ 


Vậy nghiệm của phương trình là x = 1/x =3 


Đáp án đúng là A 





D.x=-1;x=l 





Vì 4* >0, chia hai vế phương trình (1) cho 4” ta được 


(1)© THỊ -nÍŸ] +6=0 n 


Đặt ¡= 1 với £ >0, phương trình (2) trở thành 6t? —13t+6 =0 


"2¬ 
làn, 


s07 ME Ie: ezel 
2 HH2] =2 


® Với ;=^ thì 3 “ca 
3 9 3 
Vậy nghiệm của phương trình là * = -l;x=l 


Đáp án đúng là A 





C. x=iog;5 D. x=ioe, 9 





-s-| Lời giải. 
411 +2”?! _—21=0«© 4! +8.2”—-84=0 
†=—14 (1) 
Đặt £=2* >0, ta có: £ˆ +8 —84=0 © 
†=6 (n) 


Với t=6=— 2” =6 ©x=loe, 6 
Đáp án đúng là B 









đa ð0 VÀ LÊN s4 LẦU QhUỜẠNU 
: nà cty ôn fv0nxevt XLÉ 
NÊN: À \ À ` 
\ . Nà Ẳ Nà ` \ ù & Nà 
M à À 
là tt \ T 
Nộ ` 


Nx, \ N Ñ 
Ặ mm NO ÒN D) Ni ua 











=0 B. x=0 ;x=-Ï Œ#=0:3=2 D,.xz=1;x=0 





Lời giải. 
Đặt =5” (£>0) 

_ tz1 (n) 
Phương trình trở thành: £ - 6£ + 5=0 © 
f=1=>5" =l<©x=0 
fứ=5—>5 =5€e>x=l 
Đáp án đúng là D 





) Nghiệm của phương trình D51 2 00007255 thê 34/1072 5 TÀi 


A.+=1+3. B. x=1—x3. C.#eTlsda. D. x=1+/2. 





282x-+` +Í d Q2x-zˆ+1 C 34.1527” 


^2525'+99! =36/180[a=2x=a?)s25|S vô [Š =0 


9. 
5 a ¿=] 
© 25/ˆ -34t+9—0 -[Š] ni ĐI E3 9 
25 
q =0 
+ie|ỗ] =1<€©a=0«<>2x¬x?=Ũ© : 
3 Ñ= 


& =2 
„rẻ Sỗ] -[§ ©ø=-—2 ©2x—-x? =-2©>x?—2x—2=0 € x=1+^/3. 





—98=0 trên tập số thực là 
Á. x=—l B.x=2 CG+x 2Ú + D.x=i 





% 


Phương trình đã cho tương đương với 7”* +7.7” -98=0 © ì (vô nghiệm) 
©_ x=1. Vậy nghiệm của phương trình là x=1 


Đáp án đúng là D 





ì Nghiệm của phương trình 31**1 + 3ˆ~Ý* =28 trên tập số thực là 
A,*=4 B.x=5 C.x=3 


.^+e«. 


Lời giải. 





ĂNNG 
G2} `© 


3 


Điều kiện: x>0, phương trình œ 3,32“ ~ 28,3“ +9=0 
3 


Tiếp cận 11 chuyên đề trọng tâm... 


giải nhanh trắc nghiệm môn Toán. ˆ 





A|x = 2(nhận) 
<> 


x = —]l(nhận) 
Đáp án đúng là A 


> 





3 Nghiệm của phương trình 5*”' + 6.5* - 3.5” ° =52 trên tập số thực là 





A.x=-l B.x=2 C. x=0 D.x=l1 
Lời giải. 
5+! +6,5*T—3,57! =B2 © 5.57 +6.5 ". =B2 
“&C =. =mD2c>5 bé 1=] 
Đáp án đúng là D 
X x—10 





) Nghiệm của phương trình 35+3 10 =84 trên tập số thực là 





A. x=-— B. x=2 | C. x=Ũ D.x=1 
Lời giải. 
` ở 310 =9 
(1) 3.319 | +319-252=0@©| „ ` 
39 =. loại 


© 310 =3ˆ =1n=2Ằœzx=20 


Đáp án đúng là C 





) Nghiệm của bất phương trình 3.9” + 2.3” - 2 >0 trên tập số thực là 





Á. x>—1 B.x>-—2 C.x>-3 D. x>-4 
Lời giải. 
‡<-] 
Đặt /=3 7 (>0); ta có: 3 +2/—1=0© | 1 
—>— 
2 


Kết hợp điều kiện, suy ra: f > : ©3” _ <©>x>~—] 


Vậy nghiệm của bất phương trình là x > -1. 
Đáp án đúng là A 





bó nọ Nghi êm của phương trình 37 +4” =2.5" là: 


Á.#=l B. x=0 €C. x=~—l D.x=2 








FAN ỆNÀ NIÀ 





Phương trình tương đương § '| 


Đặt /&)~|Š] l§ với xe, ta có 7&)“[Š m|Š)»|s] “THÍ: với #€Ä, 


Suy ra hàm số nghịch biến trên R. 
Mặt khác dễ thấy phương trình có nghiệm z=0 nên phương trình có duy nhất nghiệm này. 
Chọn B. 








(4017 Nghiệm của phương trình log2(9x)— log; x—2=0 là: 








` = 2 
A. x= Lvà ƒ B.x= — và XE” C.z= và x=— D, x=— và x= 
3 3 9 3 9 3 





Điều kiện: x> 0 


log2(9x)—log¿ x~2=0. © log2 x+3log, x+2 =0 
Đặt  =98; #, bất phương trình trở thành £Ý + 3£+2=0 ©. 


log, x=-2© x=Ö: log, x=~1© x=. 


So với điều kiện, tập nghiệm củabất phương trình là S= 15:3) 
Đáp án đúng là D. 


` 


1 1 1 1 
Â.x=b5 =— B.x=5 x=— „x= À X=—— x... À X=—— 
X Và # n c# và 2E C. x=bB và 25 D. x=ð vả 





Lời giải. 
Điều kiện: x>0. Đặt f =ioe, x 


£=] 


Phương trình (1) trở thành: ¿ˆ +¿—2=0— “. 


F=1=Slng, x=1© x=5;1=~2 9 log; x=~2 œ x=zS 


^ 1 
Vậy: S=45:_— 


Đáp án đúng là A. 





: Nghiệm của phương trình log; x—4log, x” + 5=0 là: 





Â. x=2;x=32 B. x=2;x=-—32 E.5s=-5..5.. D.x=2;x=30 





s#-| Lời giải. 
Điều kiện: x>0 
log2 x—4loe, x` +5 =0 © logs2 xT—6log, x +5 =0 
loe,x=]1 
l0o,x=5 
x=2 
c© 
x=32 
Đáp án đúng là A. 


kunự, 


) Nghiệm của phương trình /og;(xT— 8)+ 2los, 2.l0g; x = 2 là: 


li 


À› =7 B.z78 C.+z=8 j1 








-®-Í LỜI giải. 
Điều kiện: x >8 


Phương trình trở thành: iog;(x~8)+log; x=2 © Íog;(x —8)x =2 


=—] 
(x—8)x=2 <= 
x=09 


Thử lại, ta nhận x =2 làm nghiệm của phương trình 


Đáp án đúng là €, 


h 
ÀÌ 
X 
h 


Nghiệm của bất phương trình /og;p¿(3x— 2)— log;¿(6 — 5x) >Ô là: 


VÀ 


A. xe| tuệ] B. xe| Lễ) 
5 5 


⁄¿ 

3x-2>0 _ tờ an 
ó—=5x>0 ó 
x<<= 


5 
Bpt © log.mz(3x ~ 2) 3 log.m(6 —= 5x) ® 3x— 2>6T—5x 





D. xe l 
° 





Điều kiện: 


` ^ ^ . ˆÀ 6 
© x>1. So điều kiện ta được tập nghiệm : Š = Ẹ 3 


Đáp án đúng là B. 





H Nghiệm của bất phương trình og, (3 = 1) <3! 1% là; 
4 


9 7 5 ỏ 
° > = _ — ° >Ï = D. x>iỉlo =. 
Á. x lo, B x> 08a C. * c S3 









Ai Nàng ào 
ai 
an 
`. ẾP v 


S.. ` 


Ta có: lại (3 = 1JSổ nh th (3'—0<Ê clng (f1), h 
4 | 4 


c3 T13 C8f >Ố c x> ng ^ 


Đáp án đúng là A. 











Điều kiện: x>0,xz1 (*) 
Khi đó: (1) «> log2 x+Ïog. x— 2 = 0 


=ỗ 
loe. =1 : "` 
¡n2 Ẹ [thỏa mãn (9)| 


Vậy phương trình có nghiệm là z = 3,x= h 


Đáp án đúng là A. 





B. ” 
4 





Điều kiện: x > h 


B.x=3,x=1 C. z=~8,x=., 


D. “=..... 
9 


Khi đó: 2log; (4x — 3)+ log, (2x + 3)<2 © log; (4x~—3)` <log;[ (2x + 3).9 ] 


K; 
©(4x-3} <(2xz+3).9 ©>16xˆ -42x~18<0œ~Š <x<3 


^^ -L` .. + Á 2 * ` 3 
Kết hợp điều kiện, nghiệm của BPhương trình là: PI <x<3 





Đáp án đúng là D. 
2x⁄“ˆ*+x 
ï Nghiệm của bất phương trình Q2” « 4{s) — là: 
Ạ,xe(-2/Ẻ B.xe(2;2) C. xe(-+;0) 





2x⁄“+*x 
Ta có, 92*`~* < 2|5) c> 394ˆ~2x « ai-2Ở-x © 6x ` =Z—1<0 





D.xe(0;1 





Tập nghiệm của bất phương trình là khoảng: § =(—‡;2) 
Đáp án đúng là A. 








M> 
#|¬ 

LA 

~ 

LA 

H> 

œ 
#|¬ 





loe,v 64 +Ìog ; 16>3@3——+2 : 


« 
2 +Íoc,* I08, 





1 1 ;.. 0 1 
©3iog,x TS tiến x>3log, z| 5 +ing, x]= 3(Io8, #) 108,3 Ko 0 


~CSlog,x<1©-+—=<x<4 


TỀ 


Đáp án đúng là A. 


D. x=-2 vàx=2 
8 





Điều kiện: x>0, lo x+8log. x =12  4log2 x +8log, + = 12 


/og; +x =1 x=^2 `“... ác n 1 
loe, x =3 _ : Đối chiếu điều kiện ta được nghiệm là #= ^ và z= S 
Đáp án đúng là B. 


J9 \b)ÿ9WÿĐV 0B: "` ì : 4 
,KẤU lá lì Nghiệm của phương trình 2/øs, (2z) +l0g, z? —2x+ 1) SỐ là: 





Á,*x=l | B.x=2 C. x=-^2 D.x=-3 





Điều kiện: x>0,x#1. 
Với điều kiện đó, phương trình đã cho tương đương với: 
lOS, (2xŸ (x — 1Y = h c© |2x(z — )Ï =l6 
2z(x~1)=4 
© <©>x=2 
2x(zx — 1) =4 


Đáp án B. 











“đâu. Nghiệm của phương trình !og.(x +5) +log,(xT— 2)” —log w(x—1)=log = 42 là: 


1+^/97 


A. SE In) Pht B. x5. 





C.X=34 D. x=3,4, 








1+-/97 1-97 1+^/97 
6 6 7 


Lời giải. 
Trường hợp I. Nếu X>^2 thì phương trình É) tương đương với 
=Ố 
(x+5)(x-2) =2(x-1} ©+xˆ-7x+12=0 =h } (thỏa mãn) 


\.= 
1+x/97 
6 


Vậy phương trình có ba nghiệm: x=3,x= 4 và x= 





Trường hợp 2. Nếu 1<x<2 thì phương trình (*) tương đương với 
= ` (thỏa mãn) 
1 . 


-(x+5)(x-2)=2(x-1ƒ ©3x+? —x-8=0© 


X= 





(loại) 
Chọn A. 


6 ¡ Các bài toán ứng dụng lãi đơn, lãi kép: 


 -  ¬ 





fuđd:' Ông A vay ngắn hạn ngân hàng 100 triệu đồng, với lãi suất 12% trên năm. Ông muốn 





“hoàn nợ cho ngân hàng theo cách sau: Sau đúng một tháng kể từ ngày vay, ông bắt đầu hoàn 
nợ; hai lần hoàn nợ liên tiếp cách nhau đúng một tháng số tiền hoàn nợ ở mỗi lần là như nhau 
và trả hết tiền nợ sau đúng ba tháng kể từ ngày vay. Hỏi, theo cách đó, số tiển mà ông A 
phải trả cho ngân hàng theo cách đó là bao nhiêu? Biết rằng, lãi suất ngân hàng không thay 
đổi trong thời gian ông A hoàn nợ, ˆ _ | _ 


(ơn 


10(10).- ¬ 

Á, ø<=—————D— (triệu đồng) B. m=————— (triệu đồng) - 
_ _ (1,01) ~1 
100.1,03 _ 1201,12) 


C. m= SG (triệu đồng) (triệu đồng) 
„ “4 _† 


_{L 12) 


Trích Để minh họa THPhương trình Quốc gia 2017 
Đáp án B. _ 





2v] Lời giải. 
Lãi suất 12%/ 1 năm tương ứng 1%/tháng nên r=0,01. (do vay ngắn hạn). 
- Số tiền gốc sau 1 tháng là: T+T—m=T(1+r)— 
Số tiền gốc sau 2 tháng là: |T(1+z)—m |+| T(1+r)—m |x—m =T(1+} - m| (1 +?}+ 1| 
Số tiền gỐC sau 3 tháng là: T(1+ r} — mÌ ( + ) +1+r+ 1 =0 
T(1+r} _T(+r]r- 1,01Ê 


————— ; triệu đồng). 


Do đó: ø=——————^~———- 5 : 
(+r} +1+r+1 (1+z) =1 ĐUE- 





để đạt PIN mục tiêu để ra? 
›€}: 






L 


+ 
= 


giải. 

Gọi V„ là lượng vốn cần đầu tư ban đầu, lượng vốn sẽ được đầu tư trong 5 nắm nên ta có: 
- 20.000.000 = W„*(1+0,0605)” 

=> V„ = 20.000.000*(1+0,0605)° = 14.909.965,25 đ, 





“8808. Ông Tuấn gửi 9,8 triệu đồng tiết kiệm với lãi suất 8.4%/năm và lãi suất hằng năm được 
- nhập vào vốn. Hỏi theo cách đó thì sau bao nhiêu năm người đó thu được tổng số tiền 20 
triệu đồng (biết rằng lãi suất không thay đổi). 


A. 9 năm _ B. § nắm. ˆ C. 7 năm. `, 10 năm. - 





Lời giải. 

Gọi P là số tiền gửi ban đầu. Sau ø năm (n € Ñ) , số tiển thu được là: 
P,=P(L+0,084) = P(1,084)., 

Áp dụng với số tiển bài toán cho ta được: 

20 =9,8.(1,084)” © (1,084) Tss ©1f1=Ï08: qạ l2) ~ 8,844. 


Vì ø là số tự nhiên nên ta chọn =9. 


Chọn A. 





“án. Ông Tuấn gửi tiết kiệm với lãi suất 8,4%/năm và lãi hằng năm được nhập vào vốn. Hỏi sau 
bao nhiêu năm người đó thu được gấp đôi số tiền ban đầu: 
A.8 B.9 C. 6 _ — D,.10 





`vs| Đài giải: 
Gọi a là số tiền ban đầu mà người đó gửi vào ngân hàng và n (re ) là số năm mà số tiền 
nhận được tăng gấp đôi. 
Theo công thức lãi kép, ta có phương trình: 
8,4 271) | | 
j lv mm) | =28<> li] =2<œñn 'E 9§srzso ^2.-- 


Vì lãi suất được tính theo r năm nên phải đến cuối năm n người đó mới nhận được tiền. Do 
đó, n = 9. 


Chọn B. 


cu Anh A mua nhà trị giá (ba trăm triệu đồng theo phương thức trả góp). 


TU 
x 'Y 
Sàu NA Y0 ni 





a) Nếu cuối mỗi tháng, bắt đầu từ tháng thứ nhất anh A trả 5500000đvà chịu lãi suất số tiền 
chưa trả là 0,5%/tháng thì sau bao nhiêu tháng anh A trả hết số tiền trên. 





Mega bookc 





b) Nếu anh Á muốn trả hết trong vòng 5 năm và phải trả lãi với mức / năm thì mỗi tháng 
anh A phải trả bao nhiêu tiền? (làm tròn đến nghìn đồng). 





a) Gọi số tiền anh A nợ ban đầu là M, lãi suất hàng tháng là r%, số tiền hằng tháng anh ta 
phải trả là A.: 

Với đề bài này có thể coi là “người nợ tiển nợ vào đầu tháng”. 

Người này trả hết nợ, nghĩa là: M(1+z)” = | +r) — 1| =0 

Thay số rồi bấm Shift Solve sẽ tính được # =64 với: 

Xi = 300000000, z = 0,5%, a = 5500000 


b) Thay vào công thức: M1 + r) --l( + r) 1| =0 
_ † 
Với À1 = 300000000, z =6 (%/năm), =5. Tìm 4 (tiền trả hàng năm): 
Vậy tiền trả hàn tháng sẽ áp dụng công thức: 
n 2q H 
M(1+r — 1+7 -1|=0 
(1+rÿ ~'2#[ (+) 
Kết luận: Số tiển phải trả hàn tháng là 5935000 (đồng) 


B` Một người được lĩnh lương khởi điểm là 700000 đ/ tháng. Cứ ba năm anh ta lại được tăng 
lương thêm 7%. Hỏi sau 36 năm làm việc anh ta được lĩnh tất cả bao nhiêu tiền. 


-~- “ — 
= . 








Bài giải: 

Từ đầu năm thứ 1 đến hết năm thứ 3, anh ta nhận được: , =700.000x 36 đ 

Từ đầu năm thứ 4 đến hết năm thứ 6, anh ta nhận được: , =700.000(1+7%)x 36 
Từ đầu năm thứ 7 đến hết năm thứ 9, anh ta nhận được: +, = 700.000(1+ 7%)' x36 


Từ đầu năm thứ 34 đến hết năm thứ 3ó, anh ta nhận được: 1,„ = 700.000 (1 +7% ) x36 
Vậy sau 36 năm anh ta nhận được tổng số tiển là: 4 + 1 +1; +...+1„ 
1~(1+7%)” 


—~~ ca = 450788972 
1~(1+7%) 


= 700000 x 36 x 





¡ Theo dự báo với mức tiêu thụ dầu không đổi như hiện nay thì trữ lượng dầu của nước A 
sẽ hết sau 100 năm nữa. Nhưng do nhu cầu thực tế, mức tiêu thụ tăng lên 4% mỗi năm. Hỏi 
sau bao nhiêu năm số dầu dự trữ của nước A sẽ hết. 


t2 





Bài giải: 





Mức tiêu thụ dâu hàng năm của nước A theo dự báo là M thì lượng đầu của nước A là 100M. 
Mức tiêu thụ đầu theo thực tế là: | 





_ Tiếp cận 11 chuyên đề trọng tâm —- 


QC TL... 1...1. 1.. 





Gọi %¿ là lượng dầu tiêu thụ năm thứ n 

Năm thứ 2 là x, = A1+4%M =M(1+4%)=1,04M 

Năm thứ n là x„ =1,04”ˆ°M 

Tổng tiêu thụ trong n năm là: *¡ +; +#; +...+%„ = MI+1,04M +1, 04°M+...+1,04”°M 
= (1+ 1,04+1,04°+...+1,04”ˆ )M =100M 

© 1+1,04+1,04? +...+1,04"” =100 


c 104 -1 =100. Giải phương trình bằng lệnh SOLVE được n = 41. 
) Biết thể tích khí CO, năm 1998 là V (m”). 10 năm tiếp theo, mỗi năm thể tích CO, tăng 
m%, 10 năm tiếp theo nữa, thể tích CO, mỗi năm tăng n%. Tính thể tích CO, năm 2016? 


A, y (1001 m) ` (100+n)` g.y(100+m) (10+ nÌ 
' 10 : ' 10 l 
(100+m)ˆ(100+ø) (100+m)  (100+ø)Ï 
p.n — Sa KG XHƯNG 
Đáp án B. 
10 
Thể tích khí CÓ, năm 2008 là: V„..; = vị "| . 


Thể tích khí CO, năm 2016 là: 


_. =(*‡p] =f('*zg] Í , j-v[n) CeH, 


= 


2 


100 


100 


100 105 


K nR BÀI TẬP LUYỆN TẬP 











sv-| Lời giải 
Điều kiện: x > l. 
BPhương trình © log,(x—1) + log,(x+3) < 5 © log,(x” +23) < 5 
c©>x?+2x—-35<0©~7<x<5 | 
Kết hợp điều kiện ta được: 1< x <5 là nghiệm của bất phương trình. 
_ Vậy nghiệm của bất phương trình đã cho là: 1< x <5. 
Chọn đáp án A. 











M> NT... vn 








11. —:: 
Điều kiện: 
-4 <z <0 


log. lz — z] — lop, [z + 4) =l©log, (z — z] = log, (z + 4] +log, ở 
© log, Ẫ -#] = log, |3(z +4) ©z”—~z= 3(z +4) 


| % | 
©zˆ-4z—12=0<© ... (thoả mãn) 


_ Vậy phương trình có hai nghiệm 


Chọn đáp án A. 





z?—] 


22211 2 "„" «22211 c2^#'+1 c2 +1 < g2 +1 


©z/Ó+2z<0«€>-2<z<0 


Vậy bất phương trình có tập nghiệm | = (-2 0) 


Chọn đáp án A. 


Bất phương trình tương đương với 
| 
| 
| 








()©5-2x”>~ 





Chọn đáp án A. 





Giải phương trình: lagG- lẽ 2- + ring „(x+ 2) Ề 








Lời giải 
Điều kiện: —2 < ø z Ì 

Phương trình trở thành: log, (# — 1 = log.„(4z + 8) 

« (z—1)” =4z+8© +? —6z— 7= @ z = —1;z = 7 (thỏa điều kiện) 
Vậy phương trình có hai nghiệm # = —l;# = í. 

Chọn đáp án A. 





_Giải Mi các phương trình sau: 3.28” +5.9'=8.l5” 





Ta có: 3.257+5.9”=8.1® 


Chọn đáp án A. 


log ¡| log,(2~ x?) )|>9 (xe) (2). 


Điều kiện: log,(2—x“)>0©2-— x*>l«€@-l<x<l 








—l<x<l —l<x<l =l<x<l 


Khi đó (2) ©log,(2—-x?)<1«©© c© © 

Bạ( ) 2—xˆ<2 x?>0 x#0 
Vậy tập nghiệm BPHƯƠNG TRÌNH là Š§ = (—1;0)+)(0;1) 
Chọn đáp án B. 





x-l>0 
+) Điều kiện: : ©x>l 
2x ˆ+x—3>0 


+) Ta có 1+ log z(x—D =log;(2x” + x—3) e log, | 3(x—)? |= log;(2x?+x—3) 


2 2 2 x=l 
<©S3(x-l}“ =2x“ˆ+x-3<xˆ-7x+6=0<> 6 
SN == 
+) Đối chiếu điều kiện, phương trình có nghiệm x=Ó6.  ˆ 


Chọn đáp án A. 





s + 


Ì giải: 








`" : | 
Điều kiện: x>0;x #-ˆ. Phương trình © l0og,X+————=3<>log,X+———— =3 
4 log„ 4x 2+log, x 
I+421 +21 
| l #) x=2 7 
Đặt t = loø x. pt‹<>t+——=3«>t?—t—~5=0<> > 
Sung 2*+t >1 I-V2I 
k= Xa. 


Chọn đáp án A. 











.*-Í Lời giải: 


Điều kiện: x> 0 (*). log” - # +3log, z + lo8 „ z =2 ©2log? x+log, x—l=0 
2 


logạx=-L | 1 I 
=? “1© 2 đều thỏa mãn ().vys= {2:2} 
n5 37 
B 


Chọn đáp án 





- Bài kì 1 1. 


“Giải thường hình B3) (v)" _ x(8ˆ ¬x)= + Dp vành % 
¬ằ..Ẽ.ẽ.ẽẽn... 





-*-| Lời giải: 
Điều kiện xác định —2 < x < 8 
log,(x+2)+log,(x+4)—log „ (8—x)=l 
© log,[(x+2)(x+4)] ~ log;(§— x} =Ï 
x+2)(x+4 
„z2 4 


S123) ~84x +l84=0 9| 


=3©x” +6x+8§=3x” —48x +192 
x=4 

x=23 

Đối chiếu điều kiện ta có nghiệm của phương trình là x = 4. 
Chọn đáp án C. 








-*-| Lời giải: 
22+! ..3.2°—2=04©2.2”—3.27—-2=0 Œ) 
Đặt: ¿ = 2” (Điều kiện: £> 0), phương trình (*) trở thành 
¿ = 2 (nhận) _ 
2/2 —8t—2= 0© Min: 
.= = (loại) 
VỚI =2 .2 =2 cố 6| 
Vậy, phương trình (*) có nghiệm duy nhất x = l. 
Chọn đáp án D. 












Jðn Gia Sách Luyện T 








Giải phương trình s sau ¡trên tập s số thực: Mộ + bà HH _ vàn .. Can. 





_\ | : -B. 3= " - sga xe =L. 


TÔI. KV, gJY đa ÔNG So 





59.1 LỜI với - 


| h X X X 2 n 0 —=— 
ñ +2 =6© 2” +2ˆ—-6ö=0<> 2 =2 (vô nghiệm) Áđ>x—=Ï 
= : 8l 


Vậy phương trình đã cho có một nghiệm x = 1. 
Chọn đáp án €, _ 





Gii bất phương t trình sau trên tập số thực: -2ogG- 1+ s0 D42. TA ÀO 
Á. xe _ 2 ¬ & xe m 2) .. _- xe nH ĐI: Am. : _Ð.x cú 2Ó 





-*Ì Lời giải: 
Điểu kiện: x > 1, phương trình © 2log,(x~1)+log „(2xz—Ù)<2 ©® log.[(x—1)(2x-—1)] <† 
©2xˆ/—3x—2<0 —~<x<2 


Vậy tập nghiệm S = (1;2] 
Chọn đáp án A. 





Điều kiện: _ <x< ễ 
2 2 


Khi đó phương trình: log,(x + 4) —log,(2x+3) = log,(1— 2x) 


©log,|(x+ 4)(2x+3) | = log, (12x) © (x+4)(2x+3)=1—2x 


«©>2xˆ #13x+11=0®x==IVxz==—S 


Đối chiếu điểu kiện của bài toán, ta có nghiệm của phương trình là: x= —l 
Chọn đáp án B. 









A.x=0 B.x=l - C.x=-l 





Phương trình viết lại: 9” — 2.3” — 3 = 0. 


Điều kiện: xe R. Đặt ¿ =3”; >0. Phương trình đã cho trở thành: 


ứ==L ( 
=3 (n) 


Phương trình đã cho tương đương: 3” = 3© x =Ì 
Chọn đáp án B. _ _ 


/??-2†_3=0<© 


_ˆ Giải phương trình: 2log,(x~1)+ log „(2x~l)=2 





Lời giải: 
0o Di | 


P ình 
Hương tẺHh© line (x~1)+log,(2z—1)=1 


x»>l 
2x -3x—-=2=0 
Chọn đáp án A. 





Giải phương trình: 2.9'+ 6* =64* " T : 
CÂẺxel Bu =0 Ô  CKEi 2 





Chọn đáp án A. 














Điều kiện: x > 0. 
Bất phương trình trở thành: 


log, x —log; (x + 2) < —log, 3©log, x? + log, 3 < log.(x + 2) 


© log, 3xˆ < log,(x +2 c>3x”=x~=2<0@ ~2 <x<l 


Kết hợp điều kiện, bất phương trình có nghiệm: 0< x < l 
Chọn đáp án C. 





x>0 

Điều kiện : 
x#Ìl 
Đặt / = log, x, (z0) =log, x= —z. Tạ được phương trình ẩn t: 
=l 

5 PYle= esttlse eire.2s0œ 

9) Ỉ í {=-~2 
Với 7=1=— logạx=l€©x=3. 
Với ¿=~2 = log, x= ~2 co x =3 =.. 
Kết luận: Phương trình có tập nghiệm Š = 2ã | 


Chọn đáp án D. 








Lời giải: 
Phương trình © 3.25 - 10**! + 7= 0 
Đặt: / = 5 ”{? >0 





l 
Phương trình có dạng: 3 -10t + 7 = 0 © 7 
3 


Với:t= l—> 57 =l€© x=0 


7 7 7 
Với: =——>5” =—<>x=log.| — 
HN Thuy "8 


Vậy phương trình có tập nghiệm: Š = Ễ log, ;) 
Chọn đáp án Ð. 





s12. & "4 





l 
52z —6.5*+1=0 ©5.5”T—-6.5+1=0<© = 
= 
x=0 
c© 
h =-—Ì 
Vậy nghiệm của phương trình là x=0 và x=—] 
Chọn đáp án A. 





2x Đ 
Phương trình tương đương với: l7] — 4] —=3=0<© <Sx=0 


Chọn đáp án A.. 








_ Giải bất phương trình: bạ, đx- 2)- ng, 6- .5 s94 < c0. | `... 
À. x<1. _ ` 1 x X. < <§$. ki n _ x ca. `. _ _" x +‡ + n 





+#.| Lời giải: 
Điểu kiện: £ < x < Š "¬ 
Với š <x<$ Š› logy (3x — 2)~ log: (6 — 5x) < 0 

ống. SỔ logt (6 — 5x) c¬ầ N62 0x52 6687 sex 1: 
Vậy bất phương trình có nghiệm là: † ` $ ˆ 8 _ 
Chọn đáp án B. ` 





Giải phương h trình: hilog,( œ° ~ 3) + lo, = + 2= L- 
EỸ 


A.x= 0vàx= 1L " _B.xe -0yàx: =+. „ : Cx=-2vàx= & HN 4 





xa” 
—Ä <+z<Ð 
lop, tà — z] — log, [z + 4) =l© log, 2 — z] = log, (z + 4) + log, 3 


© log, là — z] = log, '3(z + 4)| c # — # = 3(z + 4) 


+=— | 
<®1zˆ—=4z—12=0<© ỗ (thoả mãn) 
+ = 


Chọn đáp án C. 





- Giải phương trình: logjx * + 2log,x xe “3= c0 „ Sài hộ _ _ ” _ uy _ = : su vài : thôi v. N. Tà SỂ Dàn ợ 


CA.xe =2 và x= Ỷ. B. x=-23 và X xenE 


mm, 
.. 
Ôn 
Ti: 
_ 
¡Bà 

| Th h 

: W 
Ề: 
s9. 
”= 
- 
sóc 
__ 
Tớ: 





Lời giải: 
x=2 
1 (thỏa điều kiện) 
lOg, x=—3 x= S 


| si 
Phương trình đã cho: © _ 


Chọn đáp án A. 








ÄÑ.xeU Đ.x=5 16 =2 Đ. x=-l 








. % | 
Phương trình =© 
| - bu log;(x—1)+log; (2x—1) =] 
xe» _ 
: .x.=. 
2xÝ'-3x—2=0 
Chọn đáp án C. 





_Bài tập 28, Siếi 


: _ Giải bất phương 0 trình: log,Œ- 3)+log,(Œ~ D<3 
_ A.§=@5)  B.S=l35]. CS=[35  ˆ -- D.S=(,51 





19a `» .? 
ì v] Lời giải: 


Điều kiện xác định: x > 3. 

log,(x—3)+log,(x 1) S3 © log,Í(x~ 3)(xT—1)]Ï < 3© (x—3)(x—1) < 8 
©xzˆ-4x-5<0«ẦẰ>-l<x<5 

Kết hợp với điều kiện ta được tập nghiệm của bất phương trình là 5 = Ô,5]. 
Chọn đáp án D. 





"Bài tập 29. ` “2. " 
Giả phương trình ˆ _. 


cAxs -2vàx= r0 B.xe :0 và x= -log,3` C.x= '2vàx= log2. Đ. xe =0vàx= Tà z 





Đặt t = 2x, ta được phương trình: 


=—=# —4/+3=0 (dot>0) 


~ 





WMegabook 





Với t= l suy rax= 0 


Với t= 3 suy ra x= log, 3 
Chọn đáp án B. 






_ Giải Ni th ÿ 472 Ah nộ 














2.2? t22 —=1=0 


Đặt ƒ = 2”, điều kiện t > 0. 
Phương trình trở thành: 2/ + _ ~l=0 


l 
c> Ki  .ẽ. 


 = —2 (ktm) 


Chọn đáp án A. 








Maxuecll James clerk (1831 - 1879) 





Nhà gật lý thiên tài người Anh đã tạo ra Điện động lực học uĩ mô cổ điển, soạn thảo bằng toán học 
thuần tuý một học thuyết mới về điện, từ uà ánh sáng, trở thừnh nhà cách mạng trơng vật lý học, tạo nên bức 
tranh điện động lực học thế giới, thay thế bức tranh cơ học thống trị từ thời Neuton. 


James Clerwk Maxwell sinh ngày 13- 06- 1831 tại ngôi nhà số 14 đường Ấn Độ, thừùnh phố EdimDurg 
thuộc Šcotlznd. Ủng nội của Maxuiell là thuyền trưởng, làm việc ở một công ty lớn Ấn Độ, nắm quyền điều 
hành thương mại nước Anh và đảm bảo những nhụ cầu của Anh ở Ấn Độ. Cha của Maxuell là luật sự John 
Clerk Maxuell, tốt nghiệp Đại học Tổng hợp Edinburg, tham gia các hội nghị của Hội Hoàng gia Edmburg, 
tham gia các cuộc cách mạng kỹ thuật công nghiệp ở Anh. Mẹ của Maxuell mắt sớm lúc cậu mới 8 tuổi. 


Năm 10 tuổi, được cha gửi vào học ở Viện Hăn lâm Edinbuxg, ham hiểu biết, có khả năng toán học rắt 
lớn, đặc biệt say rnê môn hình học. 

Năm 14 tuổi, viết bài báo đầu tay Về việc vẽ các đường cơng Ôuan và các đường Ôuan nhiều tiêu 
điểm, được báo cáo uà đăng tớm tắt trong tập công trình của Hiội Hoàng gia Edimburg (tháng 4 - 1846). 

Năm 1847 (16 tuổi) nhập học ở Đại học Tổng hợp Edinburg, được nhà toán học và vật lý nổi tiống 
Hamiltơn W(1805 - 1865) chăm sóc đặc biệt về toán học và logic học. 

-Năm 1854, tốt nghiệp xuấắt sắc Đại học Tổng hợp Cambridge, ở lại trường để chuẩn bị phong danh hiệu 

Giáo sự. Nghiên cứu tự lập về điện học. Đọc các công trình uề điện của FaradayM. (1791 - 1867). 
— Năm 1856, được bầu làm U3 viên Hội Hoàng gia Edimbug. 


Năm 1857, công bó công trình cơ bản đầu tiên uề điện từ Về các đường sức Xuêu (dây 2 5Ó trang 
toán học thuẫn tú). 


Năm 1856 - 1859 uiết, đăng công trình Về tính ổn định bền vững của uờng đai Šaturn (hành tỉnh 
Sao Thổ). Công trình được đánh giá là kết quả ứng dựng toán học xuất sắc nhất trong vật lý học uà được 
trao Giải thường Adam (1857). 





Năm 1860, là Giáo sự vật lý Đại học Tổng hợp London. Nghiên cứu động học chất khí, thiết lập định 
huật phân bỗ thống kê các phân tử khí theo uận tốc mang tên gọi Phân bó Maxuell. 

Năm 1861, khám phá bằng toán học sự biến đổi điện trường làm sinh ra đồng điện uô hình trong môi 
trường xung quanh, cả trong chân không nơi không có một điện tích nào chuyển động. Maxuell đặt tên nó 
là dòng điện dịch (disblacement current) và äo được bằng đạo hàm theo thời gian của véctơ cảm ứng điện 
trường. Sự kiện phát mình dòng điện dịch là thừnh tựu lý thuyết quan trọng bậc nhất chuẩn bị cho sự ra đời 
học thuyết mới uề điện từ uà ánh sáng của Maxuell sau này. 


Năm 1864, đưa ra khái niệm trường điện từ uà công bố công trình Lý thuyết động lực học của trường 
điện từ, biểu diễn lý thuyết qua các phương trình oì phân đạo hàm riêng trong không - thời gian bốn chiều 
(ba chiều không gian một chiều thời gian). Từ đó đưa ra tiên đoán khoa học tài tình: bhi tồn lại sớng điện từ 
tự do lan truyền trong không gian với uận tốc ánh sáng, đồng thời nêu ra thuyết điện từ của ánh sáng. Với 
công trình này, Maxuell trở thành nhà tiên tri ở tuổi 33. 

Năm 1871, được phơng chức Giáo sự bộ môn vật lý thực nghiệm uà được bổ nhiệm là người tạo đựng, 
lãnh đạo đầu tiên phòng thí nghiệm tang tên cauendish H (1731 - 1810) ở Cambridge. Công bố công trình Lá 
thuyết nhiệt (in lần thứ tư năm 1875). 

Năm 1873, công bố Luận ăn ề điện uà từ uà công trình Vật chất uà chuyển động. 

Công trình Luận uăn uề điện 0à từ là học thuyết mới uề các hiện tượng điện từ và ánh sáng. Ở đó 
Maxuell đựa ra số liệu tính đại lượng áp suắt của ánh sáng và trình bày những nguyên lý lý thuyết trừu 
tượng, khó hiểu, chưa có thực nghiệm nào chứng mình. Sơng, không một học thuyết khoa học mới nào lại 
cuỗn hút. Thế giới bác học đương thời như học thuyết điện từ và ánh sáng Maxuell. 

Ở Hà Lam có Lorebhương trìnhx H. (1853 - 1928) (Giải thưởng Nobel năm 1902) sớm am hiểu, sử 
dựng lý thuyết Maxuell để giải thích đứng đắn các hiện tượng phản xạ và khúc xạ ánh sáng trên ranh giới hai 
môi trường trơng suốt và làm nên luận án Tiến sĩ có ý nghĩa lịch sử sâu sắc Về lý thuyết phẩm xạ uà khúc 
xạ (1875). 

Ở Áo có Boltymamn L.(1844 - 1906) ứng dựng gi thuyết của Maxuell về áp suắt ánh sáng đã tạo ra 
ký thuyết của định luật bức xạ nhiệt (1684). 

Ở Nga có Lêbêdeu PN (1866 - 191 2) đã làm được thí nghiệm chỉ rõ ánh sớng gây ra áp suắt trên các 
uật rắn (1899) uà dành được uinh quang thế giới. Tìn lạ lan truyền nhanh tới Anh làm Huân tước Keluin 
cẩm kích uiễt thự gửi Tmriaxeu K.A (1843 - 1920) (Thày dạy Lábêdeu) rằng: “Ngài có biết không, suốt 
đời tôi Äã giao tranh với Maxulell, không thể thừa nhận ánh sáng lại có áp suất như MaxuelÌ tiên 
đoán... Nhưng thê tôi Lêbêdeu của Ngài đã buộc tôi phải quy hàng trước những thí nghiệm khám phá 
tuyệt uời của anh ta”. 
| Đặc biệt ở Đức có Herrich Hlertx (1857 - 1894) được Helmholx H.(1821 - 1894) giao cho nhiệm uụ 
lịch sử kiểm tra xác nhận sự tồn tại sớng điện từ lan truyền mà nhà tiên trí Maxuell đã tiên đoán lý thuê. 
Sau 8 năm nghiên cứu, ngày 13 - I2 -1888 Hertx trình diễn kết quả khám phá ra sóng điện từ lan truyền 
uào không gian nhờ Vibrator thu phát dao động tự sáng chế tại Hội nghị Viện Hàn lâm khoa học Berlm. Cả 
hội nghị hân hoan, rộn tã như ngày hội khi hoàn của Học thuyết Maxulell trước chiến công bắt tử của Hertx 

Học thuyết điện từ uà ánh sáng của Maxuell được định rõ ở thời đại ông và kết thúc hoàn hảo, đến nỗi 
mửa thê kỷ sau, Albert Einstein hầu như đã đưa nguyên vẹn nó dào thuyết tương đối của mình mà không 
phải đính chính điểm gì. Theo lời Eimastein: “Thuyết tương đối hẹp äã được kết tính từ lý thuyết các hiện 
tượng điện từ Maxuelt - Lorenty... Thuyết tương đối hẹp là sự phát triển đơn giản của điện động lực học 
Maxuell — Lorentx”. _ 








Những năm cuốỗi đời, Maxuell gắn bó uới uiệc tạo dựng phòng thí nghiệm Cauendish, biên soạn tuyển 
tập các công trình của Cauendish H uê điện học, giảng dạy vật lý, thiết kế chế tạo nhiều loại máy, dựng cụ thí 


nghiệm, giết nhiều loại bài phổ biến khoa học cho sách kinh điển Encyclobaedia Brtamia (Bách khoa toừn 
thư tổng hợp, xuất bản ở London). 


Tháng 10 - 1879, Maxuell hoàn thừnh tác phẩm Công trình của H. Cauendish - một đóng góp quan 
trọng của Maxuuell trơng lịch sử uật lý học uà ông đã tôn tạo cho Cauendish cả một lâu đài khoa học trang: 
nghiêm]... 

]ames Clerk Maxuell qua đời 0ào ngày 5 tháng LÌ năm 1879 tại Cambridge ở tuổi 48 trăn đầy sức 
sáng tạo. | 

Năm 1881, Hội Hoàng gia London phải mời nhà bác học vĩ đại người Đúc Helmholtx H. sang giảng uề 
Học thuyết Faraday - Maxwell. Trong các bài giảng nổi tiếng của mình, Helnholix luôn luôn nhấn mạnh: “Cần 
phải có James Maxuell - con người với tư tưởng sâu xa uà độc áo đã nâng một lâu đài khoa học lên đứng 
tầm cao của tư duy hệ thống. Lâu đài ấy đã được Faraday hình dưng rõ nét Uà uễ ra trước mắt mọi người. " 

Những di sản tỉnh thần Maxwell để lại thật to lớn. Theo lời M.Planck (1858 - 1947) (Giải thưởng 
Nobal, 1918): “thành tựu của Maxuell thuộc uề những chiến công tuyệt vời nhất, vĩ đại nhất của tỉnh 
thần nhân loại... Những di sản tỉnh thần của Maxuel để lại là của toàn thế giới”. Đối với uật lý học 
hiện đại, Albert Einstein cồn nhắn mạnh oai trò của Học thuyết Maxulell rằng: “Đã xảy ra một cuộc cách 
mạng to lớn mãi mãi gắn liền uới tên tuổi Faraday, Maxuell uà Hlert. Phần đóng góp quyết định trơng 
cuộc cách mạng này thuộc uề Maxwell”. 


Theo bách khoa tri thức _¡nternet. 
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Nếu có hàm số ƒ (x) việc đi tính đạo hàm của nó chỉ cần áp dụng các công thức đã biết, 
công việc có vẻ không khó lắm. Thế nhưng tìm hàm số nào có đạo hàm bằng ƒ(x) thì sẽ khó 
hơn rất nhiều, có nghĩa là ta phải tìm hàm sỐ s(x *) sao cho # (z) =Íƒ (x) . Hãy cùng nghiên cứu 
kĩ hơn vấn để này! _ ¬ - 


Định nghĩa. Cho hàm số  = ƒ(x) xác định trên tập K (khoảng, nữa khoảng, đoạn của R). 
Nếu ta có hàm số F (x) xác định trên K sao cho F {z) = ƒ(x) thì F (x) được gọi là nguyên hàm 
của hàm số ƒ(z) trên K. 


& 


Định lí 1. Nếu F(x) là một nguyên hàm của hàm số ƒ(+) trên K thì với mỗi ỗi hằng số C, 
hàm số G(+) = F (z }+ C cũng là một nguyên hàm của ƒ(x) trên K. 


Định lí 2. Nếu F (x Ệ là một nguyên hàm của hàm số ƒ(x) trên K thì mọi nguyên hàm của 
ƒ() trên K đều có dạng G(x)= F(x)+€ với C là hằng số. 


Định lí 3. Mọi hàm số. ƒ(x) liên tục trên K đều có nguyên hàm trên K. 






N 


K 7 ^“. 2 ^ ` 
J) Lính chất của nguyên hàm: 


KRSỀN 








- | ƒ (x)ảx= ƒ(x)+C với Clà hằng số 
- | (x)dx = kỈ ƒ(xx với k là hàng số khác 0. 
: |[7()+g(z)] ƒ(x)dx = |ƒ(x<#x+Í[ s(x}»⁄x 


@.` 
® 





Bảng nguyên hàm 


Chú ý: Công thức tính vi phân của ƒ(z) là đ| ƒ() |= ƒ(x)4x. Ví dụ du =w'.ảx. dt = E' ảx 
với 1„‡ là hàm theo biến x. 


Với u là một hàm số 


1 1 
J~4x=inlx|+C | 4u =Inli|+C 





Tiếp cận 11 chuyên đề trọng tâm 
giải nhanh trắc nghiệm môn Toán 






| cosxdx —=§7nx+C 


|sirxdx =—C0SX +~C 


| cà dx=tanx+C- 
C05ˆ% 


"3 


| 2 du = tan +C 
COSˆ1/ 





























đu = — c0† „ +C 





.2e 


Lời giải. _ 








5 
Ta có | cs +# dx = | : dx + [34x =lanx+— +C 


C08ˆ C0S” % 


Tính: | 2 TH trên khoảng (0; +œ). 


2 
Ta có | 2xˆ 'Jy Ì" = 2[zl4z+ | ca = + +|+x °dx 


1 
= x9 tây” +tC=Szˆ+3Äx+C 








Ð Tính [(3cosx~3”")j trên khoảng (—zo;+5:). 
Lời giải. 


%: 


+€ 
3 





Ta có [(3cosz~37*)#z = [3cosxảx~ [34x = 3sữm-2 [3fdx+C E 38inx—.. = 





Tính | 1 xa Y 
X | ' 
Lời giải. 


Ta có | —-enh x= [—áx~e[ e'dx =Inlx|~ee' +C 








e Phương pháp 2. Đổi biến số 





s0 0f 2E si x 
Nàng SIN bộ) Tính | 4 n 
C0Sˆ% _ _ 
Phân tích. Để ý khi ta đặt ¿ = cosx = đí=4(cosx) =—sinxảx, ta cần phải chuyển tất cả về 


cz 





theo biến t. Muốn như vậy ta biến đối sỉn? x = 1— cos? x=1—†? 














_ _ Lời giải. 
_ “SH % (1—cos x)sinx : | h 
Ta có: | dx = | - x, đặt † = cosx => di=d(cosx) = — sinxảx.. 
C0S”% C0S`X | 

Lúc này 

SiHx 1—# sẽ 5 ;s cj (cosx)” . 
PA đz=-| - dt =-[t ät+ | SIMEPC TŒi Xà 25XT- NINH Suờ:) LÚC 

Ss 7 b HP 
2x+1 





Phân tích. Khi nguyên hàm có dạng phân thức bậc tử lớn hơn'hoặc bằng bậc mẫu ta thường 
dùng phép chia đa thức để giải. 




















: giải. 
Tà có: l- —dx=~Í 1~ : Mx= [4+ [— đx =Z+C+ 
2x+l 5 2x+1 2 S500) 2 xa 
Đặt t=2x+1=:4I=24x= dx=<”, 
1 1ấá£ lrấi 1 Ì 

Lúc này: |———~Äx = — + =aHmlf|=sn|2x+1|+C. 

nhớ kS EÐ 017 2 2 MỊEEDI 
Do đó: [—— “di cm. _In|2x+1|+C " . | 
¬ 2x+l1 4 : . 


e Phương pháp 3. Nguyên hàm từng phần 





- Các la hàm cơ bản: hàm logarit, hàm đa thức, hàm lượng giác, hàm mũ, 


- Khi nguyên hàm có dạng tích hai hàm nhân nhau ta thường sử dụng Xi yN. pháp nguyên 
hàm từng phần. 


- Thứ tự đặt “ là logarit, đa thức, lượng giác, mũ (đọc tắt là lô đa Khu mũ), sau khi đặt u 
thì toàn bộ lượng còn lại đặt là Z0. 








. 6 
= In(sinix) —> dụ = = = đx 
Đặt | SiH%X 
: ä 
đò = ¬ —> 0 = ÍqHiX 





cos?x 








Ấp dụng công thức nguyên hàm từng phần ta có: 


_ Í In(sinx) 


C052% 


co : 
“Ý đy =tanx.In(sinx)—x+C 
* 





dx = tan x.Ìn(S1nx)T— | ta—H x. 








-*.| Lời giải. 
_T 1 1 ^ˆ ` “ÁP * * 
Đặt Í = \x = dt =— =äx =——dx — dx =2tất, nguyên hàm viết lại thành: 
2jx 2t 


| 2t cos tắt = 2| tcos tắt, tiếp tục dùng nguyên hàm từng phần để giải quyết. 


— k 
do = costát 0O =SIH† 


[eosv|xảx = 2Í † cos tẩt = 2t. s1n ‡ — 2Í sn tắt = 2†.sin t + 2cost+C=2^|x .S11 ý» _ 2cos^|x +C 


Đặt ụ = h me , áp dụng công thức nguyên hàm từng phần ta được: 


_ TT khi đạt 2o— /()2x tá tính 0 theo công thức o= Ỉ f(x)4x, chắc hẳn nhiều em 
sẽ hỏi sau khi tính xong sẽ có thêm hằng số C nhưng tại sao ở các ví dụ trên lại không thấy C, 


thật ra là người ta đã chọn C =0. 





e Định nghĩa. Cho hàm số /= ƒ(x) thỏa mãn: 

- Liên tục trên đoạn | z;b |. 

- F(x) là nguyên hàm của ƒ(x) trên đoạn | a;b |. "¬ 
Lúc đó hiệu số F(b)— F(z) được gọi là tích phân từ a đến b và kí hiệu là |ƒ(x)4z = ƑF(b)- F(a). 
Chú ý:. 

- đ,b được gọi là 2 cận của tích phân. 





- a=b thì | ƒ(x)dx=0. 


q 


b 
- ø>bthì [ƒ(x)4z=-| ƒ(x)4x: 
ñ b 
- Tích phân không phụ thuộc vào biến số tức là [/(x)# = Ï/(t)4i =ƑF(b)— F(a). 


q 


e Tính chất của tích phân: 


b C b : 
: [ƒ(x)ảx = | ƒ(x)ảx+ | ƒ(x)4x với „<c<b. 


`. b F 
——= |ƒ(x)áx=k] ƒ(x)4x với k là hằng số khác 0. 


b 


b _—b 
- [[ƒW)+g(x) ]äx = | ƒ(x)áx+ | g(x)4x 


Để tính tích phân từ a đến b, ta tiến hành tìm nguyên hàm rồi sau đó thay cận vào 
b 
theo công thức | ƒ(x)4x = F(b)- F(a) 








(W(đú1.) Tính tích phân 7= [_t—« 


2 Vz?—3 


A.I=2 B./=3 





Đặt ;=vx?-3—==zxˆ-3 


— tảt = xảx 

Đổi cận: x=2—f=1;x=v7>—t=2 

Ta được ï= I -đt = ll ma. 

Chọn đáp án D 

Khi tích phân có căn ta thường đặt ẩn phụ t bằng căn. 


k3 


NI NET N 2 . 
0MI002) Lính tích phân 7 = JG +cos” x)sin xả. 
0 











Ạ.7 B.I D.ˆ 
6 9 
F “ì 
Ta cÓ: Ƒ= | Dung lu cOS” xẩx 
0 
Đặt xiGII ˆ buổi | 
đv =sin xảx =_—COS%x 
: . : 
Khi đó: | xsin x4x = (—xcosx)|? + | cos xảx =0+(sin x' |; =1. 
0 0 
: c cái £=0 
Đặt /=cosx—> đ/=-—sinxaảx. Đổi cận = ¬" 
0 = 
F F : / Ï[ 1 
Khi đó [sinx.cos" xảx = | ~Ÿi =| dt = —= | &=: 
0 : l 0 6 6 
Vậy f in 
6 6 
Chọn đáp án A. 
SN T1 2 
ết # ý Tính tích phân sau: ï =|~(m+) ẳx 
1 
(m3 
KP: B. Ƒ[= D. [= 





Đặt " ẽ . 
X 








ˆ giải nhanh trắc nghiệm môn Toần. 


Đổi cận : x=1>=0 ;x=3=>w=in3 
trị 3 (m3 


3 


l3 
„5 


Khi đó: 7= | TT ai 
0 


Chọn đáp án C 





0 


si 





hà Vu TRE) II , ⁄ ^ 
‹Vfidu4: Tính tích phân Ï = | Sng (x” + 4)dx 
Ũ 4u vcÝ chà <kY 0 


A.I=®5 B22 Œ. l.=—— 
15 15 Z7 





s>:‡ Lời giải 
Đặt †=xjxˆ +4. Suy ra ? =x?+4. Do đó t4t = xảx 


x=0>=(=2, =jJ5ie3 =5 


3 3 
Suy ra I= [( ~4)Ltät = [(É' ~4È )äi 
2 2 


& 
_68, 64 _ 283 
5 15 15 





Chọn đáp án D 
“M005 › Tính tích phân ¡ï = Jx[v xˆ+1+£" J¿ 
0 
2+1 
N2 no bị-24221 c¡=242+2 
3 














sv-| Lời giải 


1 1 r 
Có I=|x[ds t1+e*&=Í3 x +1ẩ% + | xe ảx = l +1. 
0 


0 0 
Đặt ¡=vx?+1—=£ =x? +1 = lát = xảx 
Đổi cận: x=0=>t=1;xz=1—=t=2 


322] 


3 


ý? 2|Ý? 
Suy ra l, = [ át=— 
1 1 5 








1 


tl¿=X đu —= dx xf * xẺ _1 
No 0=€* ` Ú _ HT: ' 


D\Ê” 
3 
Chọn đáp án C 





Vậy 1= 


_253 
15 


h ¡~2453+2 








- (RP”- 

VN 7 / R “|x“^+i1liznx+]1 

' ệ Tính tích phân sau: ï= | Eˆ+1)mx+1 
L4 


đx 





xÌnx 
4 32 e1 - e? 
Á.JT he NẺ LNỀ có Cu nu 


wm= : | | Ạ... s2 _ 
C.I=———+1+m2 : | D.I==——+1+in3 


2 


2 2 Ê 
(z +1)inz+1 [——%=J+K 
ẹ 


ẽ + 
l BH "Hà XT 





XxÌnx 


—_ 
lÍ 
tỳ t—— 
= 
+ 
|— 
~¬, 
> 
lÍ 
+ 
¬_ 
Su 
|| 
"+ 
— 


ề 


ẹ? 
=in2 
ệ 





lHx 


K= ng = [yz4(m>) =lnlinx 
e`°—e 
[=———+l+Ïn2 
2 
Chọn đáp án C. 


Chú ý: ~ảx =d(Inx) 





SA NN. % 


A v h 
ANEVNNVAVGXT 42v 


Ha 

". ở... 1 

0 ViđùÙ7 ` Tính tích phân ï= | x| e*—— lẩx 
1 


A.I=e2—1 B.I=c? C.I=e?+1 D.I=e?-2 





2 2 
1= | xe ảx~ | dx =1, =L 
ƒ*°. ạ 9$ “} 





. pha 
l=x đu = đx 2 2 
Đặt: I— “si. —|e*dx=2e? -e-e“| =e£? 
đo = e*®dx 0=e” Đết độ 1 


I, =x[ =1=I=e?~1 
1 


Chọn đáp án A 





1 
Tính tích phần ï= | x\3xˆ? +1äx 
0 


7 2. _ 4 5 
AI== B.I=e /J== .IJ=C 
9 9 nen, =n 





Đặt £=v3x? +1—£? =3x2 +1— tắt =3xảx 








'Đổi cân: X=Ũ> =1, x=l1>i=2 


1j ĐỈ 7 
I=—|f?dt= —| =~ 
s]#= gỈ =5 
Chọn đáp án A 


1 


s2/4x526gg 2w frionl 
Av h MA SỜ NA nh 
_ b lì 


ố? Tính tích phân 7 = 










(x—2)sin3xáx. 


c t— | š\ 


A, 7 B.2 
ọ § 





đu = đx 
ˆ cos 3x 
3 





Đặt SANG ta được 
đv =sIm3xáx ve 


" B 
Do đó: 7 = _(x-2)eos3x cos 3xảx 


| 
+— 
3 


tLo 


0 


I=|— 





3 9 
Chọn đáp án C. 


(x—2)cos3x '3( 8Ÿ z `. 


0 0 





j0) Tính tích phân Í= [xí +inx)dx 
1 


3e°+Ï ñc =7 3e? 3zˆ=1 
 ——————= —- —— E lÍ —— ` Ï —= 
4 Bộ 4 C 4 : 4 





Đặt: u=1+lnx; đo = xảx, Suy ra Ji St gÐei 
% 
xá 2 x P ấ1 
Khi đó: I=—(1+ln*) =2 | xảx 
ˆ 1 “1 
2 |. „ÉÍ: “RE 
=—(1+ïnz) sa _x£ =1 : 
2 4 4 


1 1 


Chọn đáp án D 





+ =——+—' 
l6 8 4 l6 8 





Đặt: =*, đu =(2+c0s2x)dx. Suy ra: ẩ = đ%, 02% + -si2. 








2 


rì 
'= ` 24-12 -| 2x+-Lgim2+ JNẽ. * <` 9x 
5 ị 2 4 8 4 


0 























3z2 z 1 
[=——+—-— 
ló 8 4 
Chọn đáp án A 
Ni +x+1 
A.I=2(J3—2) B.1=2(4/3 —4) C.1%2Ÿ43 -1) 
giải 
Đặt: z=V+x?+x+1 ?2=x?+x+1= 2uẩu= (2x+1)4x 
Đổi cận: x=-1—=w=1; x=l=w=^3 
v3 ⁄3 
lc | “Th =[ 24u= 2|” =2( V3 —1) 
1 “ 1 
Chọn đáp án C 
Ạ ụ ;WP Tính tích phân I= l2 thị xảx 
- 3 5 1 5 
sÍ=— —— ‹Ý=—Ìn2—— ‹¿=—Ỉỉn2-—1 
A.I << 5 B 5 tự) 5 C n H 
=ÍH4 lij= ˆ dã 
= ả BI, ] 
0= + 
x2 Ù= hả, 
2 2 
l=lx+ mo -Í[1+- bà 
1 : x? 
^- 2 
he x+c ln*x cố. _ = 
1_ xjjI.. NjjÐ v2 Su 
h: 








Đặt: £ =vx—1>?°+1=+x— dx =2tdt 


Đổi cận: x=2—>£=1;x=5—>¿=2 





đ> |3 


D.I=2(/3—3) 


_D, le SHÐ: 
2 


D.c” 
15 


_ Tiếp cận 11 chuyên đề trọng tâm 


giải nhanh trắc nghiệm môn Toắn ` 






































2 ;¿2 2 : 5 3 
(f“ +1} +1 4 2 2‡`_ 4i 38ó 
I=|——————.2t.dt = |(2†ˆ +4‡ˆ +4)át =| —+——+Át | =—— 
PP Haa«| 2| ấn 
Chọn đáp án A š 
W[NU/)5) Tính tích phân: 7 = ho cP 38221200 
ng h C0S” % 
Á. I=A3+1 B.i=v3+2 C.1=v3+2 D. I=v3-1 
-v.| Lời giải 
n — ¬ f7, 
o C08“ ph hn C08 
T 
I,=|—x= tanx|3 =Al3 
) C08” % 0 
Đặt  = c0sx — d† = —st1n xảx 
1 
2 1 
2 
Suy ra Ì„ = =. 
LẺ th 
Vậy I =xJ3 +1. Chọn đáp án A. 
1 
ì lính: '- Í[s x+1+ Š 
| kế x+2 _ 
A.I=4\2 +im3 B.I=443 +In3 C.1=42/2 +ln2 D.I=2V2+in3 
-y2| Lời giải 
1 1 
Ta có: I= [3Wx+1áx+ [—“—-dx=1,+l, 
kế )x+2 
Ni 1 2t 
Tính: I,= [3(x+1)24z=2(x+1}2| =42 
-1 si 
Ụ 
Tính: 1, = In(x+2)| =Ïn3 
Vậy: I=4\2 +In3 
Chọn đáp án Á 
+1 
1 |ax+b 
G2 (ax+b) _dy=~. ) + 
q8  rTi+Ì 
đx TỔ 
+HẢ 
1 1 1 1,, 
A.I=2+—m3 B./=l+~m3 C.í=2- n3 D.I=2+—n2 
2 ý¿ 2 ». —. 





MMegabook Á 








"4y+3. ¿ 1 
Ta có: I=|>——4x=| 2+ —— ldx 
| nx+Ì 2x+]1 


1 


( 1 1 TỐ 
K sôi F7 ng =2x+ .. =.. 


Chọn đáp án Á 





đ (d0 ÍŠ) Tính tích phân: 7 = ÍÍ‹:° *Ìx4x 





SẼ: “SE ¿ e5 
A.I PRUSTT B.i RE: vo EEPMSTTO 
1 1 1 ` 
l= J(x+£ *)x4x= [x?4x + | xe ẩx = 1, +], 
0 0 0 
f x3Ï 1 
l=Jx?dx=— =— 
¡ 3L 3 


Tính 1, = | xe”*4x 


0 





“mẽ acc 
1 1 2x z 
l,=<.e? —_ | ø 4x = — KG 
° lý 220 $ 
0 
¿7 
Vậy I=iI,+1, =—.- 
4 12 
Chọn đáp án B 





Nhan Je + [xu 


1 


In xe 


Tả 1 
2 = 








m X = kâU nx)= 


ị 
1 
Ê Ï 2 1 
KH ớ 


2 
«j =  SiẾP 
2 
Chọn đáp án D 





2 

r.Ễ# „TL 

4 12 
2 
7= 
2 





Ễ 


Ta có: ba Su dx+|—Ƒ Ty 











hot 1# 
Ìnx ( 1 LAN 1 
+ ==— =— =— 
ñ l5 ID = ĐANG) mm "— 
+ Tính ¡ _[hư 
2 lụ 
Đặt u=Inx, =1 á6=12,p<=1 
x? X 
lR S02 [-;áx=- ~~ -1_-^ 
Xin tế (XI, Ê 





x=2=1=2;x =2 n9 


2 
xảx 2+2 +2 NH 1 1 , 


(x-1)j3z-2 .=' 
Suy ra J= l ¬¬ . - 


Chọn đáp án C 








) Tính tích phân: I= | xÍz + C08 x)ảx 





0 

3 3 
No Eí= -= 
_w 24 








tí = X đu = dx 


©) 


át = | 
đÒ = cosxảx ÖØ =SIHX 
z 


Z 2 z 
L, =xsinx|? — | sin xảy =^ + cosx 2 =——1 
XI 2 LINN—: | 
: : 
VẬY ]=— + dì 
24 2 


Chọn đáp án C | 


C “——`) |R 


(2x +87 x}cos xảx _ | 











B.I=z D.I=z+— _ 
: T ị 
l= |sin X.C08 Xẩx + | 2xco0sxảx Ì 
0 h 
? rì n 
h= |sín %.C0S xẩx = |sinx.4(sin x) = ^ siy2 x| = _ 
2 2 
0 0 0 
h | - | 
lẶ = |2xcosxảx N _ 
0 
Đặt l¿= 2% _ đu = 2dx 
đu=c0sxdx  |0=sinx 
, _ 
lạ =2xsinx|2 ~2| sinxảx =#+260sx|? =z~2 Sa U2n 
h | 
- Chọn đáp án A 
z 
rÌ 
|Íx+sữ” x]cosz Äx 
0 
2 Z. ð >IEE”” z  l 
Á.I=—-* B.I=—-= Ci=—+= D.i=—== 
: 2: - ở II. 3 s cIÓ 
—- 
= „2 _ 
1= | xcosxảx + | sin XC0sxẩx = Ï +1, 
0 0 | 
v = đu = d 
Đặt J#=*#> ẩu =ä% 


ÑD = C0SXẩ%X —> 0 = SỈ1x 
= 
lê T., Z ~_# 
=lỦL =xsin+x|? — | sinxảx =^ +c0sx ˆ =—- 
' Ự¿ SA 
0 


——-—————-os..- 


giải nhanh trắc nghiệm môn loán. 























L,= |srêsa(sm)¬ sin 4 =5 
r_Z_2 
_2 3 
Chọn đáp án A 
1 
(ẤWÑW) Tính tích phân: ! = | (x+1)(e` =3)4x. 
0 
A.I=e—S B.I=e—3 CI=e+tC D.I=e-Š 
-*-Í LỜI giải 
=x+] đu = dx 
đu = e -3)4x ` Ø = (e -3x] 
=.i= (x+1){e -3| -Í(e -3x)dz 
0 
1 
=(x+1)(e -3zÌ| -{* cai =e~E 
Chọn đáp án A 
o= |(e -3)dx =(e" -3x]+C, chọn C=0 
: PB 
6 





1 1 1 
Ta có: I=|2x[x+Im(1+x) Jdx = |2x4x + |2xIn(1+ x)ix= rể nU, 
0 ũ 0 


1 2 2 
Tính: 1, = [2x”4z=<+°Ï) =S 
0 3 3 


1 
Tính: I, = |2xiz(1+z)dx... 
0 








1 
Đặt u =Ìln(1+x) u PmGI x 
đu = 2xảx 5 
U=# 
F +? P + : 1 
Do đó: L, =#ˆ ln(1+x)‡ | ảx =In2~ |——ảx =lz2—|(x~1+——)#z 
gx+r1 „x"--- 3 x+1 
=h2~| 3x =x+In1+3) =5 
2i. xL- SẺ 
ây: Ï=—+—=— 
s.: 3 2 6 


Chọn đáp án B 















































(09 49/805 0555 : 
Mi? Tính tích phân sau: I=Íz =—rớ 
À;ŸJ<?nÏ6- B.7=in10—-* 3ÿ =jpj0= D.7=inz10++ 
4 4 4 4 
Lời giải 
2 2 2 2 
I=|z Ẹ +Ìnx 4x = | : đx + |x.lmxảx 
ï- HUẤ Hụl TA SE ĩ 
2 2đ|x”°+1 2 
Tính lim | = d -E?) _y(z +) =Ìn5—ïn2 
TY +1 Án. + 1 
2 
Tính: 1, = |ximxảx- 
1 
du =—d : h 
Đặt “Em _]  x ly =SC HỆ ~[ ~dx=2ln2—Š 
` |đo= xảx + 1 
0=— 
0) 
Vậy [=ln5+ln2~Š = Ir10<Š. 
Chọn đáp án A 
: Tính tích phân I= J[xb# +Ìn x]dx 
| 1 
4, 2 ni 4 
TS na si B/-2đ †£ -1 D./=2Ê- 
4 4 4 
L2 ẹ 
ï= |x|2~ +lnxÌdx =2| x`ảx + | ximxdz 
1 1 1 
2| x'4x PS đa = («4 -1) 
P.2 
Ờ Ể 
Ta có: |xinxix=> +? Imx|' = [x2 ~ảz = Tho K Họa, 
Ả 1 ) # 2 2 1 4 
ề ˆ 4 N 
1=[x(2x? +Inx)áx=-(ø*~1)+Š +1 2£ si 
` ÿ¿ 4 4 
Chọn đáp án B 
K 
ð› Tính tích phân I=[x|3x—2In(x~1) |ảz 
2 
_ D.7= S+8in2 


A.I =—— B.! 8/2 











K 


= = k) 3 
“° hộ Ụ , Suy ra ]ị =3 In|x -Ì ~ |+?4(m(x~1)) =9Ïn2— |?“ 
2 2 


dụ =2xảx 


F 1 x? 3 7 
=9in2 ~ | x+1+——— dx=9Ìn2-— —+z+Ïn|z—1| =8Ìn2—— 
: x—l 2 Bà 2 


Vậy Ï ==¬ 8in2 
Chọn đáp án C 


Đă 


ng 


Đi 





AT 2 2 2 
Fan : , 

jd030) Tính tích phân ¡ = | X. +1 Xu 

NẠI TIÂƑ xà 31g Nh cỸ x 
1 

l2 3 

A. Ỉ - B. Ị =— 

3 2 











1 
tu 2£ 
el,=[xảx=— - 
) 2| 2 
VỆ 





2 
.sĨ ¬ Ã 4x. Đặt belipsea jee WS 
2 SN : m 
1 
Đổi cận: x=2£=Íz2; x=1=>£=0 




















l2 3 3 
I= | Pảt=— _†# 2 
h 3L 3 
3 
Vậy I=1,+l, =Š+ Sˆ 
Chọn đáp án C 
407010990°6011628009, J5 | 3 
" LầU: H Tính: J~ | Vx 13 tỉnx dx 
S -2 
1 1 11 1 1 11 
A.I=--=lnl5--=-— _ B.J=--=lnjJ5+-=+> 
v5 J5 3 v5 j5 3 
1 11 1 11 
]=—=i ——= =——= ——= 
C. X-HADONR -ĐE- D./ _gh45 T- BẾP” 
Lời giải 
v( [2 4 „3 v5 v5 
I=| s = Ä8-4 á= [ Íể =tae + [| ĐỸ ]e 
1 W 1 TIN.lẾ 


3 


ý v§ m¬ 
jWe -1xớx= xÃ -1.4z° -)-“—# =Š 


1 










N li Nn đ và 
: n JựU: TT 
lý đề M Ê 
NA NA) Nà Ni ch - lóc 254 \ n6 NON NONNNÀN SN vệ hit NÀ ) BẠN 
N \ Nà VN NA Nền) \ \ 
. Đ ` "1... 
VÀ NA ĐA " À % NA và AI DYYN, 
` VÀ ` N Nà vàn ` 4 TK VÀNÀ tài Nề Ẳ 
v NIÊN a o Ly Nà va v Ni N à NNN Nà Hà _ ỲNN và HN vắt VÀ ĐN) ÂN (X4 








45 W5 d5 ⁄5 
Ìnx 1 1 1 1 1 T1. 
—|dx=—-lmx| - ||——~ |dx=-——lnjd5-—| =—-=Inj5—-—+1 
Í[)e=-sm| -Í[-aJ#=-jgmW5- 1| =—EmB- 
Ni _ 
Do đó: P~ec^- d5 = —> +— 
45 5 3 
Chọn đáp án D 























| 0 
Say Bi c2 - | DẦN B42 
3 12 4 
l= [x?4x+ | xsinxdx =|+?4z _ — | xả(cosx) 
0 0 Ũ 0 - 
x°|Zz 7 4 zrŠ Z 1 
ST : -(eos+) 0 lướn M.ï +Z+S1nx ọ I=z +7 
Chọn đáp án A. 
_ 2 
Tính tích phân: ï = Ỉ (4x + 3).lnxảx : 
1 
A. I=16ln3-4 B. I=14in2+6 C. I=14ïn2—-6 D. i=1ól2-6 
Lời giải 
_— - 
Đặt DA» : <8) xã 
ø=(4x+3) A.. 
2_ ^sx2 
Khi đó ï=(2+) +3x)Inx -Í^——œ 
13 # 
2 
=14I2~0-|z? +3] 
1Í 
= 14Ir2~0-|(2? +3.2)-(Ú +31)| 
=14lz2—(10-—4) 
=14Ïn2—6. 
Chọn đáp án C. 
) Tính tích phân Sau: Ï= J[o +91nx tlx 
h xXˆ+ 
A. I(z? +2)=z B. In(z? +1)+z C. in(z? +1)~z D. In(z? + 1) 





Lời giải 








F/š zZ 7. 
I=|z +SI1%X x=| dx + | x.sim xảx 
4 ÁP 2 +1 - Ũ 





((/70 5, SEỂ-/1)/271.1./2. 70. Nế 
giải nhanh trắc nghiệm môn Toán 





X=t đu = dx 
= 
Si1xảx = dU Ø=—C0S§% 
#1 _— |# 
Ïj =—X.C05% + | cosxdx = Z + sinx =# 
0 : 0 


Đặt 


Vậy I=Im(zˆ +1)+z 
Chọn đáp án B. 













F\ r.z+⁄2 
° 


# 


2 z2 2 
# , r* + Z 
Ta có: I=|2xảx+ xsin2xảx = x? | + | xsin2xảx =“—+ 
0 0 


_ S t———D') | 











Xxsin2xdx 
n m. [du =dx 
Í = 02xdx Đã —> 
Tính j JìM xảx Đặt Ip--Äes2z 
mm Ũ 
=š T==^ #e0g2% +Ẻ | a082xảx=F + sin2x _— 
2 JANS- 4 4 a 4 
2 
NâyTe=——” 
4 
Chọn đáp án D. 
2x+l 
——————fX 
1+43x+1 | 
3 28, 2 
2_ “5 mŠ C, 28 _ 23 D, =——- T]ÌYr— 
Ð ' 2V có 27 Ø 2 2. 2, ở 








2_— 
Đặt: ý/3x+l =/ ta được #ư. : _= ®x= di 


Đổi cận: x=0>/ =l;x=l==2 


2 3 2 
Khi đó: =2 ““ai=SÍ BÊ ~8E+3—Ã  Ìm 
94 1+í 94 †+1 


28 2, 3 
=. . 


_327 3 2 
Chọn đáp án A. 











AE NỂN, SN Nứ, , ^ 2I , F2 ` ^ # 
00037, Cho tích phân ï = | =“=. Đáp án nào sau đây đúng: 








2 1 —: 1 “IIĐE*-A 

A. =. Tê | B. ——ltxÌ+ [~zdx4 C. “Inxl+ |-dxd 

ká 1 % b 4 vã 1 _# 

Lời giải 

F *Ïnx H1 TY 
[= |xảäảx—2 bóc CHI ~2 x=S~2 

a-|#z..-S| ¬Ì#Ex c2-a|tg 
Tính: 7 -Ín 


Đặt: W=Ïnx,o =— ấy. Khi đó lẽ in oec 
% % # 


2 


1 £ 1 
Do đó: Ƒƒ=——Ïz tị 4x 
: % 





Chọn đáp án B. 





TAY VU TƯ r 
ViU36. Tính tích phân: I= | 1—x)£e°dx. 
0 














Á. I=e—~l B.Ï=e+rl C.Ï=e+2 
Lời giải 
Đặt #—=1—x% ta sổ đu = —=dX 
đo = e*dx 0=e” 
1 
i 
Suy ra: I=(1—-x}e* +Í£*áx =(1—x)e e7 
0 
l=e-2 
Chọn đáp án D. 





cm . 


Á. I=1—n2 B. ï=1+z2 


"nh 1 
Tính tích phân ï =Í*| : 1 
D. NT 








1 


+ Tính được 1l, = 
lụ + 


dx =Ìn2 





1 
+ Tính được 1, = [xe*4x =1 
0 


+ Tính đúng đáp số I = 1+2 
Chọn đáp án B. 


D. [x4 


D.I=e—-2 


D.i=l+in3 








2 
31-40: SN TT : Ặ 2 
WidU40: Tính tích phân Ũ =|x( x“ˆ +lnx)ädx 
và MÀ SÓC Xà váy H ĩ 

















Á. I=2ln2_—-3 B.!/=in2+3 €C. ï=2ÏÍn2+3 D.IïI=2iz2_—1 
Lời giải 
2 2 2 41? 
1= | x(x? + Imx)äg = | x)4x + xInxdx =“— =7 
1 1 1 4 4 
1 
tị 
u =Ìnx du =— #7 hưới - tà x`Ï" 3 
Đặt = Ÿ =I= -[~4x=2In2-—| =2n2-~ 
đu = xảx + 2 2 4 4 
4Ø =— 1 '-1 1 
2 


Vậy I+ 2In2— =2In2+3 


Chọn đáp án €. 


6 TH biÉN tích HÌNH PHẲNG VÀ THỂ TÍCH kHỐI TRÒN xoAY 











v7) Diện tích hình phẳng 

=/(œ) 
U=Íƒ; (ứ ) 
x=ñ 
⁄=ữ 


Nếu ta có hình phẳng giới hạn bởi các đường 


(Trong đó ƒ, (~), T (z) liên tục trên đoạn L2z;b | ), thì điện tích S được tính theo công thức: 


s= || œ)— É (s) dx. 





® v 
tà Nà Nử 


`) Thể tích khối tròn xoay = ƒ(%) 
e_ Quay quanh trục Ox: Cho hình phẳng giới hạn bởi các đường 


x=b 
(Trong đó f{x) liên tục trên đoạn |4; b |) quay quanh trục Ôx, k được khối tròn xoay. Thể 
tích V của khối tròn xoay được tính theo công thức: V, = zÍ[7( 3] dx 
x= ƒ(w) 
e Quay quanh trục Oy: Cho hình phẳng giới hạn bởi các đường : ú : 
ụ=b 
(Trong đó ƒ() liên tục trên đoạn | 4;b |) quay quanh trục Òy, ta được khối tròn xoay. Thể 


tích V, của khối tròn xoay được tính theo công thức: V¡ = z|[\ ƒ\w IF Ụ 


zmmm 








(W[NE 5T) Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường sau đây: 


y=x +x—l và y=x +x-l 


A.2= 7 B.9 =3 Cu D.Ø=5 
15 15 
_ Lời giải 
Ta thấy hình phẳng giới hạn bởi hai đường =zx”+x—1 và y=x”+x—1 nên chưa áp dụng 
được công thức tính ngay, ta cần phải tìm thêm hai đường x= ø,x=b. Ở đây 4,b là nghiệm của 
phương trình hoành độ giao điểm. 


Cho z”+z—1=—z°ở+zxz—1«€©z?—zỞ=0{€©Ằxz—0z7—21 


D.= lz? — #*| đ> 
Si 








j= °ứ — #°)dz +|ƒ œ — #ˆ)dz 


Chọn đáp án C 


0 lì 
¬. + S-#] _4 
3 5J (3 s5 


Các chú ý dưới đây nhằm mục đích phá dấu giả trị tuyệt đối khi tính tích phân 
chứa dấu giá trị tuyệt đối. 


b 
- Khi tính tích phân chứa trị tuyệt đối | | ƒ(x )dx nếu ƒ (~) =0 có một nghiệm c e |4; bị thì 


ta có: [|/(x)fx = [|/()x+ [|f(<)#x =|[ ƒ(x|+|| /(xa 


- Khi tính tích phân chứa trị tuyệt đối | Ƒ ( x)#x nếu ƒ (x) =Ö có 2 nghiệm c,de L4; bị và 


c< ä thì ta có [|f(0x.= [|f(x)x+ [|(x)gx+ [|/(z)x = Ï7(xw +|| ƒ/(x}»|+|[ (x»x 





j Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi hai đường cong: y= x' —2x? và y=x-4? 


A.e=2/ B.e-^ C.s=^“ D.s=^° 
2 4 4 | xi P7 





-v.] Lời giải 
Phương trình hoành độ giao điểm của hai đường cong y= xÌ—2x? và y=x?—4 là: 
x=-l 


x`—2x?=x?—4<>x`-3x?+4=0<> 
x= 


2 

Diện tích hình phẳng cần tìm là: , — Ï x`—3x?+4|dx 
: l 

2 4 


= [(x'-3 -4)# = T-#+⁄ 


-l 


Z... d7 
1 4 





Chọn đáp án C 











u43: Tính thể tích của khối tròn xoay được tạo thành khi cho hình phẳng giới hạn bởi các 


nh, kờ (với 
Ny NT o0 Ai 


đường y =sinx, trục hoành, hai đường thẳng x=0, x= : quay quanh trục hoành? 





A,ZŒ~2) B.ZŒ =2) C,ZŒr-]) D. Z(+2) 
" § § § 
sš.] Lời giải _ 
Ụ = S1n% 
Ox 
Hình phẳng giới hạn bởi các đường xo quay quanh trục Ox nên có thể tích: 
7T 
x=— 
vã 7 4 
4 4 z _ 
Ô Z9 2 2 0 là 





Chọn đáp án B 
WidU40: Tính thể tích vật thể tròn xoay sinh ra bởi hình phẳng (H) giới hạn bởi các đường sau: 
y=4/(x+1)sin2x, y=0, x=0, x= : khi (H) quay xung quanh trục Óx. 





Ä:P=l“v2lz B2 5~2)z 
2 2\2 
l( zr l(z 
VỆ: ¬ 
“SG “N*“ 7 





V=7z (x + 1)sin2xảx 


Xét Ï = (x+1)sin 2xảx 


Đặt  = x+Ì—> đu = Äx, dv=sin2xảy => v=—--oo92x 


Z 


ra S 
: +o | cos2xák =2|5+2)+ s22 
S4 °à QỂ, 4 


0 





? 
=2|5+2] 
w— 





l[= -ứ +1)cos2x 


l(Zz 
ÿ =—| —+2|Zz (ảvt 
l5 (đvtt) 
Chọn đáp án C 





 W Hù tổ) Cho hình phẳng H giới hạn bởi các đường: y= 0, y = x(£” + 1), x= 0, x= 1. Tính thể 
tích khối tròn xoay được tạo thành khi quay H quanh trục hoành? 
Ñ.P.=# B.V =Z Cưj” D,V =— 
2 - 2 








_y.} Lời giải 


r=z|ÑWeœ'+8 đx =#[sÉ*+i=x[se'4r+z= =x[xee t. 


¿= X đụ =đdx Lo, tị 

+) Đặt —> 1K xin xe"Ì ~ Ị2 @°äx =e~— -e'| = 1 
dw=e'dx  |v=e” n 

Do đó ÿ = z+= Si (đvtt) 

Chọn đáp án B. 





: ídU4) * Tính thể tích khối tròn xoay khi quay hình phẳng (H) quanh trục Óx, biết (H) được giới 








hạn bởi đồ thị hàm số y = mm: và các đường thẳng x = 0; x=<f 
COS“ x 3 
—. sa B.7 332 cr— 3Z D.7—2V5Z 
2 2 9) 2 
z 
F Ì-+coS” ø li 
v=z|—— 
ọ  COS“Z 





Chọn đáp án B. 








Charles Augustin de Coulomb 
(1736-1806) 





Nơi sinh: Angoulême, Pháp. 

Coulomb là kĩ sự và là nhà tật lý người Pháp, nổi tiếng trơng lĩnh uực điện trường và từ trường. Sau khi 
giải quyết các vấn đề liên quan đến ma sát và lực xoăn, ông đã bắt dầu yêu thích nghiên cứu bộ môn khoa 
học này. Các đơn vị điện tích đã được đặt theo tên của Ông — Coulomb. 

Vào năm 1Z7?, Coulomb đã khám phá ra sự cân bằng lực xoắn, được ông sử dựng để ảo lực hút uà 
đấy giữa các dờng điện và các cực của nam châm. Từ những kết quả thu được, ông ẳã ưa ra "Định luật 
Counlơmb (Định luật Cu-lông)” về hực tĩnh điện. Dịnh luật phát biển rằng: “Lực tương tác giữa hai điện 
tích điểm có phương nằm trên một đường thẳng nội hai tích điểm, có chiều là chiều của lực hút nếu hai điện 
tích điểm cùng dấu uà đẩy nếu hai điện tích điểm trái dấu, có độ lớn tỉ lệ thuận với tích các điện tích và tỉ lệ 
nghịch với bình phương khoảng cách giữa chúng”. 

Lực tĩnh điện, do äó, được đặt tên là lực Coulomb. Cống hiến này của Coulomb đã đặt nền tảng quan 
trọng cho việc phát triển nghiên cứu vê điện uà từ tính, 





Trước kia, để diễn tả số lượng con người dùng các số tự nhiên, sau này phát hiện tiếp số 
hữu tỉ, ví dụ có môt cái bánh chia cho bốn em 4 phần bằng nhau thì mỗi em được —~ cái bánh. 
Không dừng lại ở đó, khi vẽ một tam giác vuông cân ABC vuông tại A có cạnh là 1, thi theo định 
lý Pi-ta-go ta có BC = 1 +I2=2, tuy nhiên chẳng có số tự nhiên hay hữu tỉ nào bình phương lên 
bằng 2 cả, do đó người ta nghĩ ra kí hiệu Ý2 để diễn tả một số mà bình phương của nó sẽ bằng 
2, những số thế này là gọi số vô tỉ. Chúng ta thấy rằng chẳng có số nào bình phương lên là số âm, 
ví dụ tìm + để xˆ =~1, rõ ràng là không có số + nào cả. Vì mong muốn mở rộng tập hợp số nên 
số phức đã ra đời, người ta quy ước 7 là số thỏa mãn /' =-1, _ 


32) Định nghĩa. 





- Một biểu thức dạng ø+Úi với 4, , j? =—1 được gọi là một số phức. 

- Đối với số phức Z =4 +bï, ta nói a là phần thực, b là phần ảo của Z. 

- Tập hợp số phức kí hiệu là C, 

e Hai số phức bằng nhau. 

- Hai số phức bằng nhau nếu phần thực và phần ảo của chúng tương ứng bằng nhau. 
4=€C 


- Công thức: a+b¡=c+ đ¡ 
Công thức ¡ =C†tải bo? 


Biểu diễn hình học của số phức. 


- Điểm X⁄ (a;b) trong hệ tọa độ vuông góc Oxy được gọi là điểm biểu điễn của số phức 
Zz=a+bi. 

Mô-đun của số phức. 

- Cho số phức z=+¡ có điểm biểu diễn là $⁄ (z;ð) trên mặt phẳng tọa độ Oxy. Độ dài 
của véctơ ÓM được gọi là mô-đun của số phức Z và kí hiệu là 2|. 

- Công thức lz| = |0, = la +öï| =Naˆ+Ù?. 

e Số phức liên hợp. 





- Cho số phức z=#+i, số phức dạng z=a—¡ được gọi là số phức liên hợp của z. 
Phép cộng, phép trừ, phép nhân, phép chia. _ 

- Cho số phức Z¡ =a+i, z, =c+đi ta có Z¡ +; =(a+bi)+(e+đi) =(a+ec)+(b+đ)i. 
- Cho số phức Z¡ =4+Öi, z; =c+đi ta có 2 —Z¿ =(a+bi)—(e+ đi) =(a—e)+(b—đ)i. 
- Cho số phức z =a+bi, Z› =€+đi tạ CÓ Z¡-‹Z› =(a+bi).(e + đi) = (ac—bd)+(ad +öe)i, 


- Cho số phức z =a+bji, Z¿ =c+ đi (với Z;¿ # Ô) ta có: 
Z_ a+bi _ (a+bi)(c~di) _(ae+bd) (bc-ad) 


Z;  c+di (e+đ¡)(c— đi) cˆ+đ? ` cˆ+đ? 





l1 uiảinhanhtríc nghiệm môn bán 


Phương trình bậc hai với hệ số thực. 
Cho phương trình bậc hai ax” + ðx+c= 0 với a,b,c c R và ø #0. Phương trình này có biệt 
thức A = bÝ -4ac, nếu: 


- A=0 phương trình có một nghiệm thực x = _ 
a 


- A >0 phương trình có hai nghiệm thực phân biệt x, = 


-b+¡-ŸA 


2a 


—b+^A 


2a 
- A<0 phương trình có hai nghiệm phức x, ; = 





SE eà TẠP Áp pụAc 


Ni 
Nội ĐH] 






Dạng 1. Tìm số phức dựa vào các phép toán cộng trừ nhân chia. 
ụ Tìm mô-đun của số phức 2Z thỏa mãn ũ mn ¡) ĐÀ = ị2 + ¡) (3 — i). 


B. 2 D.4 





Sử dụng phép nhân và phép chia số phức ta có 
7+) 


1+7) 


(I+;)z=(2+j)(a-7)I+z=7+ ®z= 





2z =Í7+)[—i)}®z=4~3i 
> lz = J2 +Í-3) = B, 


ụ Cho số phức z thỏa mãn hệ thức: (1+2 )Z +(2-3i )Z =—2—2¡. Tính mô-đun của Z? 


A. xj6 B. V2 C. +3 D. v5 








sv.| Lời giải. 

Gọi z= x+ yi(x, y e R). Phương trình đã cho trở thành: 
(1+2?)(x+zyi)+(2-3i)(x- yi)=~2~2i 
© (x-2y)+(2x+ y)¡+(2x—3y)+(-3x—2y)¡=~2~2¡ 
e> (3x—5y)+(—x~y)j=-2-2i _ 
0 TT HH 

—x— y=~2 y=l 
Do đó z|=XU +! =2 
Chọn B. 





















SW[du3 : Cho số phức z = 3 - 2i. Tính mô-đun của số phức w 
lÌ 
AuÓ B, 12 Đ- 
6 6 6 
Lời giải 





z”=(3-2i)” =5—2¡ và z+z= 6 


Suy ra: w=— “= +2 


lộ 
Do đó: |wE,lS+4=< 
J 36 6 
Chọn A. 





B. 4+; C. Š5—Ó¡ 





Lời giải. 
Giả sử: z=a+bi(a,be R)=z=a—bi, khi đó: 


(I+?)z+(3-¡)z=2-6¡©(I+i)(a+bi)+(3-¡)(a—bi)=2—6i © 4a~2b—2bi =2 ~6i 


4a—2b= 2 =2 
<< 
—2b = —6 /21—-ỀN) 
=> z—= 2+3ỉ 
Do đó: w=2z+1=2(2+3/)+1=5+6i 


Chọn Ð. 





Tà TM NIỆT TC] ` A# ⁄ N. 2 2 : — / 7 7 ~ 
sWidu5 : Tìm số phức z biết: (z +1}  +|z—l[' =10/ = z+ 3. Chọn đáp án đúng nhất: 
JA= 
Á.z=l+2i B.z=- tải 


l 
C.z=——+ãi hoặc z =l+2¡ D.z= 





Giả sử: z = a + bí, (1) © (2a?—a~1)+(2ab+3b—10)¡ =0 


ả Km lÐ = 
<— << 









ụ 2 
2ab+3b~10=0 ` |b=2 |, 
Vậy: z=l+2¡ hoặc z= —+ối 
Chọn C. 
Widu6: Cho số phức z thỏa mãn: Z.Z = Í và 
-Á. 0 B. —1 C.1 





-Y:] Lời giải. 


Đặt: z=a+¡b, với a,b R. Suy raz = a—jb 








D. 5+ 


Z— | = 2. Xác định phần thực của z 


D. 2 





Ta có: z.z=l<>a?+b? =l1,và z—1=(a-1)+¡i{(—b} 


=lz-l|=2© (a-1 ` +(-b} =2©(a-1 +? =4 

a?+bˆ =] - bˆ=1-af a=-—Ìl 
c© 

(a-1Ÿ +ð? =4 (2-1 +1—a? =4 b=0 

Kết luận: Số phức z có phần thực bằng -1, phần ảo bằng 0. 


Ta có hệ phương trình 


Chọn B. 





hức z sao cho (I+22)z là số thuần ảo và 2z~z|=x13. 
A. z=2+ï và z=_—-2—ï B.z=-2—i 
.Z=-=' D. z=_-2-2¡ 





s*.| Lời giải. 
Giả sử z=ø+b¡ (a,bce R), khi đó (+2Ðz =(1+2Ð(a+ b0 = (a—2b)+ (2a + b)i 
(1+22z là số thuần ảo < ø—2b=0 a= 2b 
2.z—z|=|a+3b:|=|2b+3ði|= Ÿ1382 =xl13 œ b=+1 
Có hai số phức thỏa mãn để bài: z = 2+; Z =~2~Ï 
Chọn A. 






KM  DỐY j3 „ , 2 ~ ^ ⁄ lữ X4 # ^ + 
sWid06) Cho số phức z thỏa mãn hệ thức: z + 2z = (1+5/}.. Tính mô-đun của z. 


A. 24/45 B. V41 C. 240 D. 2441 
-v.| Lời giải. 

Đặt: z=a+bi,(ø,b elR). Khi đó z= a~ bi. 

Ta có: z+2z=(1+5/}Ý ©a+bi+2(a—bÐ =~24+10i © 3a— bí =—24+ LŨIi 


a4 45 ~ổ — z=-§8—10i =>|z|=a[C8)” +(10? = 2441 
-b=10 _ |b=-10 











Chọn DÐ. 
M5) Tìm mô-đun của số phức 2, biết rằng Z ~Z =lvà z+z=0. 
À. |2 B. F|=z _: Z|“2 D. Z|== 








-*.| LỜi giải. 
Giả sử: z=a+ bi >z=a— bỉ, với a,ồ e lR. 


Ta có z+z=Ũ<>a=—>z=bồi 








V00 19) Cho số phức z thỏa mãn: z +|z|= 2— 8ï. Tìm số phức liên hợp của z? 





Á. —15 + 8/ B. —15 +-6¡ C.=l1ð D. —-l5+7i 





Lời giải. 
Đặt: 2z = a + Ù¿, (a,b € R) = |z| = va? + b2 

Khi đó: z+|z|=2— 8i œ a +bí+ a?+b` —2—¡ 
©®a+ da? +? + bí = 9— 8i 


ø + ø từ =2 & = —]ð 


Vậy z = —lð — 8i = # = ~15 + 8i 
Chọn A. 


hy dta$ 
kệ VN « 
^) Dạng 2. Tìm tập hợp điểm 





XidÐ TU) Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, tìm tập hợp các điểm biểu diễn số phức z thỏa mãn điều 








kiện: log, |z—(3— 4j)| = l. 


A. Đường thẳng qua gốc tọa độ. B. Đường tròn bán kính ] 
C. Đường tròn tâm I(3;-4) bán kính 2 D. Đường tròn tâm I(3;-4) bán kính 3. 





Điều kiện: z z 3—4¡ 

Gọi M (x; y) với (x:y) # (3:~4) là điểm biểu diễn số phức: z =x+ yi;x, y cIR 

Khi đó: log;|z— (3—4j)|=1 © |z—(3—40|= 

©\(x-3} +(y+4Ÿ =2©(x-3Ÿ+(y+4Ÿ =4 

Vậy tập hợp các điểm số phức z trong mặt phẳng tọa độ là đường tròn tâm 1{3;-4) bán kính R=2. 
Chọn C. 


Tổ) Tìm tập hợp các điểm biểu diễn số phức z trên mặt phẳng tọa độ thỏa mãn điểu kiện: 


|z['~5z—5z =0. _ 
Á., Đường thẳng qua gốc tọa độ. B. Đường tròn bán kính I1 
€. Đường tròn tâm ?(5;0) bán kính 5 D. Đường tròn tâm /(Š;0) bán kính 3. 





Lời giải. 

Đặt: Z= x+ Ví, ta có Z =x+ yi. 

Do đó: |z[Ì~5z—5Z =0 © x + y?—5x~5yi—5x+Syi =0 © (x—5) + y2 =25 

Trên mặt phẳng tọa độ, đó là tập hợp các điểm thuộc đường tròn bán kính bằng 5 và tâm là 


!S;0). 





Chọn €. 








'M dụ 13: Trên mặt phẳng tọa độ Oxy, tìm tập hợp điểm biểu diễn các số phức z thỏa mãn điều 
kiện |z -(2+¡) =2. 

A. Đường thẳng qua gốc tọa độ. B. Đường tròn bán kính 1 

C. Đường tròn tâm 7(5;0) bán kính 5 D. Đường tròn tâm I{1; -2) bán kính 2. 





v.} Lời giải. 
Gọi z = x†yi, x,y€ È, ta CÓ: 
lzi—(2+1)|=2|_-y-2+(x~1)i|=2 
c© (x-1} +(y+2}Ÿ =4 
Vậy tập hợp điểm biểu diễn các số phức z là đường tròn tâm I(1; -2) và bán kính R = 2. 
Chọn D. 





'VidU 1) Trên mặt phẳng tọa độ Oxy, tìm tập hợp điểm biểu diễn các số phức z thỏa mãn điều 
kiện lZ + l = 





Z— ñ 
Á. Đường thẳng qua gốc tọa độ. B. Đường tròn bán kính I 
C. Đường tròn tâm 7(5;0) bán kính 5 D. Đường tròn tâm I(1; -2) bán kính 2. 





-*.j Lời giải. 
GỌI z=x+1//, x,c R, ta Có: |z+1|=|z—¡|©|(x+1)+ „Í =lz+(y-Di[ 
©(x+1 +} =zˆ +(y-T 
©x?+l+2x+y?=x”+yˆ“—2y+] 
©y=-x 
Tập hợp điểm biểu diễn các số phức z là đường thẳng y =—x đi qua gốc tọa độ. 
Chọn A. 





A. Đường thẳng qua gốc tọa độ. 
B. Đường tròn bán kính I 

C. Nửa trái của mặt phẳng tọa độ không kể trục Oy. 
D. Đường tròn tâm I(1; -2) bán kính 2. 





Gọi z = x+yi, x, ÿ € Ẩ, ta CÓ : 

|2+z| <|2-zi c< 2+ z| < la-zƒ 

c© (2 +x)}+ yÏ < (2 —*) -Ð[ 

(21203 eI-glfsfj] 

<S>x<0 | 

Tập hợp điểm biểu diễn các số phức z là nửa trái của mặt phẳng tọa độ không kể trục Oy. 
Chọn €. 





B. Phương trình này vô nghiệm. 


C. Phương trình có hai nghiệm z = 1U V3, mộ _X3, . 
C. sẻ “.‹ 
D. Phương trình có hai nghiệm z = LG = : 


Ô): 





Lời giải. 
Phương trình có: A=1—4=-3=(432Ÿ 
IL A3, 


Do đó phương trình có hai nghiệm z = h + ¬ Sa; 18P 
Chọn €. 





- l/NÚ1 ƒ› Gọi 2, z, là hai nghiệm của phương trình z” — 2z + 2 = 0 trên tập số phức. Tìm mô-đun 
ủa số phức: w=(z¿ =1)” ”+(z, cI)”, 
A., ø| = j5 B. 0| = 2. = ] D. 


vị = Vã 














Phương trình: z” - 2z + 2= 0 có A'>=1—2=_—1=`Ởở. 


























Suy ra phương trình có hai nghiệm đINGN 
2, —=l+? _ 
Thay Z. |7 tha 30 1l được ` (-) - x": ¿06 — -l#})” 4 + (¿ )` —_1 : ¿. : 
Thay 5, Xe PT vào W — ¿1Š +(-7”° (0) a sn Í HỆ tàu = =Ï: ?. 
Vậy tu = x2 
Chọn B. 
“ng l "`  _..... 
=z—†1. Hãy tính |< ‡ 
Z— z+ 2i 
B c. v52 „` 
29 v28 v29 v29 
Lời giải. 
„ 1= [Í : | | : z=2+3i 
đa có: ———=z—]l © zˆ-4z+l13=0, À =—-9=9—= 
Z— : z=2—3i 
Do đó 


« z=21+3/—= ghi C |: 
z+2i| |2—i 





=l 


























z—4i| _|2~7¡|_ j53 
z+27| |2+5i} 29 








Á. 11 B. 10 D.x=+2 





Phương trình z” -2z +5 =0 có Á'=-~4< 0 nên nó có hai nghiệm phức phân biệt là z, = 1 
+ 2i và Z„, = ] - 21. 


Khi đó lz[ = lz;[ =5. Do đó 4 =|z/ƒ +|z;Ÿˆ =19 





Chọn B. 

W8 Gọi 2 và Z; là hai nghiệm phức của phương trình 2(1+¡)z?~4(2~i)z~5~3¡=0. 
Tính |z,|Í +|z;| ? 
A. 9 B. 10 C. 1 D. 12 





:v-| Lời giải. 
Phương trình: A'=4(2-/} +2(1+/?)(5+3/) =—16. 
Do đó phương trình có hai nghiệm phức: Z¡ =sTSh Z„ = KT 
Vậy |zj[ +|z;|ˆ =9 
Chọn A. 








.c2^«. 


Lời giải 





Gọi z=a+bi, với a,b eR. Ta có: (1+2z](3+4¡]+5+6¡=0 
«© (2a+1+2b¡)(3+ 4¡]}+5+6¡=0 ©(6a—8b+~8Ì]+(8a+ 6b +10)7=0 | _ 


32 
ˆ SIENE--Y= 
G0208 286. > 2 — T.=.. can co 
8a + 6b+10 =0 _ 235 25 _Òò J 22 
25 








. , 3—B¡ . 
Thực hiện đúng: - =l—Í 


Tính (5-2¡)(—3—¡)=—17 +¡. Vậy z=—18— phần thực: -18 ; phần ảo: 0 
Chọn đáp án B. 





-. 3a 


Lời giải 


Giả sử z=a+bi|a,be RÌ>z=a—bi¡, khi đó: _ 
1+7)z+(3—i)z=2-6i œ(1+ï)(a+bi)+(3—~i)(a~bi)=2—6i œ 4a~2b~2bi=2—6i 
4a— 2b =2 a=2 


<> 
—2b =—6 b 
Vậy: z= 2+ 3i 


lÍ 
C2 





Do đó ø=2z+1=2(2+3i)+1=5+ói 


Vậy số phức w có phần thực là 5, phần ảo là 6. 
Chọn đáp án D. 





_ Tính mô-đun của số phức z=(1-2/(2+i)), 


-A-5 Ai HN ` lì D.-5/5  JV 





z=(1-21(2+i2 =(1-21)(4+4i+12)=(1—-20(3+4i)=3+4i—6¡—8/ =11—2¡ 
Vậy z=11-2¡=lz|=11? +2? =54/5 
Chọn đáp án €. 





z2 =(3—2i)2 =5—2¡ và z+z= 6 


„_5 Ôi 
bà 6 
10=— + À1 
+ 6 Ũ 
1Ï vấn 
36 6 








Lời giải 
23+ 11 
Z=———— 


1+5: 
Vậy phần thực, phần ảo của số phức Z lần lượt là 3, 4. 


Chọn đáp án A. 


=3-4; zx=3+4i. 








Lời giải 





Ta CÓ: Z¡ =0, +Ùji; z2 =a, +Ù¿t (Ai,a,,b.,b, eRÑ) 
ST hiPC "an na. 
|z;|=|za|=1 ø +b{ =ñ +Ù; =1 
ˆ 2 
|z; +Z;|= 3 an +ñ.) +{b +b„) =3 


2 2 
© 2(mb) +a,b,)}=1=>(m-—a,} +(b,—b,) =1. 


Vậy: lZ¡ —54| =: 
Chọn đáp án A. 





<© 2a + 2b1 + đi =b — ai—b — 1+†—=0<> 2a— 2b—1+|2b+1)1:=0 


2a—=2b-1=0_ la=0 -1, 
<< —>2=—i 
b=-1/2 b=-—1/2 2 
Chọn đáp án A. 





Phương trình tương đương: 
z|5+7]=13+13: 


13+137I5—i 
5+/]|5~—i 


Chọn đáp án B. 





GA =ð+2/ 





“Cho: số ý phức z thôan mãn: hÚ: Đã Dz= Â« = Tỉnh n mô- -dun của. t0 =Íz+ .ú c Hi l 








-*.| Lời giải 
4—3¡ _(4- 32-1) _ S— 10 lŨi 
2+ï (2+0(2-i) 58~ 


=0=iz+(1+iJ# =i(1~2i)+(1+i1+2i)=1+ 4i =|ø|=l17. 
Chọn đáp án A. 


+) Số phứcz=-~———~ =1¬—2¡ 





Ki tập 11. :- 


Tìm mô- ›-đụnc của số số phúc Z. biết (2+Ê)z+1t3i= z+Ế _. = 





Ta có: (2+i)z+1+3i=z+! @(2—1)z—z=—1—3i+1 





z=a+bi, giả thiết © 2(a+ bi)—1+1(a~ b1) = 3+ Si 


2a+b—1=3 
2b+a=5 
©a=1;b=2=z=1+2i=|z|= 


Chọn đáp án A. 











2a-b=8 q=3 
ng _ 
—ä = —Ö =-2 


=>z~3-— 2¡ = phần thực của z bằng 3, phần ảo của z bằng -2. : 
Chọn đáp án A. _ i 








._ 1+3 (1+3i(1+22) _ 








Ta CÓ: z—ï= — =—1+i—>z=~1+2i. 

1—2i S . 
Vì vậy: to =(~1+ 2i)” ~(~1-2i)=~2—2¡ = lø[= 282. : 
Chọn đáp án B. _ _ 





Đặt: z=a+bi, (a,belR) ta có: | | 


(1+2i)z+(1—2z)i=1+3i ©a~4b+(b+1)i=1+3i 


a—4b =1 q9 
© 
b+1=3 b=2'" 


Vậy mô-đun của z là |z|= W4? +2 =v92 +2? =xJ85. 
Chọn đáp án A. | s 


=> 








_Cho số phức: z=— Tìm hÌ. 


n1 


2+7 cất. 2), 


Ạ. ` `- €, Mễ D. |z|= 








Chọn đáp án D. 





Bài tập 17. _ ` _ "`. .` 
_Cho ñỊ, , lahainghiệm phúc củaphương trình 2z ?~2z+5= 0, Tính A= lzi le 312. 
CA-A=-0 | —B, A=10 ` w#Á " DÐ.A= _#Ƒ 





E*:] Lời giải 
z=1-3  z=l+3i 
4=|z|+|z|~3z.z¿ =I=32Ÿ|+|l+32J-3(1-3)(1+3/) 


—8—6i|+|-8+ 6/|—3.10 = vj(—8)” +(—6}” + j(—§Ÿ + 6° ~30 =~10 


Chọn đáp án A. 














_Tìm hư phc in năn đồng tức: z+2z= c3 La "1N s - 6 Y6 Sa. 








sv:] Lời giải 
z+2z=3—2¡ © a+bi+2(a—bi)=3—2i- 


3a =3 -lø=l 
<©>34— bị = 3_— 2¡ c> 
"¬ —=b =—2 b=2 


=1 
Với š =>z=l+2! 
b=2 


Chọn đáp án B. 











(2+?)z=4—-3i©z=1-2¡ 
40 =1z+ 2z =1(1~ 21)+ 2(1+ 21)= 4+ 57. Vậy li =x41 
Chọn đáp án A. 


















Giả sử z=a+bi,(a,beR)=z=a—b¡. Từ giả thiết ta suy ra: (1~2ia+bi)+3—i=(1+i)(a—bi) 
| b=-3 


a+2b+3=a+b — „. Vậy phần ảo của z bằng -3. 
b—2a—1=a-b a 


Chọn đáp án A. 


=> 


& 


H 
















_ Tìm mô đun của số phí 











* * 


l1+7}z=|2+¡:|(3—:Ì—©|1+¡|z=7+¡i<>2z 


—=lz|=J4 +(-3} =5. 


Chọn đáp án A. 





Lời giải 





Ta có:z=3—2¡ >z=3+2¡ >ø =¡i(3—2ïÌ—(3+27Ì=~1+i 





© i0=—]+t 
Vậy số phức w có phần thực là -1, phần ảo là ] 
Chọn đáp án A. 





“Cho số SAU z thôa mãn mắn + vài = v : chu =2~6i. Tìm mô-đun của số phức z? - 


cclx# . mhH»fŠ 





cÁ A.bJ=v5 cP SỐ ` 5. ;|=vD Đà 





Giả sử z=a+i (a,b<lR), khi đó: 


()=0+)(a+b)+(8=0)Wa~bi)= 2 6i © 4a— 2b — 2bï =2— 6i © ¬ 
© TT x=2+3i =|z|= V18 
—..... 





` Nông mặt - nhẳng tụ tọa a độ .. tìm đập tàu điểm biểu diễn các số phúc Z: thỏa 1 mãn 
: rP Án, 





Gọi số phức z=zx+ (x;/ 1) được biểu điễn bởi điểm M(z;y). 


z+2—i|=[l+3Í[lœlx+yi+2~1|=|k+3i|e©j(x+2)) +(y-1Ÿ =v10 


©(x+2} +(y-1Ỷ =10› 
Vậy tập hợp điểm biểu diễn các số phức Z là đường tròn tâm Ï (-2;1), bán kính R= 10. 
Chọn đáp án A. | 





Gọi z=x+yï, (x,y< R). Phương trình đã cho trở thành: (1+2i)(x + yi)+(2-3i)(x i)=~2-~2i 
©> (x~2y)+(2x+)i+(2x—3w)+(-3x~2w)i¡=~^~2i 








4 —Á4¡ 
2T 





Ta có: (3+¡)z+(1+i)(2+i)=5—¡©>(3+i)z=4—- 4i >z= 


Số phức Z có phần thực bằng = phần ảo bằng . 


2 
Chọn đáp án B. 


¡—2 





z{2:—1)Ì—-r+2=O<z= 


Vậy điểm biểu diễn số phức z là MS rs | 


Chọn đáp án A. 





4 


5 


Ổ, 


—— 


5 








(1—7)z+(2—-i)=4_— 5¡ ©(1—1)z=^2- Âi 























©z= = =3_-i>z=3+i 
=1 
Chọn đáp án A. 
phức z biết số phức z thỏa mãn: z+~—~=3+ 4i f 
=-2 
— 1+3i .„_.— |l+37)1+i — ¬ | 
z+ =3+4¡<>z+ =3+4j©z—-1+2¡=3+4¡©z=4+2¡ 


1—i 
z=4+2¡ Vậy z=4—2i 


Vậy phần thực của số phức z là 4, phần ảo của số phức z là 2 
Chọn đáp án A. 





.2e 


Lời giải 





Giả sử: z=a+bi; abeR=(1-iÌz+2iz=5+3i ©(1-1)(a+bi)+2i.(a—bi)= 5+ 3i 


* 


ä + 3b = 5 =2 
c c =>ZzZ=2+!1 


q+b=3ä b=1 
Khi đó ta có: :o=2(3+i)—(2~¡)=4+3í = |ø|=l16+9 =5 


Chọn đáp án A. 
Bài tập 31. 





Ta có {1+2¡]z-5—5i=Ũ ©z=3-¡ 





— 10 10 





t0=2z+—=3+iï+ -=6+.2¡ 

z —Í | 
Do đó số phức có phần thực là 6, phần ảo là 2. 
Chọn đáp án A. 





Ta có: (2+?”)z+1+3¡=z+ 
<>(2—-¡)z—z=—1—3¡i+1 


—3i ở. Ô„ 
€©>*Z=——.©z=—_-—i 


—† . 











Lời giải 
b3Ê, Ah: vẽ -B+5¡ {-5+5¡/]|3+4i 
Phương trình được viết lại z = sa AC | TU cà 
Š-ải 3ˆ+4? ° 


Chọn đáp án A. 








Giả sử z=x+wi(x,lR)=z 


Theo giả thiết, ta có (1+)(x~ yi)—1- 3i=0=0 ©(x+~1)+(x——3)¡=0 © 
ĐUY †â: z=2—¿. 


X 











Tạ có ø=1—-(2-i)i+2+i=3+i2~2i+i=2—¡. Vậy phần ảo của số phức w là -] 


mm Ngàt án A. 





“hóa sỐ ðphúcz Z thỏar mãn : :ít + 2/)z + Lở 3i)z =7 Ji Tính mô- đun của 4 =1+z+ z” 


"1 cu —. ' C.V14. _D.z=1+2i 








Lời giải 

GỌI Z= X +lY, (x,y eR). 

Hệ thức trở thành: (1+2/)(x+ yi)+(2-3)(x-vi)=-2-2¡ (1) 

3x-5y=-2_ |xz=l 
> 


(1)©(3x-5y)+(-x—)i=-2- 2i ©® S002: y=1 


Vậy z=1+ï 
Do đó ø=1+z+z2 =1+(1+7)+(1+7Ÿ =2+3¡ =|a|= v13 
+." 





“Từms SỐ õphúcz z thô: mãn mít )z + 6 -i)z xiố c6 Ÿ' 


1€: 
1.Á 
1G 
K= 


= 









Lời giải 
Đặt: z=a+bi, (a,b e ), hệ thức viết thành: (4a— 2b ~2) + (6 ~ 2b)i = 


4a -2b— 2= a=2 
c> 
6—=2b=0 b=3 


Chọn đáp án C. 


~>z=2+ổi 








Lời giải 
Xét phương trình: z? ~2z+5=0. 4'=1-5=-4=(2/ 
Phương trình có hai nghiệm z¡ = Í ~21; z„,=1+2i 

Ta có: A(1; -2); B(1;2)—> AB =(0;4)> AB=4 














23+ily 45c. 
: 2+1 


é€>z=1—-2j 
t0 =iz+ 2z —= to =i(1—2i)+2(1+20=4+ 5i 


Vậy |zø|=^J41 
Chọn đáp án A. 








| 
G1] 


 =6+(1+1-21)? =3+ 4i = |u|= 3ˆ2+42 


Chọn đáp án B 









.. Tìm zeC thỏa mãn: 





Gọi z = 4+ b(a,be])>z=a— bi 


Thay vào phương trình và giải tìm được: z=2—3¡ 
Chọn đáp án A. 

















- Bài ¡tập 41. Ä F' .. Ã 
: | Thong: mặt nhẳng1 tọa độ Osy tìm niệp hợp, điểm M biểu diễn. số phúc Z thỏa mãn điển 
_kiên|z*+l-J=2 ¬ — 
kh@*D2@-S4 e Edfog-Ÿ- “ 
"`. an c6” 








M(x;),x,y eR = z=x+ i=>|z+1~i|=2© (x+1)+(y-1) =2 
Vậy tập hợp các điểm M cần tìm là đường tròn: (x+1} + (y-1 =4 
Chọn đáp án A. 





(1-0z-1+3i=0 ©®(1-z=1-3i 


_1-3/ (1-3)(1+i) 1-2¡-3 
“1= (-j(1+) — 2 
Vậy phần thực của z là 2; phần ảo của z là -1. 

Chọn đáp án B. 





=2-i 





Œ) =(1-3iz=4—2isz= 2= ez=1+i 


w#=(I+iƒ—-2(1-1)=—-2+4i 
Chọn đáp án A. 













TA 








Lời giải 

Ta có: z=(V2+i(1-iJ2)=(1+242:31—iJ2)=5+ 2i 
SUY fa: z=5—iJ2 

Vậy phần thực và phần ảo của z lần lượt là 5, j2 
Chọn đáp án C. 





Đặt: zx=z+”¡ với a,be R, suy ra z=ø— bí 


2z+1z=4_—¡ ©2|a+bi|+i(a—bi]=44—ïi<© 2a+b+|2b+qdÌi=4—i 


2a+b=4 a=3 S 
c© 
2b+a=-] = =2 


Chọn đáp án A. 


uy ra z=3- 2¡ =|z|=x'13 





z=a+bi(a,beR). 


Ta có: 2z—1.z=3©2a—b+(2b—a)¡=3 


©|22~b=3 _ [4=2 vay z=2+¡ 


2b-a=0 b=1 
-_ Chọn đáp án B. 


lÍ 
lÍ 


lÍ 





HÀ. Tiếp Q cận 11 chuyên đ đệ trợng: giờN _. 
À ` C- tương trắc Khưnn/ 24 môn án : 





+ Gọi z=a+¡ (a, blà số thực, ¡7 =—1) 
a=2a—3 #8=ð 


+ Ta có: z—12i=2z- 3© ä+ bi—12i =2(a—bi)— 3œ = 
b~12=-2b `” |b=4 


+ Vậy z=3+ 4, phần thực của z là 3, phần ảo của z là 4, mô-đun là l = 


Chọn đáp án A. 


"Bài tập 48. "mẽ... 









_Gii äi phương t trình: thi: + ta) + cB(22- + t2)s6 + 6= -0, trên niập hợp c các số ố phức 





2 g1. a7 
lz +22] +5[z” + zl+6=0œ 

z2+2z=—3 
z”+2z=-2€©z”+2z+2=0«€ề>z=—1+¡ 


z?+2z=~3 © z? +2z+3=0€>z=-1+iJ2 
Chọn đáp án A. 


"Bài tập Mã - `. 





_ Chos số phúc: # -thoà m mãn: ca 2: = .Í Đ- ~ mến 











2+6 





Ta có: (2—i)z— TT “3+2i @œ(2~i)z=7 +4i 


c „~†14i _(7+4i\(2+1!) _- 
.2—ï 5 


(zi+zÌ =(ai-3+2-3/}”= (1 ¬ DI =(2i)” =-2!° =_1024 


Chọn đáp án B. 








.2s 


Lời giải 





2 
{1-7} +[1-¡]+1 =3; |2-3:|(1-—i | 
602 h0 n2 VẤN __1_ 5, 


1+‡ + 








Vậy ¡0 có phần thực bằng ~s , phần ảo bằng KỘ 
Chọn đáp án A. 








Emrico Fermi (1901-1954) 





Nơi sinh: Rơme, ltaly (công dân Mỹ) 

Nhà uật lý học người Mã Emrico Fermi là người có nhiều đóng góp cho sật lý hạt nhân. Ông là người 
đầu tiên đã phâm chia được các nguyên tử, mặc đà tại thời điểm đó bản thân ông cũng không nhận ra được 
điều này. Ông được biến đến tới công trình phát triển lò phản ứng hạt nhân đâu tiên, uà phát triển lý thuyết. 
hượng tử. Sự kiện này đã dẫn đến việc thử nghiệm thành công vũ khí nguyên tử đều tiên. Fermi đoạt giải 
thưởng Nobel uật lý năm 1938 với những thành tựu liền quam đến phớng xạ. Tên của ông đã được đặt cho 
một nguyên tô tổng hợp — Fermium (có số nguyên tử là 100), phòng Thí nghiệm Quốc gia Fermi uà kính viền 
vợng tỉa Gamma Fermi. 





Để học tốt phần này cần phải nắm vững tính chất của các khối lăng trụ, khối chóp và các 
kiến thức hình không gian từ lớp 11, kiến thức hình phẳng lớp 9. Tuy để thi ở dạng trắc nghiệm 
nhưng đặc thù phần này học sinh phải vẽ hình ra, tính toán chính xác mới chọn được đáp án 
chính xác. Trong chuyên đề này tác giá trình bày các ví dụ dưới dạng tự luận, có đầy đủ lời giải 
chi tiết để học sinh hiểu rõ bản chất hình học. 


ï CÁC CÔNG THỨC CƠ BẢN 










Với Š diện tích đáy, h là chiều cao 

lăng trụ. 

a) Thể tích khối hộp chữ nhật: 

V =ab.c 

Với a, b, c là ba kích thước 

b) Thể tích khối lập phương: 
V=z 


với a là độ đài cạnh 















c£:| THỂ TÍCH KHỐI CHÓP: 


V To. 
3 

















Với S diện tích đáy, h là chiều chiều 
cao khối chóp. 






đối) TỈ SỐ THẾ TÍCH TỨ DIỆN: 

Cho khối tứ diện SABC và A) B; C 

là các điểm tùy ý lần lượt thuộc SA, SB, 
SG ta có: 
Vuục _ SA SB SC 


Ứs.vc. Š4'§B'SC" 















ï3:} THỂ TÍCH KHỐI CHÓP CỤT: 


ự =.(B+8%+ý8B') 
với B,B' là diện tích hai đáy, h là 
chiều cao khối chóp cụt. 





1/ Đường chéo của hình vuông cạnh a dài a 2, 
Đường chéo của hình lập phương cạnh a dài a3, 


Đường chéo của hình hộp chữ nhật có 3 kí<h thước a, b, c đài xJa + ð“ + › 
a3 


2/ Đường cao của tam giác đều cạnh a là Ù = = 
3/ Hình chóp đều là hình chóp có đáy là đa giác đều và các cạnh bên đều bằng 
nhau ( hoặc có đáy là đa giác đều, hình chiếu của đỉnh trùng với tâm của đáy). 


4/ Lăng trụ đều là lăng trụ đứng có đáy là đa giác đều. 





MẶT CẦU, KHỐI CẦU 
Định nghĩa mặt câu: 
a) Định nghĩa: Tập hợp các điểm trong không gian cách điểm O cố định một khoảng cách R 
cho trước là mặt cầu tâm O và bán kính R. Kí hiệu S (O : R) 
b) Như vậy khối cầu S(O; R) là tập hợp các điểm M sao cho OM < R 
VỊ trí tương đối của một mặt phẳng với mặt cầu S(O; R) 
c) Cho mặt cầu S(O;R) và mặt phẳng (P), d là khoảng cách từ O tới (P) và H là hình chiếu của 
O lên (P). Khi đó: 
> Nếu đ<R thì (P) cắt mặt cầu theo giao tuyến là đường tròn nằm trên mặt phẳng (P) có tâm 
H và có bán kính r=xR?—đ? (H.1) 
> Nếu d=R thì (P) cắt mặt cầu tại điểm H duy nhất (H.2) 
> Nếu d>R thì (P) không cắt mặt cầu. (H.3) 





bđhớnU HA ng ‹Ýn . 0U 5, 9S vớ vn 44 s9 v6 /m <9 


XE.) (H.2) 








b) Trong trường hợp d=R mặt phẳng (P) và mặt cầu có điểm chung duy nhất là H. Khi đó ta 


nói mặt phẳng (P) tiếp xúc với mặt cầu tại điểm H. Điểm H gọi là điểm tiếp xúc (hoặc tiếp điểm) 


của (P) và mặt cầu. 


phải tìm được điểm Í cách đều tất cả các đỉnh, muốn như vậy 
bắt buộc phải dựng được trục của đáy là đường thẳng đi qua tâm 
của đáy và vuông góc với đáy. 


là tam giác: 





Vị trí tương đối giữa mặt cầu và đường thẳng. 


a) Cho mặt cầu S(O;R) và đường thẳng Â. Gọi H là hình chiếu của O lên Á và d=OH là khoảng 
cách từ O đến Á 





(H.3.2) 





(H.3.1) 


> Nếu d<R thì A cắt mặt cầu tại 2 điểm phân biệt (H.3.1) 

> Nếu d=R thì A cắt mặt cầu tại 1 điểm duy nhất (H.3.2) 

> Nếu d>R thì A không cắt mặt cầu (H.3.3) 

b) Định lí: 

Nếu A nằm ngoài mặt cầu S (O; R) thì qua A có vô số tiếp tuyến với mặt cầu. Khi đó: 
/ Độ dài các đoạn thẳng nối A với các tiếp điểm đều bằng nhau. 


1i/ Tập hợp các tiếp điểm là một đường tròn nằm trên mặt cầu. 





Công thức tính diện tích mặt cầu, thể tích khối cầu: 


Gọi R là bán kính của mặt cầu, ta có: 


- Diện tích mặt cầu: S = 4zR2,. 


- Thể tích khối cầu: V = S7R | 








Ỗ 
XU 
Xià vài 


c) Phương pháp tìm tâm mặt cầu ngoại tiếp hình chóp S.ABC 


“2 ~ 


Để tìm mặt cầu ngoại tiếp một hình chóp bất kì ta cần 


1a nghiên cứu kĩ hơn trong trường hợp hình chóp có đáp 








a) Trường hợp SA = SB= SC =ø 
- Vẽ đường SO L mp( ABC) 
- Trong mp (SAO) vẽ đường trung trực của SA cắt SỐ tại øœ 


2 
Lúc đó : mặt câu ngoại tiếp tứ diện SABC có tâm là œ, bán kính R = øS = ¬ = nh 
b) Trường hợp S4 L mp(ABC) xị 


- Gọi O là tâm đường tròn (ABC) 
- Vẽ đường thẳng Ox L mp( ABC ) 
- Trên mp(OX, SA)đường trung trực của SA cắt ÔX tại ø là 


ỉ 2 
tâm mặt cầu (SABC) và øA = R= VOA? +øO? =,|OA? =. 


c) Trường hợp ASB= ÁCB = 10 

Hai điểm § và C cùng nằm trêm mặt cầu đường kính AB. 

Mặt cầu nội tiếp hình đa diện nếu mặt cầu đó tiếp xúc với tất cả các 
mặt của hình đa diện. 

Điều kiện cần và đủ để hình chóp đỉnh S có hình cầu nội 
tiếp tâm I là trên mặt đáy tồn tại điểm M cách đều các mặt bên cả hình 


r5 
chóp. Lúc đó tâm Í e đoạn SM thì thể tích V khối đa diện V = z8 





đïïÏ MẶT NÓN, HÌNH NÓN VÀ KHỐI NÓN 





Định nghĩa mặt nón: | 

Cho đường thằng A. Xét 1 đường thẳng Ïcắt A tại O và không vuông góc với A. Mặt tròn 
xoay sinh bởi đường thẳng Ï như thế khi quay quanh A gọi là mặt nón tròn xoay hay đơn giản 
là mặt nón | | 

- A gọi là trục của mặt nón 

- Í gọi là đường sinh của mặt nón 

- O gọi là đỉnh mặt nón 

- Nếu gọi œ là góc giưa lvà A thì 2œ gọi là góc ở đỉnh 


của mặt nón (0 < 2ø < 180!) 





vn Hình nón và khối nón: 
Cho mặt nón N với trục A, đỉnh O và góc ở đỉnh 2œ. Gọi (P) là mặt phẳng vuông góc 
với A tại I khác O, 


Mặt phẳng (P) cắt mặt nón theo đường tròn (C) có tâm I. Gọi (P`) là mặt phẳng vuông góc 
với A tại O. Khi đó | 








- Phần của mặt nón N giới hạn bởi 2 mặt phẳng (P) và (P”) cùng với hình tròn xác định 
bởi (C) gọi là hình nón 

- Hình nón cùng với phần bên trong của nó gọi là khối nón. 

Si) Diện tích hình nón và thể tích khối nón 

- Diện tích xung quanh của hình nón: 5„ =ZÏ với R là bán kính đáy, / là độ dài 
đường sinh. 

- Thể tích khối nón  = 27 R°.h với R là bán kính đáy, h là chiều cao. 


HÌNH TRỤ, KHỐI TRỤ 





Định nghĩa mặt trụ 
- Cho đường thẳng A. Xét 1 đường thẳng Ïsong song với A, cách A 
một khoảng R. Khi đó: 
Mặt tròn xoay sinh bởi đường thẳng Ï như thế được gọi là mặt trụ 
tròn xoay hoặc đơn giản là mặt trụ 
- Á gọi là trục của mặt trụ, Ï gọi là đường sian và R gọi là bán kính 
mặt trụ. 


s4 114 
kể) Hình trụ và khối trụ 










Cắt mặt trụ (T) trục A, bán kính R bởi 2 mặt phẳng phân biệt (P) và (P') cùng vuông góc 
với A ta được giao tuyến là 2 đường tròn (C) và (C)). 


4) Phần mặt trụ (T) nằm giữa 2 mặt phẳng (P) và (P`) cùng với 2 hình tròn xác định bởi (C) 
và (C`) được gọi là hình trụ 


- Hai đường tròn (C) và (C`) được gọi là 2 đường tròn đáy, 2 hình tròn xác định bởi chúng được 
gọi là 2 mặt đáy của hình trụ, bán kính của chúng gọi là bán kính hình trụ. Khoảng cách giữa 
2 mặt đáy gọi là chiều cao của hình trụ 


- Nếu gọi O và Ở' là tâm 2 hình tròn đáy thì đoạn OƠ' gọi là trục của hình trụ 
- Phần mặt trụ nằm giữa 2 đáy gọi là mặt xung quanh của hình trụ 


b) Hình trụ cùng với phần bên trong của nó gọi là khối trụ 


Xi) Diện tích xung quanh, điện tích toàn phần của hình trụ và thể tích của khối trụ 
Với K là bán kính đáy, h là chiều cao. 

- Diện tích xung quanh của hình nón: $_ =2zRh 

- Diện tích toàn phần của hình nón: S„ =S„ +25 =2zRh+2zRỲ. 


- Thể tích khối trụ V = zRÝ.h ( chiều cao nhân diện tích đáy ). 
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A. QUAN HỆ SONG SONG: 


$1. ĐƯỜNG THẲNG VÀ MẶT PHẲNG SONG SONG 


MA trụ 

.#:ì Định nghĩa: 
Su 

¡` La @- g * 
hy v ® 





Đường thắng và mặt 





phẳng gọi là song song với 
nhau nếu chúng không có 
điểm nào chung. 





W8) Các định lý: 
Này _ Ð 





ĐLI: Nếu đường thẳng d 
không nằm trên mp(P) và song 
song với đường thẳng a nằm 
trên mp(P) thì đường thẳng d 
song song với mp(P) 

ĐL2: Nếu đường thẳng a 
song song với mp(P) thì mọi 
mp(Q) chứa a mà cắt mp(P) thì 
cắt theo giao tuyến song song 
với À. 


ĐL3: Nếu hai mặt phẳng 
cắt nhau cùng song song với 
một đường thẳng thì giao 
tuyến của chúng song song với 
đường thẳng đó. 









Hai mặt phẳng được gọi là 
song song với nhau nếu chúng 
không có điểm nào chung. 





a//(P)©ac(P)=@ 


dợ(P) 
diía =œ>díí/(P) 


aC(P) 


q//(P) 
ac(Q) —dÍfífa 
({P)¬(Q)=ä 


(P)¬(Q)=ä 
(P)1ia —>dila 
(Q)//a 

















Aàà na 
\ vÀ  UẦN lệ (in Nà 
N nì N NO 0 UYNG) NhẾ VÀ NNG SÀN 
và ÂY q9 TY 95B SAA 
Nà ï .ÊP. 
ù 


với v \ ề „ $ị 
\wulftSàundtdnfrflysftrôé \ 
\ Nhi VAAI UY VÀ NÀNP NÀY AI 











Ñ 
Ai 


& ù 
N 






ân N h C , đi h Z 
N Nà 
ø-) Các định lý: 


NÑ 


ĐLI: Nếu mp(P) chứa 
hai đường thẳng a, b cắt nhau #/1b=1 —=(P)//(Q) 
và cùng song song với mặt äa//(Q),b//(Q) 
phẳng (Q) thì (P) và (Q) song 
song với nhau. 


ĐL2: Nếu một đường 
tháng nằm một trong hai mặt 


(P)//Q) 


ac(P) =>ãa//(Q) 


phẳng song song thì song 
song với mặt phẳng kia. 


ĐL3: Nếu hai mặt phẳng 
(P) và (Q) song song thì mọi _ _ 
mặt phẳng (R) đã cắt (P) thì ( P)//(Q) 
phải cắt (Q) và các giao tuyến (R)¬(P)=a—>a/b 
của chúng song song. (R)¬(Q)=b 


B. QUAN HỆ VUÔNG GÓC: 
$1. ĐƯỜNG THẲNG VUÔNG GÓC VỚI MẶT PHẲNG 


NAY VN á ~ 

VN NẠN 9 
XI) VỆ ha Ú ° 
NỀN gà à n 

GIỂN XÀNGIY 





Một đường thẳng được 
gọi là vuông góc với một mặt " 
phẳng nếu nó vuông góc với S221 S000 6: 


mọi đường thẳng nằm trên mặt 





\WQANESJAN 
NN mài # ° ká , 
®. tac định ly 
\: ° ©Ẳ 
Nệh ta Œ r 
AM VV- 





ĐLI: Nếu đường thẳng d 
vuông góc với hai đường thẳng dla,d.Lb 
cắt nhau a và b cùng nằm ä,bC mp(P)— d L mp(P) 
trong mp(P) thì đường thẳng d _|#,b cat nhau 


vuông góc với mp(P). 



















ĐL2: (Ba đường vuông 
góc) Cho đường thẳng a không 
vuông góc với mp(P) và đường 
thẳng b nằm trong (P). Khi đó, 
điều kiện cần và đủ để b vuông 


a X mmp(P),bcC my(P) 
blac©bla 

góc với a là b vuông góc với 

hình chiếu a` của a trên (P). 





$2. HẠ: MẶT PHẲNG VUÔNG GÓC 


ĐL1: Nếu một mặt phẳng 
chứa một đường thẳng vuông Ì 1 mp(P) 
góc với một mặt phẳng khác | |ac mp(Q) 
thì hai mặt phẳng đó vuông 


=> mp(Q) L mp(P) 


góc với nhau. 


ĐL2: Nếu hai mặt phẳng 
(P) và (Q) vuông góc với nhau 
thì bất cứ đường thẳng a nào 
nằm trong (P), vuông góc với 


ẤE).LÍC) 
(P)n(Q)=đZ>a+(Q) 


acC(P)aLd 
giao tuyến của (P) và (Q) đều 


vuông góc với mặt phảng (Q). 


ĐL3: Nếu hai mặt phẳng 
(P) và (Q) vuông góc với nhau | |(P)+(Q) 


và A là một điểm trong (P) thì | J4 (P) 
Aeca 


ø 1 (Q) 


=>acC(P) 


đường thẳng a đi qua điểm A 


và vuông góc với (Q) sẽ nằm 
trong (P) 





ĐL4: Nếu hai mặt phẳng 


cắt nhau và cùng vuông góc | (¿p )¬(Q)=a 

với mặt phẳng thứ ba thì g1la0 | j4(P)!(R) => aL(R) 
tuyến của chúng vuông góc | |(Q)L(R) 

với mặt phẳng thứ ba. 





§3. KHOẢÁNG CÁCH 















„¡ Khoảng cách từ ï ai”ˆ ì tới 1 đường thẳng 
đến 1 mặt phẳng: 







Khoảng cách từ điểm O đến đường thẳng 
a (hoặc đến mặt phẳng (P)) là khoảng cách giữa 
hai điểm M và H, trong đó H là hình chiếu của 
điểm M trên đường thẳng a ( hoặc trên mp(P)) 
d(O; A) = OH; d(O; (P)) = OH 








xà 
to 
Nề 

3 


/#.| Khoảng cách giữa đường thẳng và mặt 
phẳng song song: 










Khoảng cách giữa đường chẳng a và mp(P) 
song song với a là khoảng c¿:h từ một điểm 
nào đó của a đến mp(P). 


da; (P)) =OH 

















Khoảng cách giữa hai mặt phẳng song 





` VẮN 
Nà VN 
vội 
ST Cổ 





là khoảng cách từ một điểm bất kỳ trên mặt 
phẳng này đến mặt phẳng kia. 


d(0);(Q)) = OH 












là độ dài đoạn vuông góc chung của hai 
đường thẳng đó. 


da; b) = AB 









> Thuật toán 3 bước tính khoảng cách từ điểm A đến mặt phẳng (P), kí hiệu đ| A,(P) |: 


Bước 1: Tìm mặt phẳng (Q)chứa A sao cho (Q) vuông góc (P). 
Bước 2: Tìm giao tuyến d của (P) và (Q), đ= (P) r^ (Q) , 


AHc(|OQ) 

Bước 3: Từ A kẻ AH vuông góc với Z tại H. la có (©) Bi => AH 1 (P). 
4=(Q)r (2) 

Vậy d| A,(P)|=AH. AH Lä 















ÑÈy Vhyn: ì 
ĐỂ 
\t LỚN 


"Ÿ ` Góc giữa hai đường thẳng a và b 


` 


VẤN AM 
LÀ (GO VAh 





là góc giữa hai đường thẳng đ và b` cùng đi 
qua một điểm và lần lượt cùng phương với a và b. 





'?\ Góc giữa đường tháng a không vuông góc 


N4 


mặt phẳng (P) 





là góc giữa a và hình chiếu a của nó trên 
mp(P). 

Đặc biệt: Nếu a vuông góc với mặt phẳng 
(P) thì ta nói rằng góc giữa đường thẳng a và 
mp(P) là 900. 






T3 Góc giữa hai mặt phẳng 
là góc giữa hai đường tháng lần lượt vuông 

góc với hai mặt phẳng đó. 
Hoặc là góc giữa 2 đường thẳng nằm trong 
2 mặt phẳng cùng vuông góc với giao tuyến tại l 
điểm 








Diện tích hình chiếu: 

Gọi S là diện tích của đa giác (H) trong 
mp(P) và S là diện tích hình chiếu (H) của (H) 
trên mp(P`) thì S'=Scosø trong đó ® là góc 
giữa hai mặt phẳng (P), (P`). 


.~ 


: _ `". TA ¬-. , : _N " Du : =.. « ÔN) Nà và 
, s. k ` VAN 
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: * : . - : SN là 
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a. Hệ thức lượng trong tam giác vuông: Cho AABC vuông ở À ta có: 











a) Định lý Pitago : BC = AB” + AC? A 
b) BA? =BH.BC; CA? =CH.CB b 
_ C 

c) AB. AC = BC. AH 
d) BC =2AM n C 
e) 1 _ 1 N. a 

AH ` AP` AC? 
f) BC =2AM 

b C b C 
Ø)sinB=—, cosB=~, tan B =-—,cotB=~ 

q q C b 
b b 


, 3 
sĩn1nB cosC 








h)b=a. sinB = a. cosC, c = a. sinC = a. cosB, a = 
b=C. tanB = C. cot C 

c. Hệ thức lượng trong tam giác thường: 

* Định lý hàm số cosin: a? = b + c2 - 2bc. cosA 


* Định lý hàm số sin: -— = : : 


—“—=*“T.¬a=2R 
S1%4A  smB sinC 











c. Các công thức tính diện tích. 
a/ Công thức tính diện tích tam giác: 


Sa h, =2absinC =““°=pz = jp{p~aJfp~b)(p~e) vớip=“*T=€ 
424|3 
4 





Đặc biệt : *AABC vuông ở A : S= 2AB.AC * AABC đều cạnh a: §= 
b/ Diện tích hình vuông : S = cạnh x cạnh 
c/ Diện tích hình chữ nhật: S = dài x rộng 
1 : 
đ/ Diên tích hình thoi : S = 2 (chéo dài x chéo ngắn) 
d/ Diện tích hình thang: $= h (đáy lớn + đáy nhỏ) x chiều cao 


e/ Diện tích hình bình hành: S = đáy x chiểu cao 
f/ Diện tích hình tròn: S=z.R? 








CÁC DANG BÀI TẬP TÍNH THỂ TÍCH KHỐI CHÓP VÀ KHỐI LĂNG TRỤ. 


TEENIS 
1`. ` OẾÊ 


[ MA * 
HO lm- 
cà NA NI 






Thể tích lăng trụ đứng: 


SŸVV91090988A 





Đáy của lăng trụ đứng tam giác ABC.A'BC' là tam giác ABC vuông cân tại A có cạnh BC 


FUSt ( CÁO VAN xà: 
GMidU 1. 
tò KÚP TU ốÀn2A 0 Ltyi A5ÁI 
SA R9 Wenl 9a 


VÌ Lời giải: 





A ABC vuông cân tại A nên AB = AC =a 
| ABC A'BC' là lăng trụ đứng > AAˆ.L AB 
C AAA'B>AA2?=A'B”- ABˆ =8iˆ 
=> AA'=2a42 


5⁄4 Ta có 
) 
a 
B 


Vậy V =B.h=SABC.AA = 432 





FẺy Tai NA) A ` ⁄ ../ A 3 —¬?*¬1T^' _./ ^ È ` ` 7 ⁄ 
Nho Cho lăng trụ tứ giác đều ABCD. A'EC”D' có cạnh bên bằng 4a và đường chéo 5a. Tính 


thể tích khối lăng trụ này. 
C 





ABCD ABC là lăng trụ đứng nên 

BD = BDˆ° - DD? = 9a? —> BÙ= 3a 

: ABCD là hình vuông => AB=- 2. 
942 v2 


Suy ra: B =SABCD = A_ 


AA =9a? 





Vậy: V=B.h=S 


ABCD' 





ì Đáy của lăng trụ đứng tam giác ABC.A'BC' là tam giác đều cạnh a = 4 và biết diện tích 
tam giác A'BC bằng 8. Tính thể tích khối lăng trụ? 





Ä6®-- ^*.ø .2e 
sY-| Lời giải: 


Gọi I là trung điểm BC. Ta có VABC đều nên 
AI=4Ê*3 ~2 J5 s AI L BC 
— AˆI_L BC (định lý 3 đường vuông góc) 








S„pc =SBC.A'I= A'T= “ xpc - 4 


AA' L(ABC)> AA' LAI, 


AAˆAI> AA '=ŸJA 'lˆ- AI? =2 


Vậy : V =S,„..AA= 8\3 (đvt) 


ABC. ABC' 








hộp này. 





Theo để bài, ta có 

AA = BB =ŒCC = DD = l2 cm nên 
ABCD là hình vuông có 

AB-= 44 cm - 24 cm = 20 cm và chiều 
cao hộp h = 12 cm 





Vậy thể tích hộp là 
Y=S h = 4800cm' 


ABCD. 





` Cho hình hộp đứng có đáy là hình thoi cạnh a và có góc nhọn bằng 600. Đường chéo 


lớn của đáy bằng đường chéo nhỏ của lăng trụ. Tính thể tích hình hộp? 
D C' 





Lời giải: 

1a có tam giác ABD đều nên : BD = a 
2 

và§, =2 — 2V 


ABCD” “SABD — 2 


& Theo để bài: BD = AC = 2533 - a3 


A RA N ~. =a42 
nh 








Vậy V=S,... DD= 


ABCD. 


(đvtt) 








-_Widu6- Cho lăng trụ đứng tam giác ABC A'BC” có đáy ABC là tam giác vuông cân tại B với 


BA = BC =a, biết A'B hợp với đáy ABC một góc 60°. Tính thể tích lãng trụ. 


©: Lời giải: 


Tacó: A'.A.L(ABC)>AˆAL AB AB là hình chiếu 
của AB trên đáy ABC. 

Vậy ĐÓC LA'B(ABC)]= ABA =60” 

A ABA' > AA' = AB.tan600 =a\3 


Ạ' C 





4 


q7 
: S„;= 2BA,BC=“~. 


<b a343 
B 


Vậy: V = S¿yạ. AÄ' = —2 


9| — 









đi ị ¿ THẾ Cho lăng trụ đứng tam giác ABC A'BC” có đáy ABC là tam giác vuông tại À với ÁC = 


a, ACB= 60° biết BC hợp với (AAC'C) một góc 309. 
Tính AC” và thể tích lăng trụ? 









-e.Ì Lời giải: 
A ABC => AB= AC.tan60° =a43, 
Ta có: AB.L AC;ABLAA >ABL(AA CC) 
nên AC” là hình chiếu của BC trên (AACC). 
Vậy góc [BC;(AA'C'C)] = BC Ä = 30 


: : AB 
AC B> AC = = 
5 = tarr30° 


Ta có V=B.h= S ước AA 
AAA'C'>AA'=\AAC2—A'C?° =2a\2 
a2AJ3 


A ABC là nửa tam giác đều nên 2 ABC = _—5” 
Vậy V = #”46 (đvtt) 








© TH NN ` 










(Alue Cho lăng trụ đứng ABCD A'BEC'D có đáy ABCD là hình vuông cạnh a và đường chéo 


BD' của lăng trụ hợp với đáy ABCD một góc 30°. Tính thể tích và tổng diện tích của các 


mặt bên của lăng trụ? 





Ta có ABCD A'EC'D' là lăng trụ đứng nên ta có: 2D” L(ABCD)— DD' 1L BD và BD là 
hình chiếu của BD› trên ABCD. | 








Vậy góc [BD;(ABCD)] = DBD'=309 
ABDD' > DD' = BD.tnu300 = S 


P- 2 
_n. 4S _ 4aˆ6 


ADDA 3 





Vậy V=S,.... DD = 


ABCD 








n' CỔ 








| | T 
A AB]) đều cạnh a —=5pp=^ v3 


4 
8243 
2) 





—> SABgCD = 2SAgp = 


A ABB' vuông tại B— BB'= ABtan30° =aJ3 


22 
2 





ll TỦ) Cho lăng trụ đứng tam giác ABC A'BC” có đáy ABC là tam giác vuông cân tại B với 
BÀ = BC =a, biết (ABC) hợp với đáy (ABC) một góc 60°. Tính thể tích lăng trụ. 








Lời giải: 

Tacó 4°A.L(ABC)Ø BC L AB— BC L A'B 
Vậy sóc[(A'BC),(ABC)]= ABA”=60° 
AABA'> AA'= AB.tan609 =aj3 


1 a7 
`: = 5 DÀ.BC _ L5 


yở 
Vậy V =S.„.. AA' = = 





nổi _ Tiếp cận.11 chuyên đi đề tọng: lâm : 
K7 tướớu trắc nghiệm môn: dưng 





_A ABC đều —>AILBC mà AA›L(ÁBC) nên AjI 
L BC (định lý 3 đường vuông góc). 
Vậy góc [(A#BC);)ABC)]=A 1A = 30 





2x43 
Giả sử BI =x => 4Ï = S3 - „H5 ,Tacó 
2AII 2x3 


3 43. 


3 
AA = AI.tan 30° = xv3.„— ~=* 


_ AAAI:A'= AI: cos30° ' — =2x 


Vậy V =CLAI.AA =xỉ 43 


ABC. ABC' 





Mà S.„. = BI.AI = x.2x=8 — x = 2 
Do đó: (đvtt) V =843 


ABC.ABC 


lê) Cho lăng trụ tứ giác đều ABCD A'BC'D' có cạnh đáy a và mặt phẳng (BDC)”) hợp với 








Gọi O là tâm của ABCD. Ta có ABCD là hình vuông 
+ nênOC.LBDCŒ L(ABCD) nên OCLBD (định lý 3 
đường vuông góc). 

Vậy góc [(BDC); (ABCP)] = COC” =60@° 

Ta có: V = B. h= S a2 CC? 


ABCD. 


ABCD là hình vuông nên 1§ABCD =a 








av6 

A OŒCC” vuông nên CC” = OC. tan60° = v6 
q5 

Vậy: V -e 


(1011 Cho hình hộp chữ nhật ABCD A'BC'D' có AA' = 2a ; mặt này: (ABC) hợp với đáy 
(ABCD) một góc 60° và AC hợp với đáy (ABCD) một góc 30. Tính thể tích khối hộp 
chữ nhật? 








Ta có: AA' L(ABCD)=— AC là hình chiếu của AC trên (ABCD). 








Vậy góc[AC,(ABCD)] = A'CA=30° 

_ BC LAB =BC L XB (đi 3-L). 
Vậy góc [(A+BC),(ABCD)]= 4'BA=60° 
A A? AC > AC = AA'cot30° = 24/3 


AA AB—AB=z AA'cot60°= ch 


A ABC BC =4|AC?- AB? = . 


5 
Vậy V = AB. BC. AA'= ". 








SÀN T G N 


#4) Thể tích lăng trụ xiên: 











Lời giải: 

Tacó: CˆH L(ABC)—>CH là hình chiếu của 
CCG› trên (ABC) 

Vậy góc [CC ”,(ABC)]=CˆCH =60° 








Ä:CHE >zÈ T=Œ0guef< = 
2/3... x„ 389/3 
Su, =5 ÝŠ., Vậy V=,„„.CH= 3 ÝẺ 


| ụ Hà: Cho lăng trụ xiên tam giác ABC A'BC' có đáy ABC là tam giác đều cạnh a. Hình chiếu 





+ 
Tư N- 
„ 


va 


của Á› xuống (ABC) là tâm O đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC biết AA` hợp với đáy 
ABC một góc60.  - 

1) Chứng minh rằng BBŒCC là hình chữ nhật. 

2) Tính thể tích lăng trụ? 





l) Tacó 4O L(ABC)—>(OA là hình chiếu của AA' trên (ABC) 
Vậy cóc|AA, (ABC)]= OAA' =60° 


Ta có BBCC' là hình bình hành (vì mặt bên của lăng trụ) 








AO 1 BC tại trung điểm H của BC nên BC L AH (ảl 3 +) 
A —> BC L(AA'H)—=>BC LAA/ mà AA//BB 


'®\ 






nên BC L BB“ .Vậy BBCC là hình chữ nhật. 


%2 2 |3 a3 
ABC đều nê —= KT pm hu(4L Ân (FC véd, Xu 
2)A đều nên 3O sa 32 5 
A AOA'>A'O= AOtan600 =a 
a3 


Vậy V = SABC. AO = P 








Hai mặt bên (ABB) và (ADIDA) lần lượt tạo với đáy những góc 45° và 60°. Tính thể tích khối 
hộp nếu biết cạnh bên bằng 1? 


KÝ )3 Y cớ: 
-v-J LỚI g1ảt: 





Kẻ A”H .L (ABCD), HM L AB, HN L AD > AM 
c L4B, 4N L AD (äL3.L) 


= A MH =4°5°,A NH=60 
Đặt AH = x. Khi đó 


ÄWeyvdo092/E. 


3 
" ,) 
ÁN =4'42—~4N? =(| ` = HM 


Mà HM = x.cot 45° = x 


2 
Nghĩa là x = —= —> tHỦC 
M B 3 7 


Vậy V =AB.AD.x 


ABCD. ABCD 


= v57 |Š =3 


~ — — = —= = = 








` 






h 


Ù 
`*+ó — —= — 











A. KHỐI CHÓP CÓ CẠNH BÊN VUÔNG GÓC VỚI ĐÁY: 


W Cho hình chóp SABC có SB = §C = BC = CA = a. Hai mặt (ABC) và (ASC) cùng 








vuông góc với (SBC). Tính vướ= : xi thể tích hình chóp. 
Ạ Lời giải: 

. J(ABC)1(SBC) 
a có 

(ASC)L(SBC) 
: —=AC.L(SBC) 
căm Í _14243 a3 
Do đó: V =5ssc-ÄC 5. TRE LAN 


° 





ẨÑiđu TẾ) Cho hình chóp SABC có đáy ABC là tam giác vuông cân tại B với AC = a biết SA 
_ vuông góc với đáy ABC và SB hợp với đáy một góc 609. 
1) Chứng minh các mặt bên là tam giác vuông . 
2) Tính thể tích hình chóp . 


.ˆs 


Lời giải: 





 SA1L(ABC)>5A 1 ABvàSA L AC 
mà BC.L AB> BC LSB (đl3 L). 
Vậy các mặt bên của hình chóp là tam giác vuông. 


2) Ta cóSA L(ABC)> AB là hình chiếu của SB 
trên (ABC). 


Vậy góc [SB,(ABC)] = SAB=60/. 

Ạ A ABC vuông cân nên BA = BC = = 

1 : về 
q 


c@ : SÁBC = 2 BÁ.BC = 


B | A SAB>SA= AB.tan60° =6 


È J6 _ 8`J6 
2 24 





: c1 la 
Vậy V =aĐApcÐA =2 








ABC và (SBC) hợp với đáy VÀ, một góc 60°. Tính thể tích hình chóp? 


VI Lời giải: 





M là trung điểm của BC, vì tam giác ABC đều nên 
AM +BC>SALBC (đl3+L). 
Vậy góc [(SBC);(ABC)] = SMÄ =60°. 


Ta có V = 31h =3 SAnc.SA 


A SAM =>SA= AMtzn60° = _ 





=5 XỔ (đụ 





: 1 1 


fW(Äf7Ÿ› Cho hình chóp SABCD có đáy ABCD là hình vuông có cạnh a và SA vuông góc đáy 
ABCD và mặt bên (SCD) hợp với đáy một góc 600. 
1) Tính thể tích hình chóp SABCD‡ 
2) Tính khoảng cách từ A đến mặt phẳng (SCD)? 








-*.1 Lời giải: 
Ta có SA.L(ABC) và CD LAD—>C]D LSÌ 


(đI3 +).®) 
Vậy góc [(SCD),(ABCD)] = SDÁ = 60. 


A SẠD vuông nên SA = AD. tan60° = ø\/3 


D 





Vậy V = 3Šascp SA =20)a43 = 


Ta dựng AH LSD vì CD+(SATD) (đo (*) ) nên CD L 
_ AH> AH L(SCD) 
Vậy AH là khoảng cách từ A đến (SCD). 





1 1 1 11 _ | 
————=—-—-+i-———_-=-—-—+—~——. A ._. ———— 
AH? SA? ADE 342 q2 3 Mộ hụt Tạo 


B. KHỐI CHÓP CÓ MỘT MẶT BÊN VUÔNG GÓC VỚI ĐÁY: 


ASAD— 


lì Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình vuông có cạnh A. Mặt bên SAB là tam 





giác đều nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy ABCD. 
1) Chứng minh rằng chân đường cao khối chóp trùng với trung điểm cạnh AB. 


2) Tính thể tích khối chóp SABCD? - 











Lời giải: 

Gọi H là trung điểm của AB. 

A SÁB đều >SH L AB 

mà (SAB)L(ABC]D)>SH L(ABCD) 
Vậy H là chân đường cao của khối chóp. 
Ta có tam giác SAB đều nên SA = co 


lệ 
se SH=^ kề (đvtt) 








—=ẨT_ 





2€) 


- 
` “mg 





Lời giải: 


Gọi H là trung điểm của BC. 
Ta có tam giác ABC đều nên AHL (BCD), mà (ABC) 
L1 (BCD) = AH 1(BCD), 


Ta có: AH.L HD AH = AD. tan60° =3 


a3 


& HD = AD. cot60° = B18 


ABC >BC = 2HD = ch SUY Ta: 


3 
V= 25;cp.AH=2.2.BC.HD.AH=S AC (đvt) 











1U 23' Cho hình chóp S.ABC có đáy ABC là tam giác vuông cân tại B, có BC = a. Mặt bên 
| ru vuông góc với đáy, các mặt bên còn lại đều tạo với mặt đáy một góc 45°. 

a) Chứng minh rằng chân đường cao khối chóp trùng với trung điểm cạnh AC. 

b) Tính thể tích khối chóp SABC? 





-*| Lời giải: 
a) Kẻ SH L BC vì mp(SAC) L mp(ABC) nên SH.L mp(ABC). 
Gọi I, J là hình chiếu của H trên AB và BC => S§ỊI_L AB, SJ.L BC, 
theo giả thiết SIH = SJH =45° 
la có: ASH = ASHJ — HI = HJ nên BH là đường phân giác 


của A ABC. Từ đó suy ra H là trung điểm của AC. 
3 


b) HI = HJ = SH “5 =VSABC=- yc. SH = T— 





12 











C. KHỐI CHÓP ĐỀU: 





'Wiđ424` Cho chóp tam giác đều SABC cạnh đáy bằng a và cạnh bên bằng 2a. 


Chứng minh rằng chân đường cao kẻ từ 5 của hình chóp là tâm của tam giác đều ABC. 
Tính thể tích chóp đều SABC? 


'Ý] Lời giải: 






S 
Dựng SO.L(ABC) Ta có SA = SB = Š5C suy ra 
©OA =OB=OC 
Vậy O là tâm của tam giác đều ABC. 


Ta có tam giác ABC đều nên 


2ømj3 _ a3 








AO= 2AH= 2= 
A SẠO>SO?=SA?~OA?= - 
øx11 Và ": x 43411 
=5O= “Vy V 35Anc.SO=“” T5— 






JMdu35- Cho khối chóp tứ giác SABCD có tất cả các cạnh có độ dài bằng a. 


“M0 BAN 2214 

1) Chứng minh rằng SABCD là chóp tứ giác đều. 

2) Tính thể tích khối chóp SABCD? 

Lời giải: 

Dựng SO L (ABCD) 
Ta có SA = SB = SC = SD nên ÓA = OB = OC = OD 
—= ABCD là hình thoi có đường tròn ngoại tiếp 
nên ABCD là hình vuông. 


Ta có SA? + SB2= AB2 + BC? = AC? nên Á 4SC€Œ 


a2 


vuông tại Ss=@S =—.” 











| | 
SN cố SOU „củ — Bào 





3 
Vậy V =“ = (đvtt) 












` - 
7... 







^ . 
NUNG Nhà na 





TdU: 6: Cho khối tứ diện đều ABCD cạnh bằng a, M là trung điểm DC. 
a) Tính thể tích khối tứ diện đều ABCD? 


b)Tính khoảng cách từ M đến mp(ABC). Suy ra thể tích hình chóp MABC? 





Lời giải: 


a) Gọi O là tâm của A4BC > DO Ì (ABC) 


l 
V=—§„.DO 
a x3 —2 „x3 


ADOC vuông cô :DO =1 DC” -OC? = 


1aˆ43 a6 34/2 
“` =-= .——= 
3 4 3 12 


a\6 
3 














b) Kẻ MH// DO, khoảng cách từ M đến mp(ABC) là MH 


| ax46 














WGÖNY: SMÔN 
| 1a?43 a\6 a°42 
=y FM4pC := 2 4nc-MH _ = 


3 4 6 24 






0ï) Cho hình chóp S.ABC có tam giác ABC vuông cân ở B, 4C =zA/2,SA vuông góc với 
đáy ABC, Š%⁄4 = a 
1) Tính thể tích của khối chóp S.ABC? 


2) Gọi G là trọng tâm tam giác ABC, mặt phẳng (ø ) qua AG và song song với BC cắt SC, SB 
lần lượt tại M, N. Tính thể tích của khối chóp S.AMN? 


°„.^e 


VÌ lời giải: 





A)Tà CÓ: \ ,„. = suc „s4 và S4 = đ 


+ AAÁBC cân cô :AC=av2 > AB =a 


„.. | 
=— =4... Vậy: F viNØ ". .j =—— 





- Tiếp cận 11 D4245 đề trọng. Hô., _ - 





_ giải nhanh t trắc .nghiệm môn: + Bá “IYNG 


b) Gọi I là trung điểm BC. 


S 
G là trọng tâm, ta có: )ữ . 
SƯ — 3 
`... 5M _ 1Ñ - Sẽ _^ 
` Xải k SE SC $ 3 
| Fsy — SÀI SN _ Si 
—=>— —=_—=—— 
h C V.„ SE §C 9 


. 4 Dã: 
Vậy: Ÿ su = 9 F supc = 27 


B 





Ầ Cho tam giác ABC vuông cân ở A và 4B = a. Trên đường thẳng qua C và vuông góc 
với mặt phẳng (ABC) lấy điểm D sao cho CD = a. Mặt phẳng qua C vuông góc với BD, cắt 
BD tại F và cắt AD tại E. 

a) Tính thể tích khối tứ diện ABCD? 

b) Chứng minh CE _L (48D) 

c) Tính thể tích khối tứ diện CDEF. 





Lai 
6 
b) Tacó: 4B.L 4C, 4B 1 CD > 4B L (ACPD) 


— ÁB Ì EC 
Tacó: DB LEC > EC L(4BD) 
Ÿ nogr. ST EhiiDii Dh CV) 
Vuyeẹco ĐA Đỗ 
Mà DE.DA = DC)?, chia cả 2 vế cho DẤ” 


DE DCỔ a  ]1 
“ _ 


c) Ta có: 





DA, DÂ 2g 2 
2 số 
Tương tự: ĐỀ _ ca. 0 Xe. cac 
DB DB_ DC+CB ` 3 





đa 


: l 
Từ) = “ncsr. = ¬ Vậy Ïpcpp = € 2aCp - 36 


ĐABC 













T DO E01) h Ñạ w 


o\>, 
L0 02201067 


SD tại E 

a) Hãy xác định mp(AEMEF)? 

b) Tính thể tích khối chóp S.ABCD? 
c) Tính thể tích khối chóp S.AEMF? 








Do dó : 





Lời giải: 
Kẻ MN // CD (N e§D thì hình thang ABMN là 


thiết diện của khối chóp khi cắt bởi mặt phẳng (ABM). 


Ÿ sawp 5V | ] | 

fsạpg SD_ 2 SANB — 2ˆ S4DB ` 4 ` SABCD 
Vy, SM SN TT 1 | 
————-=——_g——-=—,¿—>=>—-—ễỄ}ỳ =—Ƒ =_Ÿ 
Piêến BC ó c2 4 SHMN ` „ SBCD q Š48CD 

` 3 
Mà Lỗ Hà ng vn § F vpCp - 
S 


UY ra VỆ TP on § F sxpcp 


F SABMN = K) 


ABMN.ABCD 3 


130, Cho hình chóp tứ giác đều S.ABCD, đáy là hình vuông cạnh a, cạnh bên tạo với đáy góc 
60°. Gọi M là trung điểm SC. Mặt phẳng đi qua AM và song song với BD, cắt SB tại E và cắt 





a) Gọi ï = SOjm 4M. 


Ta có (AEMEF) //BD —EF //BD 


l 
Ð) Ứ$ xe “ ShARcbềdÔC VỚI Š¿pcp = 8ˆ 


ax6 





+ ASOA có: SỞ= ÁỚ.tan 602 = 
đ`^|6 

6 
c) Phân chia chóp tứ giác ta có: 


Vậy: Ƒ, $.ABCD T” 


F SE kIE = ưn: lở Về up SI SÀN Ấp 
TT = VÀ =2 lY  NBp 


Xét khối chóp S.AME và S.ACD 








Ta có: >®>——=— 
\G Số 

TP Ốc 6 (7 

3 sG SD 3 VƯ, SÓ SỐ, 3 

l l a)^|6 S4CD 

= Pu = + Ïwep = ~Ÿ wœ mm 

—=Ứ, ~2#`V6 _ a`v6 

S.AEMF 36 18 






Nidtia1: Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình vuông cạnh a, SA vuông góc đáy, SA=aA2. 
Gọi Bj D là hình chiếu của Á lần lượt lên SB, 5D. Mặt phẳng (AB) cắt SC tại C. 
a) Tính thể tích khối chóp S.ABGD? 

b) Chứng minh SC.L(48'ĐÐ)) 

c) Tính thể tích khối chóp S.ABC 'D? 





-*-| Lời giải: 


| 4242 


a) Ta có: Ứ+ „sep = ~ Sxpep-SÄ = 
3 3 
b) Tacó 8C 1 (S4B)—>= 8C L 4B' & ŠSB L AB' 
Suy ra: 4B'.L (S8C) nên AB. +L§C, 
Tương tự AD + SC. 
Vậy SC L(AB'D) 





c) Tính Ứ$ ¿me:p 
$%B SC 


+ Tính ƒÀÔ „sợ: Ta có: Vực _ 
SABC 

A,SAC vuông cân nên . 

SC 


T) 





— 
— 
—_—— 


2 





` SB` S/+APBT 3d 


Ta có: 





S8. — S47 2d? 2a 2 
3 








_ W)) đu) Ÿ supC: tac 1 

Ÿ sAmc 3 

: =— Fqupic H§ x -k 

| 3 3 9 
2a°^J2 


M F$ AmC'p = 2Ÿ Am — 


0 








(\dÚ = 4, AÙ = 2. Gọi M, N là trung điểm các 
b"k AB và CD. Cho hình chữ nhật quay quanh MN, ta được hình trụ tròn xoay có thể 
tích bằng 


A)V = 4z B) V = 8z CQW_ =1 ry DƯ =32z 





ẨNG = 2,4D = 2. Quay hình chữ nhật ABCD lần lượt 
muÝ Ni AD và AB, ta được 2 hình trụ tròn xoay có thể tích V.„ V,. Hệ thức nào sau đây 


là đúng? 

A) M = JÃ B) V, — 2V, 

€1 =2Y, D) 2V, = 3V, 
Trả lời: 


Quay quanh AD: V,= 
Quay quanh AB: V, 
V,= 2V, 





3 Một hình chữ nhật ABCD có 4B = z và BAC= œ(0°< ø < 900), Cho hình chữ 
nhật đó quay quanh cạnh AB, tam giác ABC tạo thành hình nón có diện tích xung quanh 





cho bởi 4 kết quả sau đây. Hỏi kết quả nào sai? 








5 2l 
7.4“ tan œ _ 1.8 sinø 
““.... B) Š„=— 3” 
COS # COS“ # 
CS = z8”sinz [1 + tan ø) D) S_= z4 lang 
Trả lời: 
a 
AABC : BC=alana, ÁC = 
cosơ 
#¿ 2 cẻ+ 
7q lan 7 “SIHG : 
ð„= #.8C.AC=—————=———= z.41.sing [1 + tan”ø) 
cosơ COS“ữ 


2 Tiếp cả cận HH 1 phuyêH iết trởng lâm 
, „ẻ nhanh trắc nghiệm tôn: oán ` 





s04 - = 4.Gọi M, N, P, Q lần lượt là trung điểm 
4 "nế AB, BC, CD, DA. Cho hình chữ nhật ABCD quay quanh ON, tứ giác MNPQ tạo 

thành vật tròn xoay có thể tích là: 

A)V =8z B)V =6z 


C) V 





47 D)V = 2z 


-Ÿ] Trả lời: 





Gọi O là tâm của hình chữ nhật ABCD thì MNPO là hình thoi tâm Ô. 


1a có: OQ=ON => 4B=3 OM =OP=>AD= 2 


Vật tròn xoay là 2 hình nón bằng nhau, đỉnh Q, N chung đáy. 


ƒ= 2.-2z.OM°.ON =4 =Ÿ8#⁄ 


Chọn Á 


sẽ: ÁC = = 4, BC = 5. Cho tam giác quay = AB và AC 





3 
2 Đa 'Ở 
sị _ 4 ThS 
C) $ 3 Da 





Ta có: AB? + AC? =25= BC” =BAC = 90”. 
Quay quanh AB: 5, = Z.ÁC.BC = 20 z 
Quay quanh ÁC: 5S = z.AB.BC = 15 z 


š VU. = 12. Cho tam giác ABC quay 
THẾ, lui: huyển BC ta được vật tròn xoay có thế tích bằng: 





1200 1200z 12002 


B) V= 
12 


A)V = C)W = 





D) Kết quả khác 














AABC: BC” =25+144 = 169 => BC =13 


Kẻ 4H.LBC. Khi quay quanh BC, tam giác ABC tạo thành 2 hình nón chung đáy, tâm H, 


bán kính HA = = , đường cao lần lượt là BH và CH. 


Ứƒ= xzH4P.HB + x2-HA!.HC = +2-HA?.BC 


l_ 5?12  1200z 


3 13 13 
Chọn A 


GEN?) Một tam giác vuông ABC vuông tại A, có 4B =x2„ AC =3. Kê AH LBC. Cho 


tam giác quay quanh BC, tam giác AHB và AHC tạo thành 2 hình nón có diện tích xung 
quanh là S,, S, và thể tích W;, V;. 









Xét 2 câu: 

(A25,=V35, - (I) 2V, = 3V, 

Hãy chọn đáp án đúng? 

Á) Chỉ (I) B) Chỉ (H) 

C) Cả 2 câu đều sai D) Cả 2 câu đều đúng 


Trả lời: 





Quay quanh BC, các tam giác AHB và AHC tạo thành hai hình nón tròn xoay bán kính đáy 
chung là AH nên. 


5¬ si. 
S, ZAH-AC CÁC NỔ TS Ú Dứng 
| 2 
—Z.AH .HB 
UIEP- 5 _2 =>(I Đúng 
P1 


3.AH°.HC HC 
Chọn D 





ME ) Cho tam giác ABC có ABC = 45°,ACB=30°, AB =E quay quanh cạnh BC, ta 
SIRLN 2 


được vật tròn xoay có thể tích là: 


Z z 
AYj =.— B) V=-—(+x3 
24 ) I8\ ) 
C) "- D) Kết quả khác 











Kẻ AHL BC thì 


1 
AABH là tam giác vuông cân tại H: H4 = 1 = s 
` 3 ../ ~ A Mã 
AACH là nửa tam giác đều cạnh AC nên WỦCŒ = " 
1 | 1 1,1 v3 
V =—.z.AHˆ[BH+HC]=~.z—(—+—)=—_|1+ 
3 # ) 5 EUề ° 8 2) ni MJ 


Chọn D 





_ Ệ Hỗ. Cho tam giác ABC nội tiếp trong đường tròn tâm O, bán kính R có BAC = 75°,ACB = 601. 
Kẻ BH LẠC. Quay AABC quanh AC thì ABHC tạo thành hình nón xoay có diện tích 
xung quanh bằng: 








A) S„= " B) S„= = (3+) 
C) S„ -#E v3 (y3 +) D) Š„ ~#E l3 va +Iỷ 
-*.| Trả lời: 
AABC: ~ ` =2R => BC =2R.sin75° =2R.sin( 45° + 301) 
51" 


BC = 2K 2 CỘ, 2) = (6+2) 
S „BÉ làn 


ABHC : BH = BC.sin60° = (%6 2) 


s= z.BH.BC= „® „. ^C (J3+ My NT, 


Chọn B 





ó l Một hình thanh vuông ABCD có đường cao AD = z, đáy nhỏ 4B = Z, đáy lớn 
CD= 2z. Cho hình thang đó quay quanh CD, ta được vật tròn xoay có thể tích bằng: 





4 $ 
A) V =2 B) V =-Z' CV =2 D) V = 





Ö*-| Trả lời: 


Kẻ BH L DC thì ABHD là hình vuông cạnh bằng Z và BHC là tam giác vuông cân tại H có 
cạnh góc vuông HB = HC = 














= 1, đáy lớn CD = 


3, cạnh bên 


BC = DA =2. Cho hình thang đó quay quanh AB thì được vật tròn xoay có thể tích 





bằng: 
Ni Bi --- 
_ 3 3 3 
Trả lời: 
Kẻ AH, BK cùng vuông góc với CD. Gọi M, N lần lượt D H 


là điểm đối xứng của H qua AD và của K qua BC thì 
AMAD và ANBC là 2 tam giác vuông cân bằng nhau có 


MA = AB = BN = AH = 1 — 
V =z.AH?.MN- ° z.AH?.MA t2 .AH? ,NB) 
= zAH?(MN- MÃ_ N) _ 3ufif AB x 

3.3 3 3 





ải ABCD quanh AB, ta được vật tròn xoay có thể tích là: 





d~„s* 2 : 
A) V=zasinơ B) ƯỨ = z4 simœ.cosơ 
. 2 2 
sinơ cos?ơœ 
C)V =zxa' D) ƒ =za`——— 
COsSữ SH 





Kẻ DHI AB,CNL AB. 
Các tam giác vuông HAD và NBC bằng nhau. 
DH =CÀN = asina s 
AHl = BN = a.cosơ 
ä A 


—>=HN = AB = H 
_COSớ 








M A 


D) /=3z 





-.ammamwewmx 


B N 


= avà 4DB =90°. 


Khi quay quanh AB, các tam giác vuông AHD và NBC tạo thành hai hình nón tròn xoay 


bằng nhau nên 


Tiếp CẬP L1 ¡ duyên, đề trọng. lâm - 


[17771 lái nhanh: trắc "km môn hán - š- 





V= 27.DHˆ.AH + (z.DHˆ.HN ~2CN”.BN) 


a 7a sina 





= z.DH?.AB = x.aˆ.sind. 
COSư COSØđ 


Chọn C 


Cho hình lăng trụ tam giác đều, có tất cả các cạnh bằng a. Xét hình trụ tròn xoay 





Màng tiếp hình lăng trụ đó. Xét 2 câu: 
(D Thiết diện qua trục của hình trụ là hình vuông. 
Thể tích hình trụ là W = 


Hãy chọn câu đúng? 


A) Chỉ (1) B) Chỉ (H1) 
C) Cả 2 câu sai D) Cả 2 câu đều đúng 





`*.Í Trả lời: 


Gọi R là bán kính đáy của hình trụ, thì R là bán kính của đường tròn ngoại tiếp tam giác đều 
a 
của đáy hình lăng trụ, nên ®# =—= 
puuuuyyệ J3 


4 „. + ` kệ kể / ä ^ ` ` ~ ˆ 
1hiết điện qua trục của hình trụ có kích thước ( 4, mi ) nên là hình chữ nhật. 


Như vậy (1) sai 


2 K) 
V_=z.R!h= x4 ==— : (II) sai 


tru 
Chọn C 

FÀ Một hình lập phương có cạnh bằng 1. Một hình trụ tròn xoay có đáy là 2 đường tròn 
nội tiếp 2 hình vuông đối diện của hình lập phương. Hiệu số thể tích của hình lập phương 





và hình trụ là: 


2 





A)1~S BỊ @1-“— —— Đ)^ 
-*».| Trả lời: 
Ÿ 21g = 1=] 
= VỤ = 7 74 =_ 


7 
Vụ» phương — tia =1 4 


Chọn B 








ì  , Cho hình lập phương ABCD.A'B'CD“. Gọi Ơ”, O là tâm của 2hình vuông A'B.CD/ 
và ABCD và ŒO = a. Gọi V, là thể tích của hình trụ tròn xoay đáy là 2 đường tròn ngoại 
tiếp các hình vuông ABCD, A“B'C“D và V, là thể tích hình nón tròn xoay đỉnh và đáy 
là đường tròn nội tiếp hình vuông ABCD. Tỉ số thể tích ` là: 


A)2 B)3 C)4 D)6 








Gọi M là trung điểm của AB thì AOAMI vuông cân tại M. bế 
R,=OA = 2, R, =OM =1 

2 Sa ú 
.. 2 c2y ở 3= 
VỤ ˆ zR?.h 
Chọn D - B 





tu16 ; › Một hình trụ tròn xoay, bán kính đáy bằng R, trục OOØ = R42. Một đoạn thẳng 
'AB= R46 đầu 4c (O), Bec (Œ ): Góc giữa AB và trục hình trụ là: 
A) 307 B) 55° C) 601 p) 75 





Trả lời: 


Kẻ đường sinh BB thì 8B = ŒO = RA/2 


AABB':cosư =cosABB“ = BB'_ R2 œ =5B° 
AB R6 


Chọn A 








tu) Một hình trụ tròn xoay bán kính R = 1. Trên 2 đường tròn (O) và (Ơ) lấy A và B sao cho 
AB = =2 và góc giữa AB và trục OƠ bằng 30°. Xét hai câu: 


3 


(1) Khoảng cách giữa ŒO và AB bằng TN 


(H) Thể tích của hình trụ là ÿ = ./3 


Hãy chọn đáp án đúng? 
A) Chỉ (I) B) Chỉ (1H) 
C) Cả 2 câu đều sai D) Cả 2 câu đều đúng 


Trả lời: 





Kẻ đường sinh BC thì OOỷ // (ABC). Vì (ABC) vuông góc với (OAC) nên kẻ OH L AC thì 
OH 1( ABC). 














Vậy 4(OƠ, AB) = OH 

AABC : BC = AB.cos30" = +J3 

AC = ABsin30° = 1 

=> AOAC là tam giác đều, có cạnh bằng l 


nên OH = ã (1) đúng. 
V=z.Rˆh= „oI?3e z^x|3 : (ID sai. 


Chọn À 


s8itt §: Cho ABA'B là thiết diện song song với trục OƠ' của hình trụ (A, B thuộc đường tròn 
tâm O). Cho biết AB = 4, AAÁ“ = 3 và thể tích của hình trụ bằng V = 24 z. Khoảng 
cách d từ O đến mặt phẳng ( AAB'B) là: 


A)d= 1 B) ä = 2 Cứ =3 D) ä = 


-*-¡ Trả lời: 





B' 


Kẻ OH LAB thì OH 1 (ABCD) /Z 


Và AH=2AB = 2 


Ta có: ƒ = #.OA?.AA” =3xzOA? 

Mà: V= 24 ~z=>OA?= 8 

AOAH : ä? =OH? =OA?-AH=8-4=Á4 
=d(O/(AA'E'B))= 4 = 2 

Chọn B 


mư“N 


04019) ChoAABC vuông cân tại C, nội tiếp trong đường tròn tâm O, đường kính AB. Xét 
l "điểm $ nằm ngoài mặt phẳng (ABC) sao cho SA, SB, 5C tạo với( ABC) góc 45°. Hãy 
chọn câu đúng: 

A) Hình nón đỉnh S, đáy là đường tròn ngoại tiếp AABC là hình nón tròn xoay. 

B) Thiết diện qua trục của hình nón là tam giác vuông cân. 

C) Khoảng cách từ O đến 2 thiết diện qua đỉnh (SAC)và(SBC )bằng nhau 

D) Cả 3 câu trên đều đúng. 


W› Trả lời: 





Kẻ SƠ 1 (ABC) 
ASƠ”A =ASO”B= ASƠC 
SA=SB=SC,ŒA=ØB=ØC 

















ll 


-ường tròn ngoại tiếp A4BC nên 


O: Câu A) đúng. 
„có SAB= SBA= 45 nên là tam giác vuông cân tại S: B) đúng. 
Vì AABC vuông cân tại C nên kẻOMI.L CA vàON L CB thì OÀM = 2C8 = 2CA =ON:C©) đúng 


Chọn D 


ộ Cho tứ diện OABC có OAB là tam giác vuông cân. O4 = OB = ø, ÓC = = và 


OC 1(OAB). Xét hình nón tròn xoay đỉnh C, đáy là đường tròn tâm O, bán kính A. Hãy 
chọn câu sai? 


c= 


B) Khoảng cách từ O đến thiết bu (ABC) bằng „ — 
C) Thiết điện (A.8C) là tam giác đều 
D) Thiết diện (ABC) hợp với đáy góc 45° 





A) Đường sinh hình nón bằng 





Trả lời 
Tam giác OAB vuông cân tại O nên 4B = av/2 
ah 347 
AOAC: ACˆ = OA?+ OC2 = q? MT 
AC TỦ 
Vì ABz „ : Câu ©) sai 
Chọn C 


ø Hình nón tròn xoay nối tiếp trong tứ điện đều cạnh bằng a có diện tích xung 
quanh bằng 


Khu ện. Š #2 _7 2 | _2z 2 
A) Sự EU B) S„ n. v2 C) 5. Si v3 D) S„ = 2 q 





Gọi S4BC là tứ diện đều cạnh A. Gọi H là trung điểm 


cạnh BC. Kẻ SƠ 1(ABC) thì SH = - là đường 
sinh của hình nón. Ba điểm 4, O, H thẳng hàng. 


HO=Lap-1 z3 _ z/3 
3 3`2 6 
P2 
S.= ~OHSH =„/4V3 #3 _ z4? 
„ 6 `2 4 


Chọn A 








¡ch xung quanh là: 








Fvi 09? Kiệt Học X : ‹ Ề ` . : Xiã lân ® ˆ { 
8022.) Hình nón tròn xoay ngoại tiếp tứ điện đều cạnh bằnga,có  KcHế ụ 2 Ía 
AT AANANA r1 /40140 1:00 VEI 7ñ 
2 2.2 =a? TT 
771 _ #82 7raˆ ⁄3 D) Đụ 6 
A) 5= B) S„ C)5S_ =——— 
1,3 Ki 3 


"s Trả lời: 





Kẻ SO L(ABC), SH.LBC => OH LBC 


Tạ có OA =2 An 2.243 _a43 
3 3 3 3 
S.„=#.OA.SA= 2 
_ø824|3 
NT 3 Š 
Chọn © 


~ 5. Một thiết 





điện _-. đỉnh SAB sao cho tam giác SAB đều, cạnh bằng 8. Khoảng các 


(SAB)l: 13 
| D) 
A) ¿ =8 B) 4 = v18 Cá 3 š 


ý2| Trả lời: 

SOL(OAB), kẻ SHL AB => OH.L AB 
ABIL(SOH) => (SAB)1(SOH) 
Kẻ OI LSH thì OI1 (SAB) nên đ = OI 
ASOA : OS” =64 -25 = 39 
AOHA : OH” = 25 - 16 = 9 

1 1 1 11 1 
=>———=———+———=—+—=——- 

O2 OH? OSZỐ 9 39 11 


= Š18 


Chọn B 





R ^ - on cầu 


—— tì 





) Cho hình nón tròn xoay có thiết diện qua đỉnh là 1 tam giáe== 
sai trong các cầu sau: _ 

A) Đường cao bằng tích bán kính đáy 

B) Đường sinh hợp với đáy góc 45” 








C) Đường sinh hợp với trục góc 459 


D) Hai đường sinh tuỳ ý thì vuông góc với nhau. 





4y, đường sinh a, thiết điện 


h về 
-—— 
óc ở đỉnh 45B= ø. Thể tích hình nón là: 


qua trục SO là tam giác cân SAR «—=c© 


1 .a Œ 1 ữ Œ 
V =—z8)sipqˆ? Š „2 V =—Zz8%cos“|1_ os°— 
kU 252 NIÊN. DỊ bu 
Ì_ ;. ø. : 
C) V =8 S2— sinø D) Cả 3 câu trên 





{ Trả lời; 


glác và là trung tuyến. 
".. ữ 
= nh và QSŠ= a.cosg—” 


l =. Zz.OAˆ.GS= sả” .Sin? ` J8.cos-Š 


s =2 42 eos Z( l — cog< ) 
2 3 2 





x ¡ 
A) S„ =“— B)S =^“#£ 


Các: C) „=8! D) 5= 








sY-Í Trả lời: _ 
Kê SO1(ABC) 


thì O là tâm của đường tròn ngoại tiế 
cạnh a nên: 


cP AABC. DoAABC là tạm giác đều 


nam s2 SUINP x- 
„ao ' › 


x &C ¿.áce 





2 a2 





cosó0° 1 3 
lu 
2 
L2 E0T.0//1, 0/1 5E „a3, 2ax3 = =2 
sế 3 3 3 


Chọn B. 
#lƒŸ' Cho S.ABCD là hình chóp tứ giác đều, cạnh đáy a, cạnh bên hợp với đáy góc 45° 
Hình tròn xoay đỉnh S, đáy là đường tròn nội tiếp hình vuông 4BCD, có diện tích xung 


Làn 
vu NNN 
TY 


' 
la 
vạn 







quanh là: 


= Dệt, kh :apy7£ lỂ (242i) Ki 
A) Su = 271 B) S_= 8 C) 5. = _D)S.= : 





Ö*.Í Trả lời: 


Kẻ SO 1 (ABCD) thì O là tâm của hình vuông ABCD. Do ASOA vuông cân tại O nên 


SA= OA45=®2 „/5- n 








đỉnh S, đáy là đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC có diện tích xung quanh là 5,„ = 


thì bán kính của hình nón là: 


A)R=—— B) R =øv3 C) R D) R =2zv3 


3/3 





-Öw-Í Trả lời: 
Kẻ SO L (ABC ) thì O là tâm của đường tròn ngoại tiếp AABC. Từ đó ta có: SA = VJR” +“ 
(R là bán kính của đường tròn ngoại tiếp AABC ) 


Theo giả thiết: 
zRNRˆ+# =4” ©=9R?+9aˆR”—4a” = 0 
TỐ. , — 4q 
Giải ra ta được " (loại nghiệm R =. ¬ 


Chọn €. 





1 Mega book. 





hợp với đáy (OAB) một góc œ là: 
A)ø=30° B) z=45° C) z=60° D) Kết quả khác 





Trả lời: 
SO 1 (OAB), kẻ SH L AB=OH L AB. Vậy góc z =SHO 


R42 


Vì AB=RA'2 => AOAB vuông cân tại 2> OH P 


zRˆ42 R42 


1 
Mặt khác, V =—zR“.OS=————— OS=——— 
nến Củ ; 2 


Từ đó suy ra AOSH vuông cân tại O, suy ra œ = 45”, 
Chọn B. 





n4 của hình tròn. Cho biết AB = avà thể tích của hình nón là ƒ = Ea .Gọi M, N là 
trung điểm của 5C và SA thì độ dài của đoạn MN là : 











A) MN =4\14 B) MN = C) MN _ ø14 D) MN -=54 
3 
Trả lời: 
ABCD là hình vuông cạnh a nên OA = " 


q" 


Ta có V=z OA?.OS =“—®œO§=a. 


SƠ 1 (ABCD) nên từ N trung điểm của SA, kẻ NH _L OA thì NH 1 (ABCD) và H là trung 


điểm của OA, đồng thời NH =OS = 24 


AOHM có AOAI1= 135° nên 
HMˆ2 =OH? +OM? ~2OH.OM.cos135°: 


z 
x42 aÌY „4/2 a[-J2Ì 104 











HM?Š TS =lclcl<z '== 
4 2 2 '2Ì 2 } 16 
AMNH:MN? = 10? „ 8° _ 144 _. vay - 4Ý14 
l6 4 16 


Chọn D 


K _ Tiếp cận 11 chuyôn đê trọng lâm... "` 





lŠÏ) Cho tứ diện SABC có SA = 2a và SA L( ABC). 


1 1T TA( C02 

vo g- ý 

\ *xY ;Í ' 
hs 


N2 VISASVOAVAC 





Tam giác ABC có AB = ø, BC = 2a, AC =ø5- 
Diện tích mặt cầu ngoại tiếp tứ diện SABC là : 
A) § =9z# B) S=10zz? C) S =27z8 D) 5S =36z2Ÿ 


© 1 Trả lời: 





SA L(ABC)= SA L AC (1) 

AB? + BC? =5a°= AC? = AB L BC=SB 1 BC (2) 

Từ (1) và (2) suy ra mặt cầu ngoại tiếp tứ diện SABC có đường kính SC =\4a? +Baˆ = 3a. 
2 

—>S%= sa] =9zä2. 


Chọn A. 





f07117) Cho tứ diện SABC, đáy ABC là tam giác vuông tại B với AB = 3, BC = 4. Hai mặt 


| bên(S4B) và (SAC ) cùng vuông góc với (ABC ) và SC hợp với (ABC ) góc 40°, Thể tích 
hình cầu ngoại tiếp 544BC là: 








" _ 5x2 ". _ 25z2 nT, _125zx3 In. _125z2 
3 3 3 3 

-*-Í Trả lời: 

AABC: AC =A|9+1ó6 =5 

(SAB)L(ABC),(SAC) L(ABC)= SA L(ABC) 

= SẠC =45° => SA =S%C =5 

y_4„(SCY _ 4z(52Ì _ 125zV2 

5.2 5|. 2 3 
Chọn D. 


) Cho tứ điện ABCD hai mặt ABC và DCB là những tam giác đều có cạnh bằng 1, 
AD =42. Gọi O là trung điểm của cạnh AD. Xét 2 câu: 

(ĐO là tâm mặt cầu ngoại tiếp tứ diện 1BCĐ. 

(II) OABC là hình chóp tam giác đều. 





Chọn câu đúng? 


A) Chỉ () B) Chỉ (1) C) Cả 2 câu sai D) Cả 2 câu đúng 





-s-| Trả lời: 
AB?+ AD?=CA?+CD°=2= AD” 
Suyra ABD= ACD=90”: (1) đúng 








Ngoài ra, O là trung điểm cạnh huyền của 2 tam giác vuông ABD và ACD nên 


1àp _XÊ 


tư nv biện tạp cm (0U PS) ARĐỢ VY, 


Hơn nữa, A4ĐC là tam giác đều cạnh bằng 1 nên OABC là hình chóp tam giác đều 


(1) đúng. 








‡' Cho tứ diệnM.ABC với AABC vuông tại A, cạnh huyển BC = 24. Gọi I là trung 
điểm : của BC và hình chiếu của M xuống ( ABC ) trùng với I. Xét hai câu: 


( Hình chóp À1.ABC là hình chóp tam giác đều. 

(T) Cho 4A1 =av2 thì I là tâm mặt cầu đi qua 4 đỉnh M.ABC 

Hãy chọn câu đúng? 

A) Chỉ () B) Chỉ (1) C) Cả 2 câu sai D) Cả 2 câu đúng 


Trả lời: 





(1D) Sai vì ABC là tam giác vuông cân tại A ( chứ không phải là tam giác đều) 
5 5 P 5 

(1D Xét AMAIT : IM? = AM ~- Al =2a?—a?= đ?. 

Vì /A = lB = ÍC = IAI = a:(1) đúng. 


'fÂU35 › Cho tứ diện ABCD với (ABC) L(DAB). Tam giác ABC vuông cân tại B, tam giác 
DAC cân tại D. Gọi O là trung điểm của AC. Xét hai câu: 


() Ta có DO L( ABC). 

(T) Điểm O là tâm mặt cầu ngoại tiếp tứ diện ABCD. 

Hãy chọn câu đúng? 

A) Chỉ () B) Chỉ () C) Cả 2 câu sai D) Cả 2 câu đúng 





Trả lời; 

Theo tính chất của tam giác cân, AC L OB và AC 1 OD. 

= AC L(OBD)=(ABC)L(OBD)_ _ 

Mặt khác DO L ÁC nên suy ra DO .L ( ABC): (1) đúng. 

Trong AABC : OB = OA = OC 

Trong AADC : OA = ODnếu DAC = 45" nghĩa là tam giác ADC phải vuông cân tại D, 


trái với giả thiết, vậy câu (II) sai. 





Chọn A. 





vuông góc với nhau từng đôi một. Diện tích mặt cầu ngoại tiếp SA BC bằng: 
A) S = 25z B) S = 45z C) S = 50z D) ŠS = 100z 





.w Í Trả lời: 


ASBC vuông nên từ trung điểm I của BC kẻ (A) +L (SBC ) thì (A) là trục của đường tròn 


ngoại tiếp ASBC. 


Đường trung trực đoạn SA cắt(A) tại I là tâm mặt cầu ngoại tiếp tứ diện SABC, 


2 2 
sẽ=| 2| + bi IÊT S2 
2 9 4 
—=S=4z.SI= 50z. 
Chọn C 


§ aUSƒ.` Mặt cầu ngoại tiếp hình 8 mặt đều cạnh bằng \2 có diện tích bằng: 


CN ũ (WYtAvTRA 

NÊN WfAtxLiV TƯ 
li 1) 

N 








= 47 B)S = 
= 12z D) § = 
Cho hình 8 mặt đều ABCDEF cạnh bằng ^/2 thì ˆ 


điểm O tâm của hình vuông ABCD cũng là tâm 





của hình vuông AECE, nên 


R = OA = OB = OC = 0D = OE = OF =J5.Š2» 1 


=>S = 4z.R?= 4z 
Chọn Á : 


+iA Ni 
4 


nÀ Cho S.ABCD là hình chóp tứ diện đều có tất cả các cạnh bằng 1. Xét hai câu: 


Mu 
+ 
v S \ 


() Hình nón đỉnh S, đáy là hình tròn (C) ngoại tiếp hình vuông ABCD có thể tích V, _2 
(ID Hình cầu ngoại tiếp hình chóp S.ABCD có thể tích V, cn 

Hãy chọn câu đúng. 

A) Chỉ (1) B) Chỉ (II) C) Cả 2 câu sai D) Cả 2 câu đúng 


sv-| Trả lời: 





Kẻ SOI ( A BCD) thì O là tâm hình vuông ABGĐ. 


2 
lrong ASOA sơt=t-L ===09 " 


V. = + x~.OA? @S “an” —; 
3 3À l2. 2C 12 





_.......... 











Do ÓA = OB = OC = OD = OS = ˆ, nên 
4 4 

U,=-.OA =2. T 3 :(T) đúng 

MEN 





(AU33 Cho SABCD là hình chóp có SA = 12a, và SA L (ABCD). ABCD là hình chữ nhật 
với AB = 2a, BC = 4a. Bán kính của mặt cầu ngoại tiếp hình chóp là : 


5a 


A) R == B) R =Ôñq C) R _ D) R -—= ` 





Ta có SA 1 (ABCD), BC L AB= BC L SB hay SBC =90° 
Tương tự, CD L SD hay SDC =90°. 

Ngoài ra, SA L(ABCD) = SA L AC hay SẠC =90° 

Vậy, mặt cầu đi qua 5 điểm ABCDS có tâm là trung điểm cạnh §C. 


SC? =SA? + AC” = SA?+ AB? + BC? = 144a2 +94? + 1óg? 
SC” =169a? > SC = 134 





13 
Bán kính mặt cầu Ê == 
Chọn C 
 EàI 40; Hình nón tròn xoay có trục SO = R3 với R là bán kính đáy, thiết diện qua trục SAB 
là tam giác đều. Gọi ï là trung điểm của SƠ và E, FeSO sao cho —— E =” E . Khi đó, 
tâm mặt cầu ngoại tiếp hình nón là điểm: 
A)I B)E D)O 





Gọi ©' là tâm mặt cầu ngoại tiếp hình nón 
th = S = OA = ƠB. _ 


Ta có: 





H1. Lb....... 





[18/1/7110 Ể./.138/1/)/112/.5,, 0, N1 ./. 





OO =OS-r=R+/3- 
— 


đà ~ 2RV3 „ - 


O©OŒ'=R 
lã 
—_ 3 2_ Q1 1 
———-=——— => —=- 
- 3 OI 2 
Vậy O“= E. 
Chọn B 


) Cho hình chóp S.ACB với 5Á = 4, 5⁄4 .+L (ABC ). Tam giác ABC vuông tại A, cạnh 
huyền BC = 5. Diện tích mặt cầu ngoại tiếp hình chóp bằng: 


_A)S = 25z B) S = 4lz CS = 45z —_ D) § = 50Z 








Gọi H là trung điểm cạnh BC, đường thằng (A) + (ABC ) tại H và đường trung trực của SA 
gặp nhau tại I, đó là tâm mặt cầu ngoại tiếp hình chóp. 


ÍA?<2221> "4 Che Re 
2 4 4 


=—>S=4z.lA? =4z. Tu 


Chọn B. 


) Cho hình chóp tứ giác đều S.ABCD cạnh đáy là a. Xét hình nón đỉnh S, đáy là đường 
tròn ngoại tiếp hình vuông ABCD. Cho biết nữa góc ở đỉnh của hình nón bằng 45°. Tâm 





mặt cầu ngoại tiếp hình nón là: 

A) Điểm O, tâm của hình vuông ABCD 

B) Điểm I, trung điểm của SƠ 

C) Điểm J, giao điểm của SO với đường trung trực của SH ( H là trung điểm của AB) 


D) Cả ba câu trên đều sai 


-#-Í Trả lời: 





Vì O là tâm của hình vuông ABCD nên 
OØA = OB = OC = OÙ) (1) 


__ SO là đường cao của hình nón, SA là đường sinh nên SOA = 45”, do đó ASOA là tam giác 
vuông cân tại O nên OA = OS (2) 











lá cờ 100B gặt 
vàn L 


Chọn A. 





: lâu G : ÿ Một lụnh tròn đỉnh §, đáy là đường tròn (C) tâm O, bán kính R bằng với đường cao 


của hình nón. Tỉ số thể tích của hình nón và hình cầu ngoại tiếp hình nón bằng : 


A)2 B) C2 D)< 








1 1 
Ự *zxR 3 
_* = : =—r=(cos60°) =— 
é. —zk: 
3 





| _: Tiếp v;¡ BẾI duyên đề trọng tâm. _ 


ˆ„.?zự 


_ ii nhanh trắc : ngIhệ làm môn bán - 








u46. š Cho 2 mặt phẳng (P) và (Q) vuông góc với nhau theo giao tuyến (A). Lấy A, B cố định 
trên kăNG Gọi S là mặt cầu có tâm O, đường kính AB. Gọi (C ) là giao tuyến của (S) với (P), 
(C,) là giao tuyến của (5) với (Q). Gọi C là một điểm thuộc (C,) và là trung điểm của dây 
cung ABvà D là điểm tùy ý thuộc (C,). Thể tích lớn nhất của tứ diện ABCD là: 

= Rỉ R = 


A) — B) E €) T. _ D) + =_ 





.*-Í Trả lời: 


Vì AC =CB nên 
CO L AB 
= CO 1(ABD). 


Ké DH L AB. 
Do ABC cố định, nên 


= V = .AB.OC.HD =s-R°.DH, 





V 


ABCD 


Như vậy, thể tích cực đại khi DH lớn nhất khi và chỉ khi DH = R 





_ sai có đỉnh và à đáy là (C). Xét hai câu: 


(D Nếu thiết diện qua trục của hình nón là tam giác đều ƠAB thì thiết điện qua trục của 
hình trụ là hình vuông ABBA. 

(I) Nếu thiết diện qua trục của hình trụ là hình vuông ABBA' thì thiết diện qua trục của 
hình nón là tam giác đều AB. 

Hãy chọn câu đúng? 


A) Chỉ () B) Chỉ (1) C) Cả 2 câu sai D) Cả 2 câu đúng 





Gọi OAB là thiết diện qua trục của hình nón. 
ABB^A' là thiết diện qua trục của hình trụ. 


Xét (): Nếu AƠ^AB là tam giác đều, ÁB = øthì Œ O =4 7À 1) = nên 
ABB^A chỉ là hình chữ nhật. Vậy (1) sai. 


Xét (TT: Nếu ABBA' là hình vuông, AB = a, thì: 

















=¬".Ắ..x. 5äˆ 


GA? =ã+—=~—>O'A=——zA8B: 
| `. 4 
_ Như kén AOAB Xu, - là tam giác đều: ) sai. 
Chọn C - 


li ) Cho hình trụ trục OO; đường tròn đáy (C) và (C)). Xét hình nón đỉnh O; đáy (C) và 
có đường sinh hợp với đáy góc œ (0” < ø < 90). Cho biết tỉ số diện tích xung quanh của 
hình trụ và hình nón bằng ^/3. Góc ø có giá trị là: 

A) 30 B) 45” C) 60 D) Kết quả khác. 





Trả lời: 


Đi — 2ZÑ.SIHØ _ 2n ve v3 
` 2r..a 


—sina=XÖ)= x=60 (do 0° < øz < 90) 
Chọn €. 


11) Cho hình lập phương (D và hình trụ (ID có thể tích là V, và V.. Cho biết chiều cao 
của la (T) bằng đường kính đáy và bằng cạnh của (I). Hãy chọn câu đúng ' 


A) Vị< V, B) V,> Ÿ, 
C)V,=V, _ - D) Không thể so sánh được 


| Trả lời: 





- Vì (II) nối tiếp trong (I nên V¡ > Ý, 
“nọ0 B. 


Giả sử viên phấn viết bảng ‹ có dạng hình trụ tròn xoay đường kính l bằng lcm, 
chiều dài 6cm. Người ta làm những hộp carton đựng phấn dạng hình hộp chữ nhật có kích 
thước 6 x 5 x 6 cm. Muốn xếp 350 viên phấn vào 12 hộp, ta được kết quả nào trong 4 khả 
năng SAO :. 


A) Vừa đủ B) Thiếu l0viên  — C) Thừa 10 viên D) Không xếp được 


sy-| Trả lời: 





Vì chiều cao viên phấn là 6cm, nên chọn đáy của hộp carton có kích thước 5 x 6. Mỗi viên 


phấn có đường kính 1 cm nên mỗi hộp ta có thể đụng được 5 x 6 = 30 viên. 





Số phấn đựng trong 12 hộp là: 30 x12 = 360 viên 
Do ta chỉ có 350 viên phấn nên thiếu 10 viên, nghĩa là đựng đầy 11 hộp, hộp 12 thiếu 10 viên 
Chọn B. 


[//2289,, SE n1 )12/1.1..,,1.., NR 


` giải nhanh trắc nghiệm môn Toán 





BÀI TẬP LUYỆN TẬP 


Ầ Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình chữ nhật có AB = a, BC=zv3, H là ` 
trung điểm của cạnh AB. Biết hai mặt phẳng (SHC) và (SHD) cùng vuông góc với mặt đáy, 





đường thẳng SD tạo với mặt đáy một góc 60°. Tính thể tích của khối chóp và khoảng cách 
giữa hai đường thẳng AC và SB theo a. _ _ 


aN267 























4(AC,sB)= XS” _ d(AC,SB) = 
A, B, 
224J13 a24/13 
/—= _ V-= 
2 ¿ 
d(AC,SB)=~ = _ ả(AC,SB) = ñ{67 
C. 53 D. 53 
z3^j13 a22J13 _ 
V — V = 
2 2 | 
-*-1 LỜI giải 
(SHC) L(ABCT)) 


Ta có:J(SHD)L(ABCD) ˆ >SH1(ABCD) 
(SHC)¬(SHD)=SH 
— SH là chiều cao của hình chóp S.ABCD). 


Ta có HD là hình chiếu vuông góc của 
S$D lên (ABCD) 





= (SD,ABCD] = [SD,HD) =SDH =60 


v39 


—= SH = HD.tan60 x=.. 


Ạ 1 
VậY Vệ Ascp =3” 4BCD 5H 


=5 AB.ADSH 


2 
Dựng hình bình hành ACBE> AC//BE= ÁC/ ((5BE) 
—=ä(AC,SB) =d( AC,(SBE)) = d(A,(SBE))=24(H,(SBE)) - 
Gọi K, Ilần lượt là hình chiếu vuông góc của H trên BE, SK. 


3 
=1aa j8. = v13 


Ta có : BE 1 KH, BE L SH = BE L IH( 
Mặt khác, ta có : HI LSK(2) 





m dưng book 





Từ (1) và (2), ta có: 1H L(SBE) > d(H,(SBE)) = IH. 


Tính được HK= s., ;HI=® 32 —, 2(AC,SB)=2H = 2439 _ 242067 
v21 M53 53 








Chọn đáp án A. 


\ 


( âu 9 1ì Cho hình chóp S.ABC có đáy ABC là tam giác đều cạnh a. SÁ vuông góc với mặt 
phẳng (ABC). Góc giữa đường thẳng SB và mặt phẳng (ABC) bằng 300. Tính theo a thể 
tích khối chóp S.A BC và khoảng cách từ điểm A đến mặt phẳng (SBC). 























A. d(A,(SBC))= z3 B. đ(A,(SBC)) = a39 
13 13 
-a39 D. 4(A,(SBC)) = #37 
<) 13 
Lời giải 
Ta có: S 
Ỉ a3 a7 v3 
S278 ` ức đvdt), 
48C 22 ä Ạ (đvdt) 
$4 = tan Š84.A4B = sỦ SIẾ = 
1 ⁄ AX⁄ 
TT: = 30 4ac.S4 = 12 (đvtt) B 


Gọi Mí là trung điểm BC 4M L 5C 


mà Š%4.L BC nên ØC 1 (S4M⁄) > BC L 4H 
Kẻ 4H L SM 


= AH L (SBC) > d(A,(SBC)) = AH 





Tae ST. 1 3, 4_ 13 
_Á4MH} SA AM} da? 34T 3d 
= AH? =32ˆ. Vậy d(4,(S8C)) = “ 


Chọn đáp án B. 





) Cho hình chóp S.ABCD có chiều cao SA bằng a. Mặt đáy ABCD) là hình thoi cạnh a, 
góc ABC bằng 60°. Tính thể tích khối chóp S.ABCD theo a?Gọi O là tâm của hình thoi; 
tính khoảng cách từ O đến mặt phẳng (SCD)? 

A. v1, B. V23, C. vn D 421 


14 ° dc 














Tam giác ABC đều cạnh a nên s ... = 





=_ Diện tích đáy: SAncp # =Ã. 2Apc = 5 § 


Thể tích khối chóp: y =zˆ _ _ _ (đvtt) 
Chọn hệ trục Ôxyz sao cho 

Ox=OC, Oy=OD, Oz= OE, 

với E là trung điểm của SC. 


Tọa độ các đỉnh: 

cÍ .00)) n[ø a3, D) 
2 

E[ t0, 3) O(00:0) 


Phương trình mp(ECD): 5 H) + 
_ lo 


i5 | 


Khoảng cách từ Ó đến (SCD) cũng là khoảng cách từ Ô đến (ECD): 


d(O,(sCD)) Men eni2posieg Ti 
ñJ *ã) *[Ã) 


Chọn đáp án C. 





cao của khối chóp S.ABCD 


TH NA: Cho hình chópS.ABCD có đáy ABCD là hình vuông với Ac- #2. Cạnh bên SA 
vuông góc với mặt phẳng (ABCD), cạnh bên SB hợp với mặt phẳng (ABCD) một góc 607. 
Tính thể tích khối chóp S.ABCD và khoảng cách giữa hai đường thắng AD và SŒ 


A. An-sS B. AH=#J” C. An-sẽ D8 " 





sv:] Lời giải 
Ta có: AB là hình chiếu của 5B lên mặt phẳng (ABCD) 
nên (SB,(4BCD)) = SBA =60° s4 1 (ABCD)=> SA là chiều 


2 
SA-23, : 


ä 
Tính được: AD mai —2_7°Apcp “TT 


1 Là v3 
Ÿ$ ascp = 2 A-5Agcp TP TnẠ- (đvt) 










Ÿ @f:S0Ytt2 vaceeei siaog 
A ni: c BI 
Vu \ệng 
JÌ 


QUA NM 
R5 125530624295)1100)026ã40 20201915200 


AD/1BC= ä(AD,SC)=4(A,(SBC)); BC L AB,BC L SA = BC 1 (SAB) 

Kê AH LSB= AH 1 (SBC)= AH =d(A,(SBC)); A Mê 

Chọn đáp án D. 

ì Cho tứ diện OABC có đáy OBC là tam giác vuông tại O, OB = a, OC = 23, (a > 0) và 


đường cao OA = a3. Gọi M là trung điểm của cạnh BC. Tính thể tích khối tứ điện theo 
a và khoảng cách giữa hai đường thẳng AB và OM. 











„_ 215 ạ- #15 ¿_ 3.aJ15 : lạ _„ 15 
A.Jj 5 B 5 C 5 D 3 
Ẹ 4 : ẹ 
V=— V=— V=— V=— 
2 &) ⁄2 2 








2 
Ấn Le 2OBOC s 28(a(3 =. : 








A 
2 3 
Thế tích khối tứ diện: V = s5onc OA= n_ S3 v„/a )=^ (đvt) 
Ta có: OM// BN (tính chất đường trung bình). 
= OMII (ABN) _ _ 
= đ(OM; AB) = d(OM; (ABN)) = d(O;(ABN)). ) 
Dựng OK L BN,OH L AK (KeBN; He AK) Nề _ C 


la có: AO L1(OBC);OK l BN > AK II BN 

BN 1OK; BN L AK= BN !1(AOK)— BN LOH 

OH1 AK;OH LBN > OH1(ABN) => đ4(O;(ABN)=OH 
Từ các tam giác vuông OAK; ONB có: - 
=—=13171..1 1...1... 
OH° OA*` OKÌ OAÌ” OB? ON? 34? ä° 342 34? 

_ „5 ủng 
3 

















Vậy, 4(OM; AB)= OH = 
Chọn đáp án A. 





sảng 6) Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình thoi cạnh a, 4BC =60° cạnh SA vuông 
sóc với đáy và SC tạo với đáy một góc 60°. Tính theo a thể tích khối Phnb S,ABCD và 
khoảng cách giữa hai đường thẳng AB và SD? 











_aj1B a~ 7215 _— |Jg-.415S |Jạ #15 
A, 9 B — 5 C 2a D ° 
: - _ « _ „ ° ` | ,- | : ự qg 
2 3 3 





AT 5L... L.. 5h 


giải nhanh trắc nghiệm môn Toán 














-°-| Lời giải 
Ta có AABC đều nên AC =a _ 
Có: BD=v AE? + ADˆ -2AB.AD.cos120 : 
— BD=ax3 : 
Suy fâ S,zep = 1Acap=#32 : : 
Mặt khác: SA = AC.tan60` = a3. ÁP cm D 
bu h 


Vậy V S.ABCD =5A 2AgCp — | *N.. ` 
Do AB//CD nên 4(AB,SD)=4(AB,(SCD))=4(A(scD)) C 
Gọi HÏ là trung điểm của CD. Do AACD đều nên AH LCD. 
Trong tam giác SAH kẻ AK LSH khi đó ẩ (A,(scp)) =AK 
Ta có: AH-2\3. AK-__AHSA —_ _ V15 „ 
2 VAH?+§A2 3 

ax|15 

5 





Vậy 4( AB,SD) = 
Chọn đáp án A. 
nc TM Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABC là hình thoi có cạnh bằng m3, BAD 1200 và 


_. bên SA vuông góc với đáy. Biết mặt phẳng (SBC) và đáy bằng 60°. Tính theo a thể tích 
khối chóp S.ABCD và khoảng cách giữa hai Kẻ. thẳng BD và SC. 

















¿_ 3/17 ns 317 _ l7 - ạ_ 3⁄m|17 
— 14 —R, 14 C. 14 PD 14 
a2xJ3 3,2xJ3 32/3 = 3,3 
V= =— V=-— P V= 1 V =¬= 





Do dáy ABC) là hình thoi có BAD =120° nên các tam giác ABC, ADC đều cạnh z/3 .Gọi 
Hỉlà trung điểm của BC, ta có: AH+ BC, SAL BC BC+LSH . 
.Do đó: ((SBC);(ABCD))=(AH;SH)=SHA =60° ` 


“Tam giác SAH vuông tại A: SA = AH.tzn60” = séi 


(s/5) Ý3 s¿J3 
4 2 


1 02-3 
—A — 


Vậy: Về ABCD — 3 -OÁ. ”Apcp = 


2ABCp = 25 2BC =2 


Gọi O= AÁC (1BD, 





m Mega book 





Vì BDL ACvà BD L SA nên BD I (SAC). 
Kẻ OK+1 SC tại K—>OK là đường vuông góc chung của BD và SC 





=đ(BĐ; SC) = 

T 4 : 3axJ7 
Tam giác SAC đồng dạng tam giác OKŒ >(OK = T 
Chọn đáp án B. 





âu 8. Cho hình chóp §.ABC có đáy ABC là tam giác vuông tại B, AB =2øz, BAC = 600. Cạnh 
bên SA vuông góc với mặt phẳng (ABC) và SA=av/3. Gọi M, N lần lượt là trung điểm 
của cạnh AB, SA. Hính theo 2 thể tích khối chóp S.ABC và khoảng cách từ điểm B đến 


mặt phẳng (CMN)? 





„_ 2aJ§7 ạ- 287 ạ_ 20487 _ 2287 
Á.4 29 B. 29 C. 29 D. 9 
V =2a` V=2a° V=a`Ì V=2aä` 





Xét tam giác ABC có: BC = AB.tan60° =2a^J3 = S,„. =24^l3 


— Vsusc = lì SA =2” 
Do NÌà trung điểm SA nên 4(B,(CMN))4(A,(CMN)) 
Kẻ AELCM,AH INE. 


Chứng minh được: AH L(CMN)= d(A,(CMN)) = 








AAEM,AMBCỀ đồng dạng nên AE= 2243 
v13 
H 
1 1 1 2243 _ 2aj87 














>=—=†——=4(B,(CMN))= AH= 
AH°Ẻ AF` AN 


jJ29g 29 


Chọn đáp án A. 





šAU3.. Cho hình chóp 5.ABC có đáy ABC là tam giác đều cạnh a, SÁ vuông góc với mặt 
.rấi (ABC), góc giữa SB và mặt phẳng (ABC) bằng 600. Tính theo a thể tích của khối 
chóp S.A BC và khoảng cách từ B đến mặt phẳng (SMMN), với M, N lần lượt là trung điểm 


của ABvà AC? 
A. >ú B, nó C 1 D _ 
V=— V=— II ÉP V=— 








SA .L(ABC) suy ra AB là hình chiếu vuông góc của SB lên (ABC) 
Góc giữa SB và (ABC) là góc $BA =60°.. 
SA= ABtan60° = n3 


Ta 


—= V§ xpc E 


"Kê AILMN, Suy ra ï là trung điểm MN, 
kê AH.LSItạH - 
MN LSA,MN Ì AI MN 1L AH 
AH L(SMN). Vậy AH là khoảng cách từ A đến (SMN) 


J3 1 1 1 1. 16 a^|51 
AI=aŸŠ, ` 7ˆ... ..ẽ... 
“1T” ANH AS” AI 342 342 17 


à 4(A,(SMN)) _ MÃ _1 >> 4(B,(SMN)) =á(A,(SMN))= „X51 
4(B.(SMN)) MB 17 


Chọn đáp án C. 











\i0ần I0: Cho hình chóp S.ABC có đáy là tam giác đều cạnh 2a, hình chiếu vuông góc của Š 
NI SNASE AvcA 





trên mặt phẳng (ABC) là trung điểm của đoạn AB, góc giữa đường thẳng SC và mặt phẳng 
(ABC) bằng 60”. Tính theo a thể tích khối chóp S.A BC và khoảng cách từ trọng tâm G của 
tam giác ABC đến mặt phẳng (SAC). 








ấ- 3z.^J15 ả= 2a.^|15 sn 3a.xJ15 XS 3a.xJ15 
À.$+ 5 B.. - 15 D. 15 
V=a343 V V=z343 V=3.a22/3 
Viauitie =5SHÉ5,„ec =. âm” 3=a343 (đvtt) 
| 4(G(SAC)) _ øC _ 2 S 
Ta có: HG S(SAC)=C > A(H,[SAC)). HC. 3 
=_4(G(SAC))=24(H/(SAC)) 
Gọi Ïtrung điểm của đoạn AC, N]à trung điểm của : C 


TA, suy ra HN L AC. Mà SH L AC, nên AC L(SHN) 


Trong mặt phẳng (SHN), kẻ HK 1 5N, KeSN 

















)))Ä l2 si sa si s)4( n 7 
đu Ạ 
SÀN Mà W 


Ji ` 
n lộ) sa. Nai 
Z.. ÂM âm 


We\ NÀ ì VẬN Na 


Có (SAC) 1 (SHN) theo giao tuyến SN và HK LSN nên HK 1(SAC) 
= 4(H,(SAC))=HK_ 


j3 1 1 1 





Có HN = đnr~ =——— — 
2 2 °HK” HN? SH? 
HNSH  mj15 
¬ HK-=—— —=——— ^ 2Ù5S 2ax15 
\NHN+SH: 5 4(G, (sAc))= 3 THỂ” 
Chọn đáp án B. 


¡ Cho hình chóp S.ABC có góc giữa SC và mặt đáy bằng 450, đáy ABC là tam giác 
vuông tại A có AB= 24, góc ABC =ó0° và hình chiếu của S lên mặt phẳng (ABC) là trung 
điểm AB. Tính theo a thể tích khối chóp S.ABC và khoảng cách từ A đến (SBC). 








4-2439 2.39... |¡_2a39 — | „_ 239 

A. v55 B. v55 C. v55 ÙD. v55 
n- 2.a3^j39 2.422/39 a`4J39 _ 2,a`^j39 
"TT g— đớn P=—~g— dn n 


ÒÐ®& /~ 
¬ .¿ˆ°. ¬ 
~È%. 8= 

- 





.^.es. 


Lời giải 
«Ổ lam giác ABC vuông tại A: 
+ AC =2a43 


c1 
+8 „;c =AB.AC= 22243 


« lam giác AHC vuông tại H: HC = a^J13 





e SCH= [sc,( ABC)) =45°, xét tam giác SHC vuông tại 
H: SH=HC=ax13 . B 


_ 24) 2a24J39 


3 
Vì AB=2HB nên 4(A,(SBC)) =24(H,(SBC)) 

Dựng H L BC —> BC L(SHI) suy ra: (SHI ) 1(SBC)theo giao tuyến SĨ 
Dựng HK 1 SI > đ(H,(SBC))= 


a3 


Vậy: Vẹ xpc = 








¡24EHÍ'ViðngGING0WTS2VS5 =ì pệ- SI h, 6Io” 
¬ SĨ v55- 
VÀ 2.3439 
Vậy 4(A,(SBC))=““=~ 
(SBC))=—= 


Chọn đáp án A. 





Tiếp cận 11 chuyên đề trọng tâm. 





[)]//18/)/1/1/)/Ñ⁄(./M/)/)/112//5,, 0) (1. 





j2) Cho hình chóp S.A.BC có đáy ABC là tam giác vuông tại B, BA=3a, BC=4a; mặt phẳng 
(SBC) vuông góc với mặt phẳng (ABC). Biết 5B = 2m3 và SBC =30°. Tính thể tích khối 
chóp S.ABC và khoảng cách từ điểm B đến mặt phẳng (SAC) theo a. 





_ 687. ¡- 687 a-AÄ7 ¡_ 68/7 
Ặ,4 7 7 B4. 5 CG. 7 D, 7 

V=a2x3 V =2.aÊ.x13 V=2.2.13 V=2.2°43 

->-| Lời giải 
Kẻ SH vuông góc BC suy ra SH vuông góc mp(ABC); 
SH=SB.sinSBC = a3 
| 5 
] 2 

S¿„;c =5BA.BC =63: 
LớY =sS,uec-SH =2a2^J3 
Kẻ HD vuông góc AC, HK vuông góc SD__ B C 
suy ra HK vuông góc mp(SAC) D. 


nên HK là khoảng cách từ H đến mp(SAC).. 


BH =SB.cosSBC = 3a— BC =4HC 
— á(B,(SAC))=44(H,SAC)) 





AC =A[BA?+BC2 =5a; HC= BC- BH = a> HD= _ == 
q___SH.DH _ _ 387 _ up (sẠc))- 6847 
SH +DH 14 ⁄ 


Chọn đáp án D. 









WW{Caohìinh chóp tám giác đều S.ABC có cạnh đáy bằng a, góc giữa cạnh bên và mặt 
đáy bằng 609. Gọi M, N lần lượt là trung điểm AB, BC. Tính thể tích khối chóp Š.ABC và 
khoảng cách từ C đến mặt phẳng (SMN)? 














ả== = = == 
A. B | C D 
_ 89A3 — 5/3 a3^|5 a3.^|3 
V= V= = Ứ= 
12 12 12 10 





Vì S.ABC là hình chóp đều nên ABC ]là tam giác đều tâm Œ và SG L( ABC): 


1 
— ŸÈ§ xpc = s” G.Ð pc 








* Ề b: . š h NNNÀ vộ tà NÀY 
1mS . : : h Mà No Ni 
¬  ¬s Ấy -° ¿. z£ : Ỷ l NÀ NẺN 

b - R * à 
=. j : x4 Ũ 
.,, “GHƯA- : : .. . dt sư no, ' n: b6 x( 
‹ . Ẫ % ụ 
b 6 : . &\ ` nàn 
- NA: 
“1h 
đi 


2 
Tam giác ABC đều cạnh anên AN = = =n z3 
Có ÁG là hình chiếu của AS trên (ABC) nên góc 
giữa cạnh bên SA với đáy là (SA,AG) = SAG =60° (vì 
SG.L AG=SAG nhọn) 
Vì G là trọng tâm tam giác ABCnên AG= SAN= = _ 


Trong tam giác SAG có SG = AG.tan60° =a 
1 424/3 234/3 
S.A4BC ah TT 12 
Do G là trọng tâm tam giác ABC nên C, G, M thẳng 


hàng và CM = 3GM mà Ms(SMN) nên Á = 34, G{SMN)) 





Vậy V 








C(SMN)) 
la có tam giác ABC đều nên tại K. 


SG L(ABC)= SG L MN => MN L (SGK), 


Trong (GKH), kẻ GH LSK=GH L MN >GH 1 (SMN), HeSK 


=> Ấ )=0H 


G(SMN) 


Ta có: BK=~AN; BG=AG=ZAN=GK= ŠAN~ LAN = lẠy~ 43 
2 3 3 S/ 6 12 
Trong tam giác vuông SGK có GH là đường cao nên 


1 1 1 1 48 49 
+ 





=——+——=--~>~+— =GH== 
GH? $G? GK? d3 #*? £ 7 
3a 





(tấu HH, Cho hình chóp S.ABC có đáy ABC là tam giác vuông tại B; AB = 2a, AC = 4a. Hình 
chiếu vuông góc của đỉnh S trên mặt phẳng (ABC) là trung điểm H của đoạn AC. Góc giữa 


cạnh bên SA và mp(ABC) bằng 60°. Tính thể tích khối chóp S.ABC và khoảng cách giữa 
hai đường thẳng AB và SC? 





ạ~ 42415 - 4av15 | 
A. B B. D. 7 | 
V =3a° V V=4z 
§H L(ABC) 


= góc giữa SA và (ABC) là SAH =600 = SH = AH.tan609 =2ax|3 


1 
BC =V AC? - AB? =2ax13 — S„sc =5 .4B.AC =2z°3 








Vậy Voupc =2.SH‹S,pe =42' 


Dựng hình chữ nhật ABCD => AB//CD => AB//(SCĐ) 

— ả( AB,SC) = d(AB,(SCD)) = äd(A;(SCD)) = 24(H,(SCĐ)) 
vì Hlà trung điểm AC F 

Gọi E là trung điểm CD =HELCD>CDL (SHE). Kẻ yé“— 
HK LSE tại K 

—>HK! (SCD) >d(H, (SCD)) = HK 





2a^j15 
5 


Ta có: HE=>AD=øj3. Từ ASHE => HK = 


4a^|15 
, 





Vậy đ( AB;SC)=2HK = 


Chọn đáp án C. 





lŠ' Cho hình chóp tam giác đều S.ABC có cạnh đáy bằng a, góc giữa cạnh bên và mặt 


đáy bằng 60°. Gọi M, N lần lượt là trung điểm AB, BC. Tính thể tích khối chóp S.ABC và 
khoảng cách từ C đến mặt phẳng (SMN)? - 














d=< _= la—5" _ 

P.\ B C D. 

đ5 J3 a3 ^l3 3.423 —ø5A|3 
12 12 12 lim) 





Vì §.ABC là hình chóp đều nên ABC là tam giác đều tâm G và SG 1 (ABC) 


1 
— Ÿ§ pc 2C” ApC 


ax|3 äˆ Võ 


Tam giác ABC đều cạnh a nên AN S Ta: S no = ñ 

Có AGlà hình chiếu của AS trên (ABC) nên góc giữa cạnh bên SA với đáy là 
` S 

(SA,AG) = SẠG =60° 


(vì SG L AG=5AG nhọn) 
g4 aA|3 


Vì G là trọng tâm tam giác ABC nên ÁG = P AN= Sa” 


Trong tam giác SÁG có 5G = AÁG.tan60° = ä. 
2 3 
1 ñ 3 _— 8 J3 (đvtt) 


Vậy Vs,Apc = a: A12 



















ŸlðWðN Aggv 8v 
NT bàn long 
) 


AaifWebaVWESIAAtAA-SMNAVOBDANMELA AAAUSAAMSAtiei _ vM 
TY) A90 veaAtiavatnnod 
NA ÔN VƯNO à. \ MU Gà tÒA KHUNG: Nà NAY gà NỆ 
` ụ ù N „ “ ụ =k v9 Ái 
t0 70 bit VỆNĐ ĐO VUÀ SN NÀO ề 
)), 3X _. ` \ ) \) - „` ¬ ĐC “hở À d/ là Nề d À 
AAXUAX: Bổ vV« tứ. t\ ï và Ẳ 
\ tàu . AÁ g ‹ 1é N 
đi šW ii VN suÁ . Nà 
ĐO ÀNI \axự \ " 
v1 ty À \ Nà NÀNG 
` NA Nào 
ạ 










jữ 
Th? 
j » 
NA N 


\ ụ là 
, TA, và hộ 
NNG TA HN NHA VN 


Do G là trọng tâm tam giác ABC nên C, G,M thẳng hàng và CM = 3GM mà Me VMN) 
nên đ(C,(SMN))=34{G, (SMN)) 
Ta có tam giác ABC đều nên tại K. SG L (ABC) = SG L MN = MN 1 (SGK), 


Trong (GKH), kẻ GH 1L SK=GH L MN >GH 1 (SMN), HeSK 
=4(G,(SMN))=GH 


— 


Ta có BK=—AN; BG=AG=SAN >GK=AN_— LAN =LẠN= a3 
2 3 3 2 ó 12 


Trong tam giác vuông SGK có GH là đường cao nên. 
1 1 1 1,48 49 q 


= + =—+— KG, 
GH SG? GK? œ#* pœ gœ 


- Vậy dC,(SMN)]=3GH = _ 














Chọn đáp án A. 








Nơi sinh: Cobenhagen, Đan Mạch 


Boh là nhà uật lý học người Đưn Mạch, người đã nhận giải NobeÌ uật lý năm 1922 vì những đóng góp 
quan trợng trong việc nghiên cứu cấu trúc của nguyên tử uà trong cơ học lượng tử. Dặc biệt là thuyết được 
ông đưa ra uào năm 1913, khẳng định các điện tử xưng quanh hạt nhân nguyên tử chuyển động theo quỹ 
đạo cô định, uà chỉ chuyển sang một quỹ đạo khác khi nó hấp thụ hoặc bức xạ năng lượng. Albert Emstem 
(nhà khoa học sẽ được nhắc tới sau đây) đã ca ngợi Bohr như là một trong những nhà khoa học ĩ đại nhất 
của rnọt thời đại. 





Trong không gian xét hệ trục Oxyz, có trục Ox vuông góc với trục Oy tại O, và trục Oz vuông 
góc với mặt phẳng (Oxy) tại O. Các véctơ đơn vị trên từng trục Ox, Oy, Oz lần lượt là j.k, 


ẤT,  TỌA ĐỘ ĐIỂM: 


Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz: | | 





". j M(Xw:V:5) © OM =xÍ+ W„yj+ z„k 
đới Cho A(x¿;vx/z„) và B(xs7V;Z;) 
ta có: ÁB=(3xp —XA/Wy ~WA7Zg ~z~) và AB =A|(x, —x„)ˆ +(Wy =W„,)ˆ +(z; —z„)2 . _ 


co : . Ộ Xu tXy Ứƒ„+Up Z„+z | 
Jg¡ M là trung điểm AB thì M TH rnuanan 
| 


: 





8) 2 2 





ẤẨ ˆ› TA Độ CỦA VÉCTƠ: 





>a+b=(A, +b,;a, +b,;a, + bạ ) 


»>ø.b = l||b|costa; b) = aÖ + a,b„ + ñ.D, 


Tin 2 2 2 
>|ê|=jz¿ + s2 +43 


— tín BI", .D. 
» C050 = c0s(a,b)=——————È—?—_——`...._ 5, liể li  uz NăHhc. 


Ƒ VỚI z#0,b+z0) 
v|#4 +82 +2 2Jb‡ +b¿ +b 


>a và b vuông góc © a.b=0 © a,.b, +a,.b, +a,.b, =0 





TÍCH CÓ HƯỚNG CỦA HAI VÉCTØ VÀ ỨNG DỤNG: 
n _Tích ĐỀ của a=(4,;#,;4,) và b=( -: ` ` 


hơn, : }-| - by, thứ, lbU; “nh Hước : » $ 4h _ kê hóc 





=mx.ư . 
c| Tính chất: 
4 vàb cùng phương |z,b| 3ð .L2,b | 1b 


q, = kb, 
©3keR:a=kb<>+a, = kb, 
q„ = Kb, 


[z | = A|b|sim a,b) 
và b cùng phương <©> |z| =0 


z,b,c đồng phẳng © |Z„b |« =0 








Các ứng dụng tích có hướng: 


1 “=5... 
Diện tích tam giác :S ¿pc = 2|4B,AC] 
1 


Thể tích tứ diệnV,„.„= -|[4B,AC-AD] 
Thể tích khối hộp: 
Ÿncpxgcp LAB,ADI.AA | 


PHƯƠNG TRÌNH MẶT CẦU: 


Mặt cầu (S) tâm ;(z;»;c) bán kính R có phương trình là : 


ï +(y—b)} +(z—e} =Rˆ- 


Phương trình : 





xˆ°+ˆ +zˆ + 2ax + 2bụ +2cz+dd=0 với aˆ°+b2 +c? -d>0 


là phương trình mặt cầu tâm !(2;b;c}, bán kính R=+'A? + B?+C? —D 





. Vị trí tương đối của mặt phẳng (œ) và mặt cầu (S): 
> 4(1.(2)) >R khi và chỉ khi (z) không cắt mặt cầu (S). 
»> 4(1,(œ)) =R khi và chỉ khi (z) tiếp xúc mặt cầu (S). 


>4(1(ø))< R khi và chỉ khi (z) cắt mặt cầu (S) (giao 
tuyến là một đường tròn). (HI) 





ĐIỀU KIỆN KHÁC: (Kiến thức bổ sung) 





Nếu M chia đoạn AB theo tỉ số k( MA =kMB) thì ta có: 


Xu —kx —Kk 2957 Ni dây thà 
xư= 2 ——,uu,=242— 3x =“4^——^# Vớikzl 
1—k 1—k 1-k 
SN _ .. ¬ sụ X„+Xg+* +1/„+ zu+z,+Z 
sai) Glàtrongtâm củatamgiácABC<>x¿ =—^————>; -⁄A #8 ỨC „ .A “8 ỐC 


3 Ki 3 - 3 


— —— ——— Ƒ—_—— -_. 








Định nghĩa: 


Trong không gian Oxyz phương trình dạng Ax + By + Cz + D = 0 
với A?+B?+C? > 0 được gọi là phương trình tổng quát của mặt phẳng 
> Phương trình mặt phẳng (P): Ax + By + Cz + D = 0 với A?+B?+C2 > 0. Có véctơ pháp tuyến 


là 0= (A;B;C) 


> Mặt phẳng (P) đi qua điểm M,(x.;y,;z„) và nhận véctơ n=(A;B;C), n0 làm véctơ pháp 


tuyến có dạng (P): A(x-x,)+B(y-y,)+C(z-z„)=0. 


> Nếu (P) có cặp véctd z=(4,;a,;a„) b=(b,;b,;b,) không cùng phương ,có giá song song 


hoặc nằm trên (P). Thì véctơ pháp tuyến của (P) được xác định #= L2,b| 


Các trường hợp riêng của mặt phẳng: 





Trong không gian Oxyz cho mp(#): Ax + By + Cz + D =0, với A?+Bˆ+C” > 0 Khi đó: 
> D =0 khi và chỉ khi ( ø) đi qua gốc tọa độ. 
> A=0,Bz0,C +0, D z0 khi và chỉ khi (2) song song với trục Õx 


> A=0,B=0,Cz0,D z0 ng và chỉ khi (#z) song song mp (Ôxy) 
> A,B,C, Dz0. Đặt TT. BE c=—=.. Khi đó (x):Z+#+Ã=1, 
A B & 4a b €C 


Vị trí tương đối của hai mặt phẳng 





Trong không gian Oxyz cho (#): Ax+By+Cz+D=0 và (ø”):Ax+By+Cz+D=0 
>(2Z)cắt(Z”) ©A:B:CzxA:B:C 

>(2)//(#) ©A:A=B:BE=C:CŒzD:D 

>(2Z)=(z) ©A:B:C:DeA:B:C.D 

Đặc biệt 

(z) 1 (ø”) ©my =0 A.A'+B.B+CC'=0- 


 ĐƯỜNG THẲNG: 





Định nghĩa: 
Phương trình tham số của đường thẳng A4 đi qua điểm M,(X;y,;z„) và có véctơ chỉ phương 


a= (278; ; 82 ) ›az0 


X=*g+mÍ 
ý=Ua+a„t (teR) 
Z=Zạ +aạŸÍ 


Nếu a,, a,, a, đêu khác không. Phương trình đường thẳng A viết đưới dạng chính tắc như 


, X —'Äp s7) 7Ú “00 
ñh #› ác 


“Tiếp c cận. t1 chuyến: đê Ong; DANH 


Ý _ KH an Tiên xã 








§ XÀTON 
Vu Số 


Vị trí tương đối của hai đường thẳng: 


Chương trình cơ bản Chương trình nâng cao 
1) VỊ trí tương đối của hai đường thẳng. 1) Vị trí tương đối của hai đường thẳng. 
Trong không gian Oxyz cho hai đường thẳng | Trong không gian Oxyz cho hai đường thẳng 
x=x%, +8;f x=x,+at x=x,+8.‡ x=x,+a£ 
d:{y=,+at  đ':{y=y,+w¿f Ä:4U=1, + d”:40=,+a,f 
Z=Za + 8;Ÿ z=z,+a.F z=Zạ +a,„f z=z¿+aa£/ 


d có vtcp1 đi qua M và dẺ có vtcp + đi qua M,) | vtcp z đi qua M, và đ có vtcp „' đi qua M,” 
> H, uử cùng phương 


K# › ›) [u,u']E0 
=kw” > (d 
- "n: MÃ 0/6)  nn 
0 
¬—- — [g8 
‹ “.. Ƒ đ<4) 


>_,⁄ˆ không cùng phương 
X; +m‡=x, +øÊ` 


U,+8,†=1,+8¿fˆ (J) 
Zạ +8, =z, +aa£” 





> (d)cắt(đ)© | 





F¬ —1 : 
.MULM, 0 
 d chéo đ < Hệ phương trình (I) vô nghiệm >- (d) chéo (4) © |, | MAUMM, z 


» d cắt đ > Hệ phương trình (I) có một nghiệm 


i ï) Vị trí tương đối của đường thẳng và mặt phẳng 


Phương pháp I1 Phương pháp 2 


Trong không gian Oxyz cho. Trong không gian Oxyz cho đường thẳng d 
(z): Ax+ Bụ+Cz+~+ =0 






















qua M(x.;Y,;z„) có vtcp a=(ñ,8,;8a) 







x=x,+øaÍ và (œ): Ax+ Bự + Cz+ D =0 có vtpt 
và đ:+=,+a,„Í 


Z=Zạ +af 


n=(A;B;C) 















ý B= 0 
Phương trình > (d) cắt (q4) © 4z 


A(%¿ +£)+ B(yạ +a;£)+ C{z¿ +as£)+ D=0 (1) 
> PT(1) vô nghiệm thì d // (a) 

> PT(1) có một nghiệm thì d cắt (ad) 

>_ PT (1) có vô số nghiệm thì d thuộc (a) 


d„n=0" 
—> (4// II Xã 
(6) Sen 






ä.n =0 


> (đ) nằm trên gờ0Š © t Xã cf2) 


Đặc biệt: (4) L (z) © a,ri cùng phương 











> Khoảng cách từ M đến đường thẳng (d) 


> Khoảng cách giữa hai đường chéo nhau 





Khoảng cách từ M.(%;y,z„) đến mặt phẳng (da): Ax+By+Cz+D=0 cho bởi công thức 

|Ax; + Bựa + Ca + D 

> Khoảng cách từ M đến đuờng thẳng (d) 
Phương pháp 2: 








d(Mj,œ)= 





Phương pháp I: 






(d đi qua M, có vtcp u) 
[M,M M, s] 


Lập phương trình mp(ø ) đi qua M và vuêng 






góc với d. 
ä(M,A)= 





1ú 








Tìm tọa độ giao điểm H của mp(z ) và d 


d(M, d) =MH 





> Khoảng cách giữa hai đường chéo nhau 






Phương pháp 2: 






Phương pháp l1: d đi qua MẶX;y,;Z„); có vtcp a=( ñ\ ¿82 ; 82 ) 






d qua MÍŒ ;y ¡2,); VCP 4ˆ =(41/42/872) 





d đi qua M(X;;y,;Z,); CÓ VECP 4 =(2,;8,;44; ) 
đ qua M(x uy g20) vtcp " = [R8 a018 32) 
Lập phương trình mp(z) chứa d và song 
song với d 


d (d, đ)= d(M;(#)) 


ạt, nấu) Kiến thức bổ sung: 
> Gọi œ là góc giữa hai mặt phẳng (0% œ <909) 
(P): Ax+ By+Cz+D=0 và (Q): A x+By+C'z+D =0 


— — 


smp-|anfn,,a.|— C8] -_— |4⁄4:+B#+CC|_— 
In; nÍ ” ð| {A? + B? +CẺ, A“^+B“+Cc? 

> Góc giữa hai đường thẳng 

(A) đi qua Mặ ;y,;z„) có VTCP a=(ãn78,;4 ) 

(A) đi qua M'Œ%,;y ;Z2) có VTCP ä S(011a1278/3) 


in 


= 1182.0232.813] 


, ?, r2 
ñ, +. +4 Vệ + +8 sla 2+ a'2+ a2 


> Góc giữa đường nh và mặt phẳng 
(A) đi qua M, có VTCP z, mp(a) có VTPT #=(A;B;C) 





cosp =|eos(2 





|A2, +Ba,+Ca, | 


VA“+B”°+C?”.la; +42 +ã2 


Gọi @ là góc hợp bởi (A) và mp(ø) sỉzø= los( a,n)| = 





vừ x=£ 2V 
V2: cày ` ^® 
“kKuA 
š: BÀI TẠP 
_ 
` 


LAD ca \cU TÔI 





De vi 


“2WfđụT.; Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho mặt phẳng (P): x + +z~1=0 và hai điểm 


A(1;-3;0); B(5;-1;-2). Tìm tọa độ điểm M trên mặt phẳng (P) sao cho |MA- MB| đạt 
giá trị lớn nhất? 


A.M(-2;-3;3) B. M(—2;-3; 2) C. M(-2;-3;6) D. M1(-2;-3;0) 





-v } Lời giải 
Kiểm tra thấy A và B nằm khác phía so với mặt phẳng (P): 
(X,+y,-Z42-.Ôt +yg+Zz-  <Ô 
Gọi B{x;y;z) là điểm đối xứng với B(5;-1;-2) 
Suy ra B (-L-3;4) 


Lại có [MA - MB = |MA ~ MB |< AB' = const 





Vậy |MA — MB| đạt giá trị lớn nhất khi M,A,B' thẳng hàng hay À1 là giao điểm của đường 


thẳng 4B” với mặt phẳng (P) 






` TA) 2A 
LƯU. h \ ' 
‡ nN 
\à0ÀM) \ 
h toÈk và g4 


x=l+f 
AB' có phương trình 41 = ~Š 
(Z= —2Í 
x=l+f t=—3 
Ạ TT. ` .A 2 Ạ Ụ = —3 X= —2 
Tọa độ M1(x;V; z) là nghiệm của hệ c© 
z=~2† =3 


Vậy điểm AM(~2;~3;6) 
Chọn đáp án C 


` 


VN hA, 


&_ 


» 
BẠN 
ÂU 


M1002; Trong không gian OxyZ cho các điểm A(3; -4;0), B(0; 2; 4), C(4; 2;1). Tìm tọa độ 
điểm D trên trục Óx sao cho AD =BC 


A. D(0;0; 0) và D(-6; 0; 0) B. 7(0;0; 0) và 26; 0; 0) 
C. D(0;0; 2) và D(6; 0; 0) D. D(0;0; 1) và D(6; 0; 0) 





Tìm tọa độ điểm D trên trục Ôz sao cho 4D =BC. 

Gọi D(x; 0; 0). Ta có AD=BC ©(x-3)” +4? +0” =4? +02 +37 
Vậy : ñ(0; 0; 0) và D(6; 0; 0) 

Chọn đáp án B 








A. V491 B. 490 cJ494 p3 
2 M2 2 


b) 





-*-| Lời giải 
Tính diện tích tam giác ABC 
| AB; AC| = (-18; 7;— 24) 


S= 3 182 +72 +242 = — 


Chọn đáp án C 





1), CỤ: l; 2) và A'(2; 2; 1). Tìm tọa độ đỉnh B? 


A.B'(2;3;2) B.B (2;3;0) 





Do ABC. ABC là hình lăng trụ nên BB'= 4A = B12,5ï1) 
Chọn đáp án C 





(du - ¡ Trong không gian Oxyz, cho hình lăng trụ tam giác ABC.A`B`C có A(1; 1; 1), B(1;2; L), 


CỤ: 1; 2) và A'(2; 2; 1). Tìm tọa độ đỉnh C và viết phương trình mặt cầu đi qua bốn điểm 
A,B,GA? 


A.C(2;2;2) B.C (2;2;-2) C.C{2;-2;2) D. C'(-2;2;2) 





CC” = A4” =€'(2;2;2) 
Chọn đáp án A 





. lIIG ` Trong không gian Oxyz, cho hình lăng trụ tam giác ABC.A' C có A( 171), Bí; ý Đn 
C1; 1; 2) và A'2; 2; 1). Viết phương trình mặt cầu đi qua bốn điểm A, B, Œ, A”? 


A.xˆ+v? +ZˆT=3x— 3+ 3z+6=0 B.x7 +ự +z? +3x—3—3z+6 =0 


C.+? +? +z? -3x— 3w—3z+6 =0 Ù. x2 +12 +z?—3x—3~—3z—6=0 








Gọi phương trình mặt cầu (S) cần tìm dạng 


xˆ +1ˆ +zˆ +2ax +2bw +2cz+ d=0,äˆ +b° +c° =d>0 
Do A, B, C và A` thuộc mặt cầu (S) nên: 


2a+2b+2c+d=—3 

= 9 
2a+ 2b +-áắc + dđ= —6 
4a + 4b + 2c + d=—9 


=6 


Do đó phương trình mặt cầu (S): xˆ+1ˆ+zˆ~3x—3—3z+6=0 
Chọn đáp án C 





AN UY Ấ DÀNG) 
Nà CN 
RUN cứ 2, NN \ 


Nà ủ ` xÀ h N °& d N c 
ly 


2z - 9 =0. Viết phương trình của mặt cầu (S) có tâm ï và tiếp xúc với mặt phẳng (P)? 


447 Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho điểm 1(2;3;-2) và mặt phẳng (P): x - 2y - 


AÁ.(x~2)?+(y+3}+(z+2)ˆ=9 B.(x- 2)*+(y-3)”+(z+2)=9 
C.(x- 2)”+(y— 3) + (z- 2}=9 D.(x+2)*+(y-3)°++2/?=9 





-Ö*-| Lời giải 
J2-2.3—2.(~2) -9| 
Ta có: Bán kính r= đ(I (P)) = —————————- 3 
J14(-2) t2} 
Phương trình của mặt cầu (S) là (x-— 2)” + (y- 3)“ + (z+ 2)”= 9 
Chọn đáp án B 





: VidU5 2 Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho điểm /(2;3;-2) và mặt phẳng (P) : x - 2y 
- 2z - 9 =0. Phương trình của mặt cầu (S) là (x- 2)? + (y- 3)” + (z + 2)? = 9. Viết phương 
trình của mặt phẳng (Q) song song với mặt phẳng (P) và tiếp xúc với mặt cầu (S)? 
A.x~2y~2z+9=0 B.x- 2y+2z+9=0 


C.x+2y-2z+9=0 | | D.x-2y-2z-9=0. 


- 





-Ö#-Í Lời giải 
Phương trình của mặt phẳng (Q) dạng: x- 2y- 2z+ D= 0 (Dz - 9) 
Mặt phẳng (Q) tiếp xúc với (S) = dŒ, (Q))=r 
2~2.3-2(-2)+ DỊ s 
©——-'" 
\NI =5 41- 
Phương trình của mp(Q) là x- 2y - 2z + 9 = 0 
Chọn đáp án A | 


©|Di=9D=9%(Dz-~9) 





=1+2t và điểm A(-2;/0;1). Viết phương trình mặt phẳng (P) đi qua điểm A và vuông 
z=—3 
góc với đường thẳng (D)? 


AÁ.-x+2y—2=0 B.-x+2y-1=0 C.-x—2—2=0 D. -x+2y-3=0 





Do (P) vuông góc với (D) nên (P) có vtphương trình n(—1;2;0), (P) đi qua A(—2;0;1) 
(P) có phương trình : =x+2— 2=0 
Chọn đáp án A 


TH, 


' Trong không gian với hệ tọa độ Oxyzcho đường thẳng (đ) có phương trình là: 


si AXIT NAY S922 VAYACa 311 
38930) 1400) 
SIM RQIH- 

tựa . h 
VNNNÀN MỄI N 





=1+2t và điểm A(-2;0;1). (P) có phương trình: -x+ 2-2 =0. 
z=-ỗö 
Tìm tọa độ giao điểm của mặt phẳng (P) và đường thẳng (đ) 
A.N(4;3;3) B.N(4;3;0) C. N(4;—-3;—3) D. N(4;3;-3) 





Lời giải 


Tọa độ giao điểm của mặt phẳng (P) và đường thẳng (d) là nghiệm hệ phương trình: 


x=5-Í x=5—Í Ạ 
x.— 

y=l+2t Ự=l1+2t =3 

z=—3 = mm ,— 
z=—3 


—x+2—^2=0 t=1 
Vậy tọa độ giao điểm của (P) và (d) là điểm N(4;3;~3) 





Chọn đáp án D 
HỆ de kiêng gáấn Occdo đường tầng: 7s? `x vad A(-1;2;7).T 
hàn vY) fOn§ OHE ĐIan Yz cñOo 5 an§ \ 1 = 2 = 1 V Iem ;Z/⁄.]. 1m 


tọa độ điểm H là hình chiếu vuông góc của A trên đ? 


A. H(2;-3;1) B.H(-3;3;1) C.H@:3;1) D. H(3;3;-1) 





d có véctơ chỉ phương ø =(1;2;1); gọi H(2+t;1+20;Ð 
AH =(3+t;—1+2t;t—7) 
Ta có: AH4=0 © 1(3+t)+2(—1+2t)+ 1—7)=0©>6t—~6=0€>£=1 








Vậy H(3; 3; I) 
Chọn đáp án C 





2d +”: Trong không gian Oxyz cho đường thẵng 4: — = —=— “T và điểm A(-1;2;7). viết 
phương trình đường thẳng đï là ảnh của đ qua phép đối xứng tâm Á 


x=—5+Í x=-5+Ỉ x=-B+† x=-B5+f 
A.4/=1+2í B.$=1+2i C.4=—1+2i D. ‡/=1+2! 
z=l3+í z=—-l3+i z=1l3+‡ z=1l3-† 





>*.j Lời giải 
Gọi H là hình chiếu vuông góc của A trên d => H(2+£:1+2£) 
AH=(3+t;-1+2t;t—7) 
Ta có: AHu=0 © 1(3+t)+2(~1+2£)+1—~7)=0 ©6t—6=0©£ =1 
Vậy H@;3;1) 


Gọi Hỉ là điểm đối xứng với H qua Á=> Hf(—5;1;13) 
x=-5+Í 
Phương trình đ qua H và có véctơ chỉ phương  =(1;2;1): 4/=1+2† 
z=l3+t 
Chọn đáp án A 


JVidW: 3 Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho đường thắng d có phương trình: 





x=2+Í 
=-3-t và điểm A(1;3;5). 
z=-Í 


Viết phương trình mặt phẳng (P) đi qua điểm A và vuông góc với đường thẳng để 
Â.x-y—z—=7=0 B.x-+z+7=0 C.x—-/-z+7=0 D.x+/-z+7=0 


:C}: *X.« +7. 
-v-j LỚI giải 






„=(1¿-1;~1) là véctơ chỉ phương của đường thẳng d 
Vì (P).Lđ nên #=(1;-1;—1) là véctơ pháp tuyến của (P) 


Phương trình mặt phẳng (P) đi qua điểm A có véctơ pháp tuyến ñ=(1;-1;-1) có dạng: 
x—1-(y~3)—-(z—5)=Ũ ©xz~y-z+7=0 


Chọn đáp án C 





Si đù 14) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho điểm A(2;0;1) và mặt phản 
(P):2x~2y+z+1=0 và đường thẳng ä: = = : = =— . Lập phương trình mặt cầu (S) 
tâm A tiếp xúc với mặt phẳng (P)? 





)W)Megabook_ 





Lập phương trình mặt cầu (S) tâm A tiếp xúc với mặt phẳng (P) 

Vì (S) tiếp xúc với mặt phẳng (P) nên bán kính R của (Š) là khoảng cách từ tâm A của (S) 
J#=0+1+1| 

=. 

X2 (2) ti 

Phương trình mặt cầu (S): (z — 2Ÿ +1” + (z- 1} =4 

Chọn đáp án A 


đến mp (P). R= 










RA P00) DỤ 


vài 


SỀY ẠN AI HẠN . lê) Ä. ˆ +.? ` v HẠ 
\ My HN: về \ ề ê skU) 
\ÁI0U019) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho điểm A(2;0;l) và mặt phẳng 


NA 







(P):2x—2y+z+1=0 và đường thẳng ä:Š~^=Š=Š~Ê. Viết phương trình đường thẳng 
qua điểm A, vuông góc và cắt đường thẳng (đ) 
x=2-f x=2-f x=2-Í _ x=l-í 
Á.4y=0 ,felR B.4/=1l ,£elR C.4/=0 ,feR D.4=0 ,feR 
z=2+† z=l+‡ z=l+f z=l+f 





Gọi A là đường thẳng qua điểm A, vuông góc với đường thẳng (d) và cắt đường thẳng (d) tại 
M. vìM e (d) nên M(1+m;2m;2+m)„ re]. w là véctơ chỉ phương của (đ) 
Vì dLA nên 4M =0 © 4m =0 © r=0 
Do đó véc tơ chỉ phương của A là AM =(-1;0;1). Phương trình đường thẳng A cần tìm là: 
x=2-£ 


=0 ,£cR 
z=Ïl+f 


Chọn đáp án C. 


) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho điểm /(7;4;6) và mặt phẳng 
(P):xz+2y—2z+3=0. 





Lập phương trình của mặt cầu (S) có tâm ï và tiếp xúc với mặt phẳng (P). 
A.(x-7} +(y-4} +(x+6)` = B.(x-7) +(y+4) +(x~6}` =4 


C.(x-7} +(y-4} +(z—6Ÿ 


4 
4 D. (x+7} +(y-4} +(z-6Ÿ =4 

















Có R=a(r(p)-ltƑ!24-26:3. 
P2242) 


Vậy phương trình mặt cầu cần tìm là 

(x-7)`+(y-4} +(z-6Ÿ =4 

Chọn đáp án C 

ƒP Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho điểm 1(7;4;6) và mặt phẳng (P): x + 2y - 2z 
+3 =0. (S): Íx -_7Y +Íw -4) +[z -6Ÿ =4, d là đường thẳng qua I và + (P). 


Tìm tọa độ tiếp điểm của (đ) và (5)? 





Gọi đ là đường thẳng đi qua I và vuông góc với mặt phẳng (P). 
Khi đó véctơ chỉ phương của đường thẳng đ là ø„ =ñi; = (1;2;~2) 
x=7+f. 


Vậy phương trình BưNg thăng đ là | y=4+21,LeR. 
z=6- 2Í 


Gọi H là tiếp điểm cần tìm, khi đó H là giao điểm của đ và (P) 
Do đó H7 +1;4+2t;6—2t) ed 
Mặt khác H e(P) nên (7+!)+2(4+2t)—2(6—2£)+ 3= 0 
œt=-2 

3 


19 Đ,22 
Vậy HHn: 3793 s) là điểm cần tìm 


Chọn đáp án À ˆ 


"1 Trong không gian IV“. cho mặt phẳng (P): 2x + y - 2z + 1 = 0 và hai điểm A (1; -2; 3), 
BQ: 2;-1). Viết phương trình mặt phẳng (Q) qua A, B và vuông góc với (P). _ 

A.2x-2y+3z-7=0 B. 2x + 2y +3z_— 7= 0 

C. 2x + 2y + 3z + 7 =0 D.2x- 2y-3z-/=0 





Ta có: AB= (2;4;-4). mp(P) có VTPT ø„ =(2;1;~2) 





mp(Q) có vtphương trình là Họ =| 4B;m, | =(-4;-4;-6) ® (Q):2x+ 2y+ 3z— 7 = 0. 
Chọn đáp án B 


đu ¡fổ) Trong không gian Oxyz cho mặt phẳng (P): 2x + y-2z+ 1 =0 và hai điểm A (1; -2; 3), 





B(3; 2;-1). (Q): 2x + 2y + 3z - 7 = 0. Tìm điểm M trên trục hoành sao cho khoảng cách từ 
M đến (Q) bằng V17 ? 

Á; M(12; 0; 0) hoặc A⁄(-5; 0; 0) B. M(-12; 0; 0) hoặc M(-5; 0; 0) 

€, M(-12; 0; 0) hoặc MG@; 0; 0) D. M(12; 0; 0) hoặc M(5; 0; 0) 





Ì giải 


Me Ox. ©M(m; 0; 0), 4(M;(Q (Q lÌ= XI =1 miiBbd| Cm ¬ BI lễ =17 (*) 
Giải (*) tìm được ?m =12,? =—5. Vậy: M(12; 0; 0) hoặc M(-5; 0; 0) 
Chọn đáp án Á 


U20 ZŸ' Trong không gian Oxyz, cho điểm A(1; 7; 3) và đường thẳng (ả): _ =—- —= =—— : 
Viết phương trình mặt phẳng (P) đi qua điểm A và vuông góc với đường thẳng (3). Tìm 
tọa độ điểm M thuộc đường thẳng (2) sao cho AM =2x/30? 

A. 3x+2y—-z—14=0) 5B. 3x+2/-z+4=0 


C. 3x+2/—-z-4=0 D. 3x+2y-z—-8=0 











VTPhương trình của mặt phẳng (P) là + =(~3;-2;1)= w„ =n =(~3;~2;1) 

Phương trình mặt phẳng (P): 3x+2—z—14=0 

Chọn đáp án A 

x~6 _#+1 1 _Z†2 " 






"W8: Trong không gian Oxyz, cho điểm A(1;7; 3) và đường thẳng (4):— ¬. 
Tìm tọa độ điểm M thuộc đường thẳng (4) sao cho AM =2-/302 
51. 1, 17 51. 1 17 
Kí siái, 722 SS6T,  TPHNNGEÁN" , ÄI —/——;— M3; —3; 1) 
A. MS, - Z.)MG, -3;0) ) B Š - m) 
CÀ => =< À1) D. M[ Š1,_1._17 |, M(3;3;1) 
7 ợ ý 7 0 





M cäa=>M(6— 3t;—1—2t;—2 +t) 
AM =2^30 AM? =120 142 —8t—6=0 





bi M(3;-3;1) 
c®> — 
3 M|S: 1, z] 








7 , 
Chọn đáp án C 
_W-1_z-2 
-Ng trình mặt phẳng (P) đi qua điểm A và vuông góc với đường thẳng (2 
A,2x++2z—5=0 B.2x++2z-3=0 
C.2x+1+2z—7=0 D.2x++2z—-1=0 





›Y-| Lời giải 
VTPhương trình của mp(P) n=(2;1;2) 
Phương trình (P): 2x++2z—~7=Ð0 
Chọn đáp án C 






NV (0011111620 cục % 


lê) NW ` hi 
NÀ l bà *ì lê 
W : NON 









TY 


| l5: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho ba điểm AQ; 1;-3), B(4;3;-2), C(6; -4; —1). 
Viết phương trình mặt cầu tâm A đi qua trọng tâm G của tam giác BC 


A.(x—3)?®+(u—1)? +(z+ 3” =6 B.(x—2} +(y—1)*+(z+3)” =6 
C.(x—2)?+(y—1)* +(xz—3)” =6 D. (x—2)?+(y+1)`+(x+3)” =6 





-v-j Lời giải 
Vì G là trọng tâm của tam giác ABC nên G(4;0; 2). Ta có: ÁG = v6 
Mặt cầu cần tìm có tâm A và bán kính AG = \6 nên có phương trình: 
(x—2)?+(w~1)*+(z+3)” =6 
Chọn đáp án B 






NI 


9W 021) Trong không gian Oxyz, cho 3 điểm A(2;1;-1), B(1;3;1), C(1;2;0). Viết phương 
trình mặt phẳng qua 4 và vuông góc đường thẳng BC tại H và tính diện tích tam giác ABH 


Á,x-y-z—1=0 B.x-/—-z+2=0 C.x—w—z+1=0 D.x—-y-z-=2=0 





„*:| Lời giải 
Gọi (P) qua Á và vuông góc với đt BC suy ra (P) nhận BC{1; —1; 1) làm VTTPT. 
Vậy (P): x—-y~z—2=0 
Chọn đáp án D. 





AiNU s) ¿ Trong không gian Oxyz, cho 3 điểm A(2;1;-1), B(1;3;1), C(1;2;0). Phương trình 
mặt phẳng (P): x-y-z-2=0 qua A và vuông góc đường thẳng BC tại H. Tính diện tích 


tam giác ABH? 
5/6 5/5 _34/3 4 54/3: 
«5 xApn = _x Ð. Š xApn; = ^^ C- Ô Aph = _x Ù. 5u ¿p¡y = 2ˆ 





Với BH =4(B,(P)) - nà 


Mà AB=3: suy ra: S,»„ =——— 
Chọn đáp án D 





| xi trình 2x~+z+1=0. Viết phương bình X##—s ng : đi qua 2 điểm A, Bvàtìm 
giao điểm của đường thẳng dđ với mặt phẳng (P). 


x=-l-Í _ x=-l—f 
A.d:4u=3+2i _B.4:Ìy=3+2t 
z=-2+8í _ z=—2—8‡ 
x=l-f x=—Il-f 
C.4:4=3+2† D. 4:4w=3+2t 


z=—-2-R{‡ | z=2-8‡ 





AB=(-—2;4;~16)=2(-1;2;~8) 
Phương trình tham số của đường thẳng đ đi qua điểm A và có véctơ chỉ PHƯƠNG 


x=-l-ƒ 
=(-1;2;-8). Phương trình Z;J=3+2/ 
z=-2-8¡ 


Chọn đáp án B 





0Ñ đủ27) Trong không gian Oxyz, cho hai điểm A(-1/3;-2) ; B(-3;7;-18) và mặt phẳng (P) 


x=-l-Ÿ 
có phương trình 2x—-y+z+1=0, phương trình đ:4y=3+2£ 'Tìm giao điểm của đường 
z=-2-8i 


thẳng đ với mặt phẳng (P)? 


A.MI _ 1.2. B.A „210 C. M1 < 2:00 D. M1 =É 4j12 
2 2 ĐI 9 





Gọi M(x;y;z) là giao điểm của đường thẳng ở với mp(P). lọa độ điểm A1 là nghiệm của 


x=-l-Í 
=3+2í 
hệ phương trình: 4 
z=-^2 = Bí 
2x—=+z+1=0 


1 
— 2(-1~£)—(3+2£)+(-2~8t)+1=0«© 2UNEG 
Ð J 
Vậy MÍ_-L;2. 
dy M| 3/22) 


Chọn đáp án C 








đường thẳng đ? 
A.2x+-2z+1=0  B.2x+y-2z+2=0  C.2zx+y-2z-2=0 D.2x+y+2z+2=0 





Mặt phẳng (P) đi qua điểm A và nhận véctơ chỉ phương #„ =(2;1;~2) làm véctơ pháp tuyến 
Phương trình mặt phẳng (P): 2x + 2z+2=0 








Chọn đáp án B 
20) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho điểm A(1;2;3) và đường thẳng 
== =1 = E. . Viết phương trình đường thẳng A đi qua Á, vuông góc với đường 
thẳng d và cắt trục Óx 
x=1~2‡ Ä=-<2I x=l-2i x=l-2Í 
A.(A):4=2~2t _B.(4):4=2-2t C.(4);4=2—2t D.(A):+=2+2t 


xì 3/84 z=3—3i x=3—3t z=3—â3t 





Gọi B(x;0;0) là giao điểm của đường thẳng A với trục Ox. Khi đó, đường thẳng A nhận 
véctơ AB=(x—1;-2;-3) làm véctơ pháp tuyến. Vì đường thẳng A vuông góc với đường thẳng 
dnên AB.7,=0 ©(x—1)2-2+6=0 có # ri đường thắng A nhận véctơ AB=(-2;-2;~3) làm 
véctơ pháp tuyến có phương trình: _ 








X=l=2l 
(4):4=2—2t 
»=ö =đf 


Chọn đáp án C 


2< 0001 SA <009/Akze sec 
VỆ VU ÔG 
3 TM : 


l NIỦ: Trong không gian Oxyz, cho hình lập phương ABCD.A'BC TY có đỉnh A trùng với gốc 


tọa độ ÓO, đỉnh B(1; 1; 0), D(1; -1; 0). Tìm tọa độ 4; biết đỉnh A' có cao độ dương 
À.A'(0;0;A/3) B. A(0;0;A/5) C.A0;0;4/6) _ D. A'(0;0;42) 


3É}: `. 32% 
-j Lợi giải | 
| 






KuYy 
sả€ 
Đài 
ziSÀ 
cu 
Tản 
VN 

x44 





AA.AB=0 
Gợi A(a;b; c). Ta có :4AA.AD =0 
Ja|-Isj-2 
= A'(0;0;2) _ 
Chọn đáp án D _ 


vn NGA TT ở VY An, 
Sư & 
8 § (II -' 

Tư ớnG'2 cự 
l2 À2 04 ) 





1 Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho mặt phẳng (P): x—2+2z—1=0, đường 
x1 y-3 z.. _ 


thẳng 4: 


l YdSliE-- ai) Đàủo điểm !{2;1;-1). Viết phương trình mặt cầu tâm Ïï tiếp xúc với 
mặt phẳng (P). Tìm tọa độ điểm M thuộc đường thẳng d sao cho ÏM = v11? 
M(1;-5;7) M(3;0;2) M(1;5;7) M1;-5;7) 
Á. B. z C. D. 5 
Ề 7 66 -10 5 : | 
bu 2T. MII-—:— .—- gối TC MI —;6;4 
M{ 5:69] lÐ 17 Tổ M|Šz69 7 





Khoảng cách từ ï tới (P) là 
J2-21+2(-U-1| 3 : 
l1 (2) ĐÐ Cố £ 


Mặt cầu tâm I tiếp xúc với (P) có bán kính R=(1,(P))=1 có phương trình 


ä(1,(P))= 


(x-2} +(y-1Ỷ +(s+1Ÿ =L 
Từ giả thiết ta có 

x=l+2t 
d: =3-3t,(teR). | 

z=2- 


=> JM =(2t~1;2—3t;2t+1) 


Từ giả thiết IM = V11 








©(2:~1Ÿ +(2~3/} +(2t+1} =11 
© (4 ~4i+1)+(4~12t+9/2)+(4F +4+1)= 11 
©>17!2—12£—5=0 


t=] 
=© 5 


t2 — 
17 


Với †, =1—> M(3,0;2) 


17 T7” 177 lÙ 
Vậy, có hai điểm thỏa mãn yêu cầu bài toán là : 
M(3;0;2) và AI KẾ S6 _ n 
š V6: L 17 


Chọn đáp án B. 


` ( l5 ề Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho điểm A(4;/0;1) và đường thắng 
(d): x-2_W†!1 Z-2 Tìm tọa độ điểm Mí thuộc đ và cách A một khoảng bằng \J22 
2n: 








-Ì & 
A.M(1;2;4) hoặc M|Š: =. z) B. A4(1:2;4) hoặc M|Š: = 7) 
C. MẪ;2;4) hoặc M|ễ: = 3 ¬ s M124) Miễ: Tử) 
| `¿ lờig giải — 
Vì MeA=M(2-t;~1+3t;2+2£) _ 
Ta có: AM =(-2- ;—1+ 3/;1+2£) 
AM =422 © AM? =22 
© (-2-#} +(-1+3/)} +(1+ 2Ý =22 
© 14 +2t—16 =0 
t=1= MÍ1;2;4) 
"le 
Chọn B 
N [NH3 Trong khônggian tọa độ Oxyz, cho hai điểm A(3;2;1), B (-5-5 5) và mặt cầu 





(S):(x -1} +Í- 2Ÿ +(z -3) =4. Viết phương trình mặt phẳng (z) là mặt phẳng trung 
trực của đoạn thắng AB? 
A.(2):2x+2y—z=0 B. (z):2x+2y—z+1=0 


C, (z):2x+2y—z+2=0 D. (Z):2x+2y-z+3=0 











Lời giải 


Do (ø } là mặt phẳng trung trực của đoạn AB nên (z) đi qua trung điểm ] l5: S 3] của 


AB và nhận véctơ AB= ho. 15. kì =—Š(2;2;~1) làm VTPT. 
53853) 3 : 
Suy ra phương trình (ø):2x+2y—z+3=0 


Chọn đáp án D 


cVid034) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho mặt phẳng (P): 6x+3— 2z—1=0 và mặt 





_ grử (S):(x— 3) +(— 2Ÿ +(z- lÌ? =25. Tìm tọa độ tâm của đường tròn giao tuyến của mặt 


phẳng (P) và mặt cầu (S) 
3. } Đo 3 58 3...1 
Ta H===Ì .H(=;=;= | . HŒ;=;—)_ 
Ầ c 7 z) B. 7n (H7) D HỆ) 





Tâm của đường tròn giao tuyến H là hình chiếu vuông góc cửa ï lên ị P). Đường thẳng d qua 
x=3+Ói 


[ và vuông góc với “) có phương trình 4 =2+3i 
280 Ai 


Do Heä nên No 


la có He(P) nên ¿=~Š. Vậy HC 2) 


Chọn đáp án D 


Ly r7 





Tính hô cách từ điểm C `đến mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng ¿ AP: 


A.546 " SÀ CS D. - 








Gọi ÀM là trung điểm của AB, ta có M(1;2;2) 
Mặt phẳng (P) vuông góc với AB tại M là mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng AB. Do 
ABL{(P) nên AB= (—2;2;4) là một VTPhương trình của (P) | 
Suy ra phương trình (P) -2(x~1)+2(y~2)+4(z-2)=0x—w~2z+5=0 
Vậy 4(C,(P))= na á., 8A =- - == 56 
V+(-U?+(-2 — 3 


Chọn đáp án D 














du 36 A(-4;1;3) và đường thẳng (4); Z**~#—` ~Z*Š, Viết 
xung trình mặt phẳng (P) đi qua A và vuông góc với đ? 
Â.~2x++3z— 1=0 B.-2x++3z—8=0 
C,—2x+1+3z~—11=0 D. -2x++3z—18=0 





›*.j Lời giải - 

Vtcp của d là „ =(-2;1;3) _ 

Mp(P) đi qua A và nhận ø= (-2;1;3) làm vtphương trình. Khi đó phương trình (P) là 
A(x~z¿)+ B(w~ạ)+C(z—za)}=0 

©-2(x+4)+1(g—1)+3(z—3)=0 

©-2xz++3z—18=0 








Chọn đáp án D 
(N7) Trong không gian Oxyz, cho A(-4;1;3) và đường thẳng (4): cứ = =—— =^ ẫ °.Tìm 
điểm Bthuộc đ sao cho AB=-/27 : 
A. B(—7;4;5) hoặc . c3 B. B(—7;4;2) hoặc . Dr | 
Có. B(-7; 4; 1) hoặ ặc "r7: T: 5) Ù. B(-7; 4;6) hoặc B|- =. Tế) 





SY;] Lời giải 
Vì Be¿đ nên B(~1~2t;1+£;~3+ 37) 
Ta có: 
AB=427 œ(3-2t ` +? +(3i~6) =27 


‡+= 
© 14? - 48t + 18 =0 © 


LÍ 


[Q2 © 


Vậy B(—7;4;6) hoặc B22 /~ 5) 


Chọn đáp án D 





Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho mặt phẳng (P): 3x+5—z—2=0 và đường 
x-l12_y-3_ z-1 

h 31. ¬ 
A.M(0;0;~1) B. A1(0;0;~3) C.M(0;0;-4) D. A1(0;0;-2) 





thẳng 4: . Tìm tọa độ giao điểm của d và (P)? 








»« Gọi AM là giao điểm của đ và (P) = M12 + 4t; 9+3; 1+ £) 
» Me(P) >3(12+4f)+5(9+3/)—(1+£)—~2=0 
. Suy ra f=-—3.Do đó M(0;0;-2) 

_ Chọn đáp án D.. 


41 :U11812:1: 3 
vớ lŠ vư 4 khi 


NÊN 
Ñ 


SVI u3) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho mặt phẳng (P): 3x + 5y—z~2=0 và đường 
x-12_-9_ z~1 

4...3 1. 

đi qua giao điểm của đ và (P), đồng thời vuông góc với đ? 





thẳng 4: . Viết phương trình đường thẳng nằm trong mặt phẳng (P), 








Ni 2 r2 ˆ BÁC Ta aC 
8 -7 -11 Go SỬ chị 
,X_  _Z+2 A.X_.# _Z†12 

CÁ: HT CA TANET, 





| Lời giải 

‹ Gọi Mlà giao điểm của đ và (P) = M(12+ 4t; 9+ 3£; 1+ £) 

« Me(P) >3(12+4/)+5(9+3/)—(1+£)—2=0 

Suy ra í=-3.Do đó M(0;0;~2) 

« ä có VTCP z=(4;3;1), (P) có VTPT ñ =(3;5;-1) => đường thẳng A cẩn tìm có VTCP 


ø=|ñi,ñ |=(8:-7;—11) 








À: x_  _Z +2 
8 -—7 -I11 
Chọn đáp án D 
'ì Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho hai điểm A(1;0;2), B(~1;2;~2) và đường 

x=l+£:? 

thẳng 4:4y=1+2¿ . Tìm tọa độ điểm H là hình chiếu vuông góc của A trên đ? 
2=2='. 

A. H(0 ;-2 ;~1) B. HíI1 ;—1 ;—1) G. H(O ;—1 ;-2) D. H(0 ;—-1 ;-1) 





s đcó VTCP 14 =(1;2;~1) 
sHed—=H(1+t;l+2t;-2 -t) 

AH =(t;1+2t;~4~—t) 

Do H là hình chiếu của A trên d nên AH L„  AH1„ =0 
© t+2+4t+4+t = 0 © t= -1—= H(0;-1;—1) 

Chọn đáp án D 





HS Ể,.u. ai + - 
cà" 
c-ưườnh 


2U (Án TP dư... 





_ Pytago - nhà toán học 0à triết học Hi Lạp cổ đại. Pytago sinh ra ở Xamôt, một hờn đảo lớn năm ở 
ngoài khơi biển Êgiê, cách bờ biển Tiểu Á không xa. Hồi trẻ, ông äi Ai Cập Babilon và ở lại các nước đó 
12 năm trời để học tập toán uà thiên uăn học. Khi trở về nước, thấy sông 0k7 phù hợp uới bhe đân chủ 
đang nắm chính quyền, ông di cư sang thành phố Crôtôn (Nam Italia), rỗi sang đảo Xidlia. Ở đây, ông 
đã chiêu tập học sinh và tổ chức ra trường phái Pytago. Trường bhái này dã đóng góp nhiều cho sự phát 
triển của toán học và thiên uăn học. Pytago được mệnh danh là ” người thầy của các cơn số”. “Cơn số” của 
Pxtago chính là toán học ngày nay. Ông không để lại một công trình uiết nào. Ngoài định lý uề đường huyền 
mang tên ông (thực ra định lý này äã được bệ Babilon khám phá ra trước ông một nghìn năm), người ta 
đã gán cho ông phát minh những định lý uề tổng số các góc của tam giác, vê 3 hình đa giác đều, mở đầm việc 
tính những tỉ lệ... Pytago cờn có những nhận thức đứng đắn về mặt thiên uăn học như cho Tái Đất hình 
tròn uà chuyển động theo một quế đạo nhất định (học thuyết của ông về sau được nhà thiên văn học BaLan 
Côbecnich tiếp thu uà phát triển). 

Về mặt khoa học học, Pxtago và học trò của ông đạt được nhiều thành tựu, nhưng về mặt tự tưởng chính 
trị của ông lại là phản động. Pytago coi những cơn số là nguyên tố uà nguồn gốc của mọi uật uà nâng toán học 
thành một tín ngưỡng. Chẳng hạn ông cho một số chữ số mang lại thành công, mang lại điều tốt lành, một 
số chữ só khác lại mang lại tại ngm, rủi ro. Pytago và các học trò của ông coi tỉnh thần cững là cơn số. Nó 
bắt tử uà ẵược truyền từ người này sang người khác. Việc đề cao vai trò của con số, tuyệt đỗi hóa nó như cơ 
sở của thế giới uà của sự uận động, tách rời cơn số khỏi thực tế uật chất đã đưa trường phái Pytago đến chủ 
nghĩa duy tâm, phục uụ cho tôn giáo. 

Công thức toán học của Pytago được áp dựng đa số uào mặt hình học, mà quan trọng nhất là công thức 
trơng tam giác wuông. | 








Xét đường tròn tâm O, bán kính 1 trong mặt phẳng Oxy. 


- Góc lượng giác a: là góc tạo bởi hai tia OM và Ox, kí hiệu 
ä= (OM,O*) . Một góc sẽ được biểu diễn bởi một điểm M trên 





Góc 45°, điểm biểu diễn nằm chính giữa cung của góc 
phần tư thứ nhất. 





- Hoành độ của điểm M trên trục Ox là giá trị sin của góc a, kí hiệu là sina. 

- Tung độ của điểm M trên trục Ox là giá trị cos của góc a, kí hiệu là cosa. 

Rõ ràng: 

+ Nếu M nằm ở góc phần tư thứ nhất, nghĩa là a nằm từ 0° đến 90° thì sina, cosa không âm. 

+ Nếu M nằm ở góc phần tư thứ hai, nghĩa là a nằm từ 90° đến 180° thì sina không âm, 
cosa âm, 

+ Nếu M nằm ở góc phần tư thú ba, nghĩa là a nằm từ 180° đến 270° thì sina âm, cosa âm. 

+ Nếu M nằm ở góc phần tư thứ tư, nghĩa là a nằm từ 270° đến 360° thì sina âm, cosa 
không âm. | "¬ _ 








si? œ + cos”œ =1. 





7 
1+tanˆ œ= ,œ#—+kz,ke7. 
C0S“ œ 
2 1 
1+cofˆœ=————, ơ #k#, kcZ. 
SI1ˆ d 


tanœ.co† œ = 1, ơ + k=, ke. 


kề) Các công thức liên hệ giữa các cung có liên quan đặc biệt: 

A. Cung đối nhau: " | 

cos(—œ )= c0sœ; sin(~œ)=—sinœ ; tan(~œ)=—tand ; cot(~œ)=—cotơ. 

B. Cung bù nhau: 

cos(Zz— #) = —C08 Œ ; sin(zr — œ) =sind ; tan( -#] =-tand ; cot(r -z) = —cotđ. 


C. Cung phụ nhau: 


7T . Nẫ- Z 7F 
C05S| ——@ |=SIt@; sin| ——œ |=c0osơ; q1 ——ữ |=cot‡œ; cof| ——d |= tand. 
Z z : ý; | 2 


D. Cung hơn kém z: 


cos(œ + #)= —c0s ø ; sin(œ +7z}=—sind ; tan(œ + z) = tan ; cot(œ + z) = cotơ. 


E. Cung hơn kém n 

t4 : V3 
CS: @ + |[==S5MJHG;: SỨ Ø1 —=|=C050) 
lmø+5 ]==eng: c[z+Š ]~-ma 


j) Công thức cộng: 
sin(ä + b) = sinacosb + cos asinb : sin(&—b) = sinacosb — cosasinb; 
cos(ä+b) = cosacosb — sinasinb ; cos(a~ b)= cosacosb + sinasinb ; 


tan a + tanb tan a — tan b 


tan(a + b)= 1a znD. 


1— tana.tanb ” lem(a~b)= 


ÂU ^ ⁄ ^ A * 
n j) Công thức nhân đôi: 
S1n 2q — 2 ST1T! .C0S 


cos2q = cos” äT— si” ä =2cos” a — Ì =1-28inỶ a | 


2‡ana 
lan28=—————. 
1~ tan" a | 
_ 2 tna 1— tan? a 
la cũng có: siu2ã=—————; cos2a=———- 


1+tan?a l+iana 








M 


at 
Ni 


ÿi) Công thức hạ bậc: 





2 l+cos2a 
C05” a =—— : 


„ò2 l—C0§2ñ 


2 l1—-cos2a 
Si" =————— 


lan“ a = : 
_l+cos2a 


X7] Công thúc biến đổi tích thành tổng: 
cosacosb = | cos(a =b)+ cos(a+Ð)]| 

sinasinb =2| cos(4 —b)— cos(a + b) | 

sínacosb =2| sir(: —b)+ sim(a + b) |. 


XÃ ÌÌ Công thức biến đổi tổng thành tích: 











1 +0 tlị—Ö M...:..“ ..s=.. 
CO§ 1í + C0S 0 = 2C0S COS › CS —CO50 = —2 S1 S1 





2 › 
: , 4+0 HD : : + u~—0 
SỈH14 + S10 = 28i————C0S 5v) SỈ — S10 = 2C05 











SIH 











` : `... : 2§71!œ — 2C080Œ 
đ Cho ízzz =3. Tính giá trị biểu thức M=——————————~ 
là Bs1n œ +4co§s” ơ 


ELlais = . 
139 _ 





3sinø (sim? œ + cos? | —2c0Sữ (sử? œŒ + cos? z] 
la có: M= = : 
25717 œ +4cos” ø 

3sinÌ œ~ 2sinˆ ø (0s œ + 3sind c0s° œ — 2c0s” d _. 3 

= - : (chia tử và mẫu cho cos” øz ) 
Bg1n” œ +Âc08” ơ 
_ 3f—n°œ—2tanˆ œ+ 3tanœ =2 
5tan”œ+4 


31-23331342. TỦ 
Thay fanz =3 vào ta được M=~—————————= 


5.3°+4 159 
Chọn A. 






T 4 
'Wi002 Cho co£fa=2. Tính giá trị của biểu thức P= Sa Ê SG le ho S0 6, 5 x., 
Huàu sinˆ a— C08” 8 
Á, 1ˆ B. ".4 Đã _16 NHHgHun= 
15 15 15 _ 








4 h à S4 Ạ c4 4 
, sin" a + cos` a sin"a + cos? a sinh" a+ cos a 
Sinˆ a — C09“ a (si a— cos? a)(sir? a + cos” Ầ Sỉn` a— C0S` 


| 4 4 
Chia tử và mẫu cho s/z' z, ta được p~l1†t@F 4 1+2 _ l/ 
w 1-cof*a 1-21 — 15 


Chọn B. 





số) tán tung NÀNG 7 $ Ề 4 z ki ):.# , 
0NI003; Cho œc l ;Z | Và sina =ẽ Tính giá trị biểu thúc 


_ Sinơsin2ơ —2co0s” œ+2cos” ơ 
sinơ c0os2ơ +sỉn" ơ 


_125 


D. 27 





—_—_— 


2sin? ơ.cosơ —2cos) z{1 — C05” 
sinø |c0s ơ -sin œ]+sin ữ 


2 s†? œŒ.C0Sœ — 2co0s” œ sin? ơ 


si 2| cos” œŒ—sinˆ z|(cos? œ +sin z] +Sửi ơ 


x-. 2 : 
5 2gn đ.cosœ(1~ cos z) R 2 sin" GŒ.C0SŒ 
=ˆ .ốố ốc ốc nổ hư ch ốm 4 


` : —2tan) œ (1) 
Si10.C0S” œŒ SIH1Œ.C0S` _ 


: 4 2 „2 9 2 7T 
Bài ra ta có sử: =— = c0sˆœ = 1— sinˆ œ =—— => c0s =——| Do œ e| —;7Z 
° _ 25 5 Ệ 


" 
Thế vào (1) ta được P =2. _3_ so 
3 Z 


—_— — 


Chọn A. : 


Cho sinz =5... Tính giá trị biểu thức P=42(1+cota).cos Tra ệ 





A. 1 B. v2 C.3 D. V5 





: .. 

, SI1Œ + C050 : 1—-2s1nˆ œ. 

Ta CÓ: P=—————ÍC05ø —§tiz)=——————— 
Si1œ | S110 


| 1 
Thay Sim = 2 vào ta tính được P =1. 


Chọn A. 





))) ÄŸ - 1.1.4, 1o 1o) ẤN 








A. 1 B v5 - v15 D 22/5 —J15 
Do z<ø <Š= => cnsg <0 nên coag =—`”" 


5_ -2V5 


SE Œ = C0sŒ.A1Œ =——.2 = 
5 5 


Bến vớ 27 27 .2ZF 
Vậy sim 2c B.2Á22218211202022 0000 


3. SẺ j +2 10 


2 : ¬~- 
(cosø + cos Ø) + (sinz + sin 8) 
2 





Cho z-/8=—. Tính giá trị P= l 
6 (siua—cos/8)}' +(sin/8 + cosơ) 


Ñ,2 46 _— R2 C. 3+2 D. v5 











2+ 2(c0søcos Ø + sin ø sin 8) 2+2cos(ø— ) 
18 n0 e1 nam nan mm... 
2—2(sinø cos ổ — sin 8 cos ở 2-2sim(ø~ 8) 
2+2cos— 
SUY T4; P=———Š=2+43. 
2—281m— 
6 
Chọn A. 
Cho góc lượng giác a, biết £zzœ =2. Tính giá trị biểu thức ]m= 
S11“ ở 
Ạ, +! B.5 ci$ÊG >/ D. —“ 
: _ nh 2 
Lời giải. 
2 
Il§@6sP<. ca 
sim hœ — l—c0s“a 
Mà 1+laHÊg=——=cos°ø=———T—=—. 
C0S”ơ l+tanø 5 
: . 
Suy ra P=—<. 
TRE 
Chọn C 





9 9 





dã Ạ z 
Vì z«|[ 2z] nên cosz <0; Suy ra cosơ =—A|1— sin? ơ __22 


° 
Do đó: P= sin2ơ — cos2œ = 2sind co0sơ — 1+ 2sin? ơ 


„ và —Z <œ<0. Tính giá trị biểu thức A = sữt2ø — cos2ø ‡ 


-18 -19 


Sáo) đáo) 








* ` k 16 ^' * 
Do —Zz < œ <0 > sirz <0 mà si” ø =1~c0s”ơ == nền SHNG HT 


: —Z 
Ta có: s?2œ = 2511.c0S@ TH, cos2œ =2co0sˆœ—1=—. 
_ | 25 _ 25 






VY» Dê Và DA \ _ z | 2 ~ 3Z ^ Lộ ./ . 2 + À? z 
¡0070 Cho góc a thỏa mãn: Z < #< S- VI fanœ =2. Tính giá trị của biểu thức 


Ñ gÌt th CÀ HA gu €P 
VN NIINTANNINRLD) 


A =sin2d +cos(ơ MP TẠI 








_ 4+2^5 B 4+xJ5 C 3+2-/5 D 2+25 
5 | 2ˆ 5 5 
Lời giải. 
ma | 
Vì giAt 2 viên p6 *” Do đó: eosa =— ——1—_=~-—=sing =cosơ.ang =—-T= 
+ cosz < 0 1+tzø — A5 j5 


Ta có: A =2sử1ữ.cosơ — sind = te 


Chọn A. 








LOẠI 1. Phương trình lượng giác cơ bản 


An 


ẹ . Phương trình cơ bản và phương trình đặc biệt: 





A. Dạng cơ bản: 


, 1> 0 + K27 
SI1114 = S110 ® ,keZ 
14—7r—0 + k27z 


1= 0 +. k27r 
C0814 = C0SU <> ,„k<Z, 
14 =—U + k2z 


tan1\ = tan0 ©> HH = U + kz ,kc Z (s#ấ thế] 
CO†  = COf† U ©> H = 0 + kzr ,kc 2 (ø # kz) 


B. Các dạng cơ bản đặc biệt: 


S111 = Ö © tt = kz,k 6e 2, situ =1 w=-+k2z,ke7 
. Z7 Z 

Hy, tín hpP SP?” r  ) thhệïP NI GHÉp KEEIEERNSPEFSTC,-BIRPSIVPREIE" 

C0S1„ = Ì ©® tu = k2z,kc 2 C0S14 = —] ©> U = # + k2z,k e Z 








GÀI NẬN ĐÀN To sa. ` : 7 ⁄„* : .Ÿˆ ệ `1 'T% 
II: Giải phương trình: snỈ¬ + $] +c0sx=0, Với ke Z nghiệm của phương trình là: 


5 5 5 ? 
Á. *=—Zz+k B, x=-——z+k .X=— D.x=-—z+k 
TT Z7 ba jm? Z C. x 1a + 1C 7 


.?2e« 


Lời giải. 





Ta đưa về phương trình cơ bản như sau: 


V/Ä : Ví5 : Ví 
°n> + s] + C0S§x =Ũ <> (05% =-shị x+Ÿ] ©> C083 = su[Ta -l] 
Mà shẲTa _ $] : SE T $) do đó phương trình lúc này thành: 


x=—+x+~+k2z 
2 3 


5 
©zx=-._Zz+kZ (keZ). 
x=-| ~+x+—- |+k2z “ 

⁄2 3 


Z Z 
C0S% = c0s[ —+x+— |©® 
2 3 


Vậy phương trình có một nghiệm + = ” +kZz(keZ). 


Chọn A. 








 s 


+ 


SMíđU 12: Giải phương trình: £2z2x + cotx=0. Với ke Z nghiệm của phương trình là: 





7 L4 
„j7 3ï: B.x=Z+k2z C.x=—+kz Dê hờn 
12 2 g4 
›#.| Lời giải. 
7# KZ 
. cos 2x # Ö xz¿—+—— 
Điều kiện: ‹_. > 4 
sin 2x # Ö 
_ x#kZz 


Ta đưa về phương trình cơ bản như sau: 


tạn 2x + cot x =Ũ <© tan 2x = —cot x <© tan Èx = cot(—x} 231/7 2X= SE + ) 


©2x=2-+x+k2z œ x=<-+k2ø (ke⁄). 
Chọn B. 


L0ẠI 2. Phương trình đưa về Phương trình bậc 2, bậc 3 
Dạng 
Asin" Ƒ(x)+ Bsin ƒ(x)+€Œ =0 
Acos? ƒ()+ Beos ƒ (x)+C =0 
Atan ƒ(x)+ Btan ƒ(x)+€C =0 
Acot ƒ(x) + Bcot ƒ(x) +C=0 


Phương pháp giải. Đặt £ = sử ƒ (x)„cos ƒ(x)„tan ƒ(x),cot ƒ(x) ( có thể không cần đặt ). 





Giải phương trình: cos3x.cosx =1. Với k<Z nghiệm của phương trình là: 


À. x=--+kz B. x=+k2z Œ. x=kz D. x=2.+k2m 





: : Lời giải. 
PT <©> cos4x + cos2x = 2 © 2co0s” 2x +cos2x — 3= 0 


cos2x = ] 


©x=kz(keZ 
cos2z=—S (L) BE? món triết 


Chọn €. 





ĐỪi . H`u VỆNG? s2» ` Z ⁄#.,*+ * ˆ^ la * .' 
W1 Giải phương trình: co52x+ cajx + ;] =1. Với keZ họ nào sau đây không là nghiệm 
của phương trình: 


7 
À. x=kz B. x=~C-+k2m C x=“—+k2z D. x=.-+2z 


Mega book 





Phương trình &>1—2siz? x— sinx =1 
8?m!x = Ö 

S1... 
S11 =—— 


+ sinx=0 c» x = kz (keZ) 


7 
=. (keZ) 


1 
+ S1X=——<> 
ˆ xe” +9 






4019) Giải phương trình: cos2x—3sizx—2 =0. Với ke Z họ nào sau đây không là nghiệm của 
phương trình? 


77 


À. x=——~+k2z -B.x=- đã D, x=——+k2z 
0) 6 6 





Ta có phương trình cos2x — 3sirxT— 2 =0 © 2sin? x+3sinx + 1=0 


Xe 4 2z 
2 


8?x = —] 
c© 1<© x=—^“+k2z, keZ2.. 
SIHX=—— 6 
xe ty 
6 
Chọn B. 


LOẠI 3. PHƯƠNG TRÌNH CỔ ĐIỂN 


Dạng 4zsin ƒ(x)+ Bcos ƒ(x)=C, cách giải chia hai vế phương trình cho 4A” + B”, cố gắng 
đưa về phương trình cơ bản. Hãy cùng xem những ví dụ sau để thấy rõ hơn tư tưởng này. 





TU Hồ, Giải phương trình: é3 cos2x— sin2x— 2 cosx =0. Với ke, họ nào sau đây không là 
nghiệm của phương trình? | 


z7 k27z l1z | 7z 





À. x=- +k2z B.x=-—+——— C.x=——+k2z D.x=——+k2z 
6 18 3 6 ó 
sv-| Lời giải. ¬— 
Ta có: VÄcns3x ~siu2x~2ensx=0-XÖ ag2x—  gin2x =esy ta thấy „1- , ` 


". Z ¬. 
nên phương trình lúc này thành cos F-ToÁu 2x— BH 2 BMP 2% =cC0§x 








" cận. trì chuyên. đê trọng | tâm 


_ giấ nhanh trắc Kêb thoải môn bán - 





Z 
ÿ x=-—+k2z 
<> cos| 2x +— |=c0sx ©> ,ke2 
6 7 k27r 


18 3 
Chú ý: x=  T+k2z chính là họ x=-T-+k2z, 


Chọn D 
Wijg Tổ) Giải phương trình: six+2cosx= J5sinx. Với keZ họ nào sau đây là nghiệm của 


phương trình: 





tra | ` 1, 
A. xe #c di VỚI C0SŒ —=——,SI11ữ = 
2 2 45 


mm 


B.x= +“ +kz với (0sơ =—>,sinø = 
3 2 
_., xe” +2 


D. x=““+k2z 





„#5 Lời giải. 
Rõ ràng, phương trình có dạng cổ điển, ta chia hai vế phương trình cho V1? +2? = 5 ta 


— 1, hà : 
được ——sinx +—=c05x = SỈ1X. 


vo NO _ 
Ta thấy tồn tại góc ø sao cho cosz = ung = N- nên phương trình viết lại thành 
5 5 | 


COS Œ.S [TIX + SỈH Œ.C08X = SÏ1X sin(x+ø)= sinx 


x+ữơ=x+k27z 
© e@x=—+—+kz với (keZ). 
x+ơ=7r—-x+k2z j- 


Vậy phương trình có một họ nghiệm x= T + ¬ +kz với (keZ)và œ sao cho: 


COS % —= —=,SÏ†TL(X — —— 
v5 v5 
Chọn A 
Ế Giải phương trình: 2A3 cos” x+6sinx.cosx=3+^J3. Với keZ họ nào sau NƯ không là 
nghiệm của phương trình? 





7 Z Z 27 
.X=—— ,X*=-—+kZ. si — ,X*=——+k 
Â.+ c+k2Z B.x=Trkz C. x Phh«: D.x=-—+kz 


5v] Lời giải. 





Tập xác định R. 
(*) c© 43(1 + cos2+) +3sin2x=3+x|3 « xJ3 cos2x + 3sin2x =3 


V3 [z+z]~Š 


` cẮ5 cấy =——<>Sf1i 
2 2 , 2 





m Mega book 





VI 


mẽ. c1. .6 0. len ly 
6 3 12 


c 2 >© keZ2. 
2x+~=“ “+k2z |x=+kz 
6 3 4 


Chú ý: họ x =+kz chính là họ x= `” +kz 
Vậy phương trình có hai nghiệm zx = _ +kZ, x= : +kz keZ. 
Chọn A 

LOẠI 4. PHƯƠNG TRÌNH TÍCH 


WWffff} Giải phương trình: 2 /5cos? x+ 6sinx, c06% =3 + 3. Với keZ họ nào sau tu đây là nghiệm 
của la phương trình: 





A.x=—~+kz(keZ) B.x=--+kz C.x=~+kz ñ.<= 
4 4 4 





Lời giải. 
Giải phương trình sứ"? x— sixc0sx7—2cos” x =0. 
Phương trình © (sử? x—cos” x] — [sinxcosx + c08ˆ *] =0 
c> (sinx + cos+ )(sinx — 2C0S x) =0 

Sỉ + 08x = Ö (1) 

sỉnx—2c0sx =0(2) 


(1) tanx=-1©x=~7+kz(keZ) 


(2) © lan x = 2 <> x = arClari 2 + kz(k c Z) 





¬ trình: 





Á.x=—+k~— D.x= “+kz 
8 4 4 
cos4x = Ô 
Nó = ~=l)=U<©° 
Phương trình © 2£0s4xcos2x = c0s4x © cos4x(2cos2x ~ 1) =0 c052x =2 
4x=—+kz x=—+k“~ 
>© > š 
2x=+~+k2z x=+—+kz 
3 6 


_ Tiếp cận 11 chuyên “1.0, ,0.,:, XẾẾ 


'.22 


[;11718/1/7/7/) 71,72 c nghiệm môn bán. 








MidUl. 3 Giải phương trình: 2sf?+xc0sx + 69112 — c0s# ~ 3=0Ũ, Với ke Z họ nào sau đây không là 
nghiệm của phương trình: 


5 
À. x=—-+k2z B.x==” +k2z Œ. x =— +k2z D,x= TT +kz 





Phương trình đã cho © (2s7mx— 1)(cosx + 3) = Ô 


: 1 
Si! x=— 
2 


COSX = —3 


=—+k2 
=6 ”*“Z , với k, l là số nguyên 
© 


=2, 
6 


Vậy phương trình có hai họ nghiệm x = : +È2Z, x= _ +/2z với k, Ì là số nguyên. 
Chọn D 


"THÁI S Giải phương trình: cos2x +(1+2c0sx)(siz — cosx)=0. Với ke Z, họ nào sau đây không 
là nghiệm của phương trình? 





A.x=-+kz B.x=+k2z C.x=^ ”“+k2z D. x=k2z 





Phương trình đã cho © [eos” x—sin? z] +(1+2e0s+)(sinx — cosx) =0 
© (cosx—sinx)| (cos+ +siax)—(1+ 2eosx) | =0: 

(cosx—sinx)| (cosx + sinx)—(1+ 2cosx) |=0 

© (cosx— sinxÌ| sinx —1— cosx |=0 


tan x = 1 : x=—+kz 


C0S % — St = Ö Á (keZ) 


| << . 7F = 
Si — 1~ (0s =Ũ v2sn|x~5 |~1 x=2+k2z,x=+k2z 


| 7 Z 
Vậy phương trình có các nghiệm: # =~_-+ kw,;x=+ k2z;x=k2z (ksZ) 
Chọn C 


Ñ Gái phương trình: (2s7zx—1)( \3sinx+2cosx—|2)=sin2x—cosx. Với keZ, họ nào 
sau đây là nghiệm của phương trình: 





A. x=—-+kz B. x=~+k2z C.x=--+k2z D. x=k2z 






















tUNG Nà YƯỜU NON) 
NÊN `. NI LẦN và 
` ; Š 





Phương trình tương đương 


(2sinx—1)(^|3 sinx + 2cosx—¬|2)= sin2x— cos% (1) 
(1) <> (2sinx ~1)(^|3 sinx+2c0sx —^|2) =cosx(2sin+x— 1) 


©(2sinx~—1)(|3 sinx + cosxz—xJ2)=0 
281121x—1=0(2) 
él3 sin+x + cosx =iJ2(3) 


c> 


(2)ex=<+k2z,x=” +k2x 


: d2 xe ở} 
(3) ©sm| x+— |=-—<S 12 
6 4 7# 

⁄X=——+k2z 
_ 12 


Vậy phương trình có hai họ nghiệm: x= n +k2Zz, x= = +k2Z. 
Chọn C 


, Giải phương trình: v3 si+2x— cos2x =4sinx—1. Với k cZ họ nào sau đây là nghiệm của 
phương trình: 


7 


Á, x=—+kz B. x= ˆ 42 D. x=k2z 
4 12 





Ta có \3 sin2x — cos2x = Á497nx — 1 © 2^|3 sin+xcosx +1— cos2x— 4sinx =0 
©> 23 sinxcosx+ 2sin? x~ Asinx =0 © 2sinx|l3 cosx + sinx —2Ì =0 


, S77 x = = 
Sinx =0 x=kz 


c> c> <> ,keci. 
'^l3 cosx + sinx =2 sn[x+2 |>1 x=.-+k2z 


Vậy phương trình có hai họ nghiệm z= kz, x= : +k2z. 


Chọn B 
Giải phương trình: eos+x + siz4x — cos3x =0. Với keZ, họ nào sau đây không là nghiệm 
của phương trình? 
ÂL@e” | C. x=2“-+k2z e= De cớ: 
2 12 | 6 





Lời giải. 
Ta CÓ: c0sx + sir4x — cos3x =0 © 2sin2x.sinx + 2sin2x.cos2x = 0 


<©2sïn2x(sinx + cos2x) =0 © sin2x(—2sin” x + sinx +1) =0 


_ Tiếp cận 11 chuyên đề trọng tâm. - 


W.7ự 


giải nhanh trắc nghiệm môn Toãn” 





_kz 
" 
sin2x=0  |x=^€+k2xz 
©|5sinx=Ì <©> 
II |x=-—+k2z 
S†f!X =—— 6 
1. n 
6 


Vậy phương trình có 4 họ nghiệm: xe x=..+k2z, xe +k2,x= TC +k2z. 


Chọn C 





Giải phương trình: c0sx + siz4x— cos3x=0, Với keZZ họ nào sau đây là nghiệm của 


phương trình: 





k 
Ä.„..— b.#= 2 D1 ca, 
2 2 6 
Lời giải. 
Ta có: 


Phương trình © siz2x + 1+ cos2x— 4c0sx =0 


> 2sin0xcosx 3-2cosˆ” x— 4co0sx =0 
<> C0S X(sinX + c0sx — 2) = Ö 
C0S x = Ö 


œx=—+kz 
sỉnx + cosx =2 (VN do 12 +12 <2ˆ) 2 


Vậy nghiệm của phương trình đã cho là: x = 7 +kz. 





Chọn © 
Giải phương trình: siz3x-— sizz+cos2x=1. Với keZ họ nào sau đây là nghiệm của 
phương trình - 
Ạ. ..— B. ĐT Ông i2 C.x=—+kz. D.x=““+k2z 
2 6 ° 2 6 





si3x — sinx+ cos2x =1 <> 2c0s2xsinx — 2sinˆ x = 0 
srix = 
cos2x =sS1nx 


` Sữ1X =D © x =k7r,kc 23 


Lr4 27 
2 Mê 30//0-T 
+ 52x =sinz c5 (092x =co| Š —y | | “ (keZ) 
¿ Z 
SG?”1)0 x2 


Chọn B 








(fRMA0) Cải phương trình: (2sizx + 1)(3cos4x +2sinx — ~4)+ 4co8°. xi. Với keZ họ nào sau 
đây Không là nghiệm của phương trình? 


Â. x=— +k2z Bì S412 C,.x~=k— Diệc”” rịi9y 
6 | 6 2 6 





Ta có 
(2sizx+1)(3cos4x + 2sínx— 4) + 4cos? #» =3 


<> (2sinx ~ 1)(3cos4x +2sinx~ 4)+1~— Asin2 T 
© (2sinx+ 1)(3cos4x— 3) =0 


S=x=-< +k9z hay x=“—=+k2z hay x=k^ với keZ. 





Chọn D 

00, J53) Giải phương trình: /u2x + tan+ = —sin 3x,cos 2x. Với ke Z, họ nào sau đây là nghiệm 
của phương trình? 
Á.x=z+k2z B.x=“^ +k2z C.x=k2 | D.x=““+k2z 





Điều kiện: cos 3x #0 và cosx #0. 
Phương trình tương đương 














S12X SIH%X Sĩ12X.C0SX+C092X.SH1X  _ 
————-†+——+§?13x.cos2x =0 —~~>~——--—-—+sfr3x.cos2x=0 
C0S2X C0§% CO8 Ö%. C05 x | 

Sin3x . . 
+8n3x.cos2x = Ö < sin3x +cos2x |=0 
C08 2%. C05 X COS ÀX.C0S X 
kZr 
S11 3x =Ũ <> x= E¬ 
c 
+cos2x =0 
C0 2%. C05 X 
= 1 2 2 ? 
la giải — +€0s 2x =  © 1+ cosˆ 2x.cosx =  © 1+ cosx.(2cos x-1) =0 
C0S 2%. C09 X 


© 4c0s” x— 4co0s° x+ c0sx+1=0 (eosx+1)(4cos° x—Á4cos) +x+1] =0 
C0SX = —] © x=7r+k2z 
Á4cosˆ°x—Ác0s”x+1=0 


Với 4cos” x—4cos” x+1=0  4cos! x— 4cosÊ x + cos? x+1— cos? x =0 


z 
=(2en? #~eosx] +8/mˆx =0 


ân ] HH1, | Muyên, đề trọng. tâm. Độ Â | 





L) niải 2m: [nhu “ XNG: nghệ tôn bán Mộ ` ` 


C5 X1 

sim” x=0 C0Sx =0 ~* .AÀ * ` A^ Tử __A \ ` ^ TA 
: rõ ràng điều này là vô lí nên phương trình này vô nghiệm. 
2 c0sˆ x—c0s x = Ö 
C0S% =— 
z 


Vậy phương trình có nghiệm + = Z +k2Zz hoặc x= ` 
Chọn A 





l Giải phương trình (2 S1 + 1) (3 cos 4x + 2s†!xX— 4) =4sin” x—1 (*). 
Khẳng định nào sau đây sai: 

A, Nghiệm của phương trình 2sizzx + 1 = 0 cũng là nghiệm của phương trình (*). 
B. Nghiệm của phương trình 3cos4x~— 3 =0 cũng là nghiệm của phương trình KT): 
C. Phương trình (*) có hai họ nghiệm. 

D.x= = +k2z là nghiệm của phương trình (*). 

€2): 


ÖƑ_Ö . 


—‹ " 








Lời giải, 

Đừng vội nhân ra, hãy xem thử có nhân tử chung không, dễ thấy phương trình tương đương: 
(2sin+ +1)(3cos4x+2sinx— 4) =4sin” x—1 

<© (2sizx+1)(3cos4x+2sinz -4) z (2sinx ~1)(2sinx+1) 

= (2sinx+1)[3cos4x+2sinx—4—2sinx+1] = 0 


2siZx+1=Ð 
3cos4x— 3=0 
Chọn A 


BÀI TẬP TỰ LUYỆN. 














| x 
' Cho tan œ = h- cac BC 
2 COS”Ø 
` . B.12 _ € l3 D. 15 
5 9 Úu 2 
X2] Lời giải. 
l+sin” œ 


Cho Em 0m e 5 
2 CcOS“Œ 





] 2 2 3 : 11 
Ta có: À = z— † tan“ # = 1+2tanˆ øz=1+2|—| =—.: 
COS“ở 2 2 
Chọn đáp án A 


2sina —sin 3a 





Cho sin đ = sid = È ;) Tính giá trị biểu thức: 4 = 


2COS a + COS 3đ 
.—- TA 2) -5 42 —54/2 
.‹——— B.——— Œ.——— . ——— 
02 092 07 92 
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ụ 
\ 





W 





Nà 
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NÊY 
vài 


Ẫ 








VN VN Nà . 
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Lời giải. 

2sina—si Ấn? a:äi 

Ta có: cosa~ 242 _. „~.2sina—sin3ø _ 4sit'a-sing 
2cOSư+cos32  4cos”z—cosđ 

-5N2 
A=— v2 
92 
Chọn đáp án D 





V(5 ˆ , .7 . °. A? Lá _ 
Cho ze )” và sin# + 3cosø = —Í. Tính giá trị biểu thức:  = tanø +cotø. 


=s: BS - 25 _ _—n.2 


12 12 12 Là, 











cosz =0 (1) đo ~e|5:z 


sin” ø+cos” œ = 


,„ |S§Ø@+3cosư=-_—l . 
đa có: +. = 
] 3 : 4 
cosư =—= (n)= sinø =— 
5 5 
4 








3 2.) 
đó: Ý = tan ø+cotœ=————=_——— 
.. 3 4 12 
Chọn đáp án B 
Cho hàm số ƒ(z) = 24/3 sinx —eos2x +5, Phương trình ƒ '(x)= 0 có nghiệm nào 
dưới đây. 
-ÁẺ.~+kz B.,—+kz C.—+kz — D.~+kz 
9) 3 4 5 
Lời giải. 
£Œ) =2N3cosx + 2sin 2x 
| | | COS x = Ô 
#')=0 © 2cosx(V3 +2sinx) =0 © | s5 
| | S1nx = sh 


Vậy f'(x) = 0 với x =2 +im,x =—-+Ä2z,x =. +k2z 


Chọn đáp án A 





3 7 \2 
ì Cho như với 2<a<#, Tính giá trị của COS Z ĐT ệ 


A,TI7V3 g. 15⁄2 cT_17⁄2 p. 172 


26 : _ 26 : ý; _ 26 











`........a 





v.] Lời giải. 





2 
Ta có: cos”œ=1~sin ø =1 | T2 ] Hi, 
13 169 


-l2 „7 
Suy ra: CO8 =~—— (vì 2<<Z nên cosœ < 0) 


: Tr TL, _ 6t. =12 N2 Š.ÀJ7 Ï7V2 

Do đó: cosl œ+— |= cos œ.£OS— —SIn œ.SI—=——.————.——=——— 

4 4 4 13 2 13 2 26 
Chọn đáp án D 


Giải phương trình: é3 sin2x + cos2x = sin x— x3 cos x. 


À.x=——+k2z; HH kc2Z 
2 1§ 3 


acc la na l k2 
2 18 3 

2z i0 mac t6, e7 
3 18 3 

b5. 37... k€ 
%/ 15 3 





©x=-~+k2z; vẻ ĐC kc2. 
2 I8 


Chọn đáp án A 


Giải phương trình: 2cos” x— 3 cosx =2sin? x+sin x. 


D. ©x=-~+k2z; SA ca k2 
6 lS 3 





Có: 


- | ` “` 7 
cos” x—sin” x = cos2x, phương trình © 2 cos 2x = 43 COS x + Sin x €> C0S 2x = COS h = s] 
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A.x=+k2n;x=C +k2m;x =” + k2m (ke Z) 
B.v=m+Emix=C +k2n;x=S + kên (R eZ) 
C.v=+k2nix =5 +k2nx =“ + k2n (k e Z) 


D. x=Ä2m;x=—-+k2m;x = +k2n (E eZ) 





s#:Ì Lời giải. 


COS x = —] 
: . l+cos x =0 
Phương trình <> 2sin x(1 +cos x) =l+cosx€©|_. ©1. | 
2sinx =] 0n 
COS x = —Ï x=7n+k27m 
=© | (ke) 


= 
Sin x =— ..... 
2 6 6 


Vậy phương trình có ba họ nghiệm là x = 7t + &27t;x = : +27t;x = k2m,(k e Z) 





Chọn đáp án A 
2 , , 2 
S5SJNGOVĐNN: 7T C€OS# + cos đ)“ + (sin ø + sin 
W 368 Cho ø — / = —. Tính giá trị biểu thức P = “7 ....... 
SHÈEHDSG 4 (sin œ — cos đ)“ + (cos ø + sim Ø) 
A.3+242  B.3+32 — _D.3+2 





A h Lời giải. 


_ 2†+2(coszcosØ+sinzsin/Ø)  l+cos(Ø-ø) 
2+2(coszsin/—sinzcosØ) I+sin(Ø-ø)_ 
+ X2 


2 
h— vs 
J2 


ÍT~-<=. 
2 


Chọn đáp án A 


DO VAN VNI 





Giải phương trình 2sin [2z + 5] —A3cos2x =1. 


A.x= + B.x=—+Èn C.x=—+k2n D.x=- -+LÉx 
7 2 4 4 


_giải nhanh trắc nghiệm môn Toán 








-*.| Lời giải. 
/ T4 T4 
Ta có: Phương trình © 2sin 2x S2 E] -F 2cos 2xs1n cà 3cos2x = 
© sin2x+/3 cos2x— x3 cos2x = Ï 


T 
©> sIn2x =l©x=—+*n 


Chọn đáp án D 





Cho sinø = s và : <@œ<7r. Tính giá trị của biểu thức # = l0sin|a rã] + 25cos 2# 


A.10—2^/3 B.10 C.-4x3 D. 10—4¬2/3 





-*:| Lời giải. 


: 9 16 
Ấp dụng công thức: sin” ø +cos” ø =1 cos” œ =1—sin” ø =1~— 


23. 20 
7 4 
Mà  e(5:z] = c0Sø < 0 > c0SØđ Min 


A= II sinưeos5 + coszrsin 5 ]+25(1~2sin z] 


=10 31 43 +25I1—-2.2” sẽ T343 
S2 52 25 


Áp dụng công thức: sin” œ +cos” ø = 1 © cos” ø =l—sin” œ =1~ sả S2 


Ạ J. 20 
Mà ze|5:z] — (080 <0 => ©08Z =T— 


A= I0[sinơcos2 + coszsin2 |» 25 (1-2sin” z) 


=10 31 443 +23[1-2-< ]~10~4/8 
5'2 5` 2 25 
Chọn đáp án D 





Giải phương trình: é3 sin2x— cos2x = 4cosx + 


A.x=5.+kmyx=^S +k2z B.y=E +kmx=^. +k2m 


C.x=-+;x = k2z D.x=kx,x=^” +k2z 





-Y-| Lời giải. 
\3sin2x— cos2x = 4cosx+ © \3sin2x— (eos2x +1) — 4cos x = Ö 
COS x = 0 


© 2coszx(/3sin x— cosx— 2) = 0 © 
M3 sin x— cosx— 2 = 0 
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x=T+kz 5= 1 _ 
© e|_ 7 <Z) 


sin(x—^) =1 se 
6 3 


Chọn đáp án A 


‡ Giải phương trình: 4sin 5xsin x— 2cos 4x — 43=0. 
_ 9# kz. kí 





k7r 5z kZ . 
=-,.=- 1= B.x=—— ›X =—— 
3 346 3 346 3 3 
_ 5%. Kế, 5Z kZ 


HH Hợp „X~=——— R Ã = 
36 3 346 3 j “. 346 3 


Á.x 


Ânổ s 





4sin 5xsin x— 2cos4xT— A/3 = 0 
© 2(cos4xT— cos 6x)— 2cos4x — 43 =0 


v_ #2, *Z 
"“=—.." 46 3 (keZ) 
2 5z kZr 


36 3 


Chọn đáp án C 


tan œ —] 


: | Á "¬ 
Cho góc ơ thoả mãn cảó << 2z Và COSœ =—. Tính giá trị biểu thức 4= 
2 5 _ 2—C0S2Ø 





A._ 2 175 
172 172 


D. 5 





Ta có: sim”œ —1- cos?d=1- h =- 


37 
Vì ¬ <ø<2⁄z nên TH 


sinz 3 2 2g 32 7 
=> tanø = =—— Và COS2Z = 2cos“z—-|Ì=———l=—— 
COSØ 4 25 2§ 
_., | 
Vậy A_-_ 4 ___ 175 


Sẽ. I2 
25 


Chọn đáp án A 











7) cận 11 chuyên: đề tiọng lâm - 


[717211 


lải nhanh trắc nghiệm m môn Toán - 





) Tính giá trị của biểu thức 4= co|E — z) + sin(2015Z — đ) — cot(2016Zz + đ) biết 


7 2 ~ ° ` Ví 5 
góc œ thỏa mãn: 5sin 2œ — cosz =0 và 0< ø Xi 


A._L B._.ˆ --. D...É 


15 15 lb 15 





-*-Í LỜI giải. 
Vì 0<œ< “ nên cosd> 0, cotœ> 0. 
2 


Phương trình © 10sin œ.cosœ — 6cosœ = 0 © cosœ.(5 sin œ — 3) = Ö © sin œ = : (vì cosœ> 0) 





2 ] 25 16 4. 
Ta có: (01 œ=———~Ì==—-l===>cota=— 2 (vì cota> 0) 
sin“ œ 9 9 
` 4 Ế) 
`. Sin œ + Sin œ — co ft œ = 2 sin œ — co † œ = “ 


Chọn đáp án C 
Giải phương trình: 2cos2x + 8sinx—5=0 (xe). 
7 _Z 
A. N, snhơng VY T0 ốc (k2). B.x =2+k2m,x =T +k2z (k e2). 


C. x =k2z,x =S +k2z (k 6). D.x =.+È2z,x =c+kz (k e2. 





2cos2x+§8sin x— 5 =0 © 2(1— 2sin” x)+§sin xT— 5 = 0 
<©> 4sin” x— 8sin x+ 3 = 0 
«© (2sin x—1)(2sin x— 3) =0 


=1 
©sinx=> ( do2sinx~$<0,VxeR ) ò (Z2 


Vậy phương trình đã cho có các nghiệm : x = sa k27, x= + k2z (ke 2). 
Chọn đáp án A 





Nàng Gái phương trình: sin z [sin + N3 cosz — 2cos 2z| =Í) 


Â0cs 22 1/0020 1che E.—-.. 7... 
5 18 j 6 pậi 3 


C.ø=—S +ðm = TC +TTT DA 10006 1L. 
6 18 3 2 18 3 








siIn# = 0Ö (1) 


sinz|sinz + 3 cosø — 2cos2z| = 0 
sin # +- VN cosz = 2cos2z (2) 


(1) © z = km(k € Z). 


0 ok cv) z==—-— + k2 


(2) £ cos z„—— = C052Z Ồ © Ũ k9 (kc Z) 
ö 2x=-z+—+k2n |e=-=+ TC 
6 18 3 


Chọn đáp án C 





(ViDU l8) Giải phương trình: sữa 2x + 4 = 8cos x + sin x, 








A.x=+z+k2z B.x=+2-+k27z C.x=‡-+È2z D.x=+2 +22 
Lời giải. 
sin x= 4 (vô nghiệm) 
Biến đổi phương trình về dạng: (sin x— 4)(2cos x— l) =0 © | 
COSx=— 
0) 2C G5 gsie 7 02w (kZ : 
2 3 da 
Vậy phương trình có nghiệm: x =+2-+Ä2z (k<Z) 
A.x=+ +2 B.x=kZ C.x=+ +k2z D.x=+7-+k2z 





sin 2x+l—cos 2x = 6sIn x 

© Gm2x~6sin x)+(I—cos2x) =0 © 2sin x(cos x— 3)+ 2sin? x = 0 

_ sin x = 0 

© 2sinx(cosx—3+sinx)=0 ©|_. 
s1n x+cos x = 3(Ƒn) 

© x=È7. Vậy nghiệm của phương trình là x = kz,k e Z 


Chọn đáp án B 





MÀU) Giải phương trình J3 sinx+2cos” : =4 
A.x=Ä2mx=^T +k2a B.x=k2;x=+k2a 


Khi cọ. >0 SH D.x=k2z 











Lời giải. 

















VŠsinx+2eos'Š =2 e VÄsinx+ cosx=1e si x+Š ]~2 

x=k2z 

„k có. 
. 
3 27r 

Phương trình đã cho có các nghiệm là: x=&2Z; x= E5 + k2z(k = Z2). 
Chọn đáp án A ¬ 

Cho sin ø =a;a e[—1;1]; 4 = tan” z. Khi đó A biểu diễn theo a theo hệ thức: 

aˆ | l2: 47 2-aˆ 
,A= , A= , ẢÁ= 1< 

n Il—a? & g7 š gi „ 1—a7 





sn hư _ 4 
I-sinz  l-a 





Ta có: Á= tan” œ = 
Chọn Á 


Hệ thức nào sau đây sai? 





Á.sin(—z) = —sin ø B. cos(Z — œ) =—cos ở 


C.cos2œ = 2sin? z —l D.sin 2ø = 2sin ø cos œ 





Euchid (322-275 BC CA) 


Euclid là nhà toán học lỗi lạc người Hy Lạp. Ông được coi là “cha đẻ của hình học”. 

Hầu hết các kiến thức hình học ở trung học cơ sở hiện nay đầu có trong bộ sách “Cơ sở” gồm 13 cuốn 
do Euclid uiễt ra (Sáu cuốn đều gồm các kiến thức uề hình học phẳng, ba cuốn tiếp theo có nội dưng số học 
được trình bày dưới dạng hình học, cuốn thứ mười gồm các phép dựng hình có liên quan đến đại số, 3 cuốn 
cuối cùng nói uề hình học không gian) đưa ra các định đề uà tiên đề như “Qua hai điểm bắt kỳ, luôn luôn uẽ 
được một đường thắng”, “Với tâm bắt kỳ uà bán kính bắt kỳ, luôn luôn vẽ được một đường trờn ` hay ` Hai 
cái càng bằng cái thú 3 thì bằng nhau”, “Toàn thể lớn hơn một phần”,.. 


Euclide dị Alessandria 
Õ ƠTOLXEt©®tIÍ‡C 














Ì CÁC KIẾN THỨC CƠ BẢN: 





Đại số tổ hợp: 





xi KO 


A. Quy tắc cộng: 

Có n, cách chọn đối tượng A.. 

n, cách chọn đối tượng A.. 

A,SA,=@ 

= Có n, +n, cách chọn một trong các đối tượng Â„, A.. 

B. Quy tắc nhân: 

Có n, cách chọn đối tượng A.. Ứng với mỗi cách Chọn A „ có n, cách chọn đối tượng A.. 
= Có n..n, cách chọn dãy đối tượng A,; A.. 

C., Hoán vị: 

— Mỗi cách sắp thứ tự n phần tử gọi là một hoán vị của n phần tử. 
- Số hoán vị: P, = nI, 

D. Chỉnh hợp: 


— Mỗi cách lấy ra k phần tử từ n phần tử (0 < k < n) và sắp thứ tự của chúng gọi là một chỉnh 


hợp chập k của n phần tử. 


] 
- Số các chỉnh hợp: AJ = — 
(n0—k)1 
E. lổ hợp: 
— Mỗi cách lấy ra k phần tử từ n phần tử (0 < k < n) gọi là một tổ hợp chập k của n phần tử. 
- Số các tổ hợp: Cj =——— 
kl(n—k)! 
3;Tiại tinUi chất C <C ìC các BC, 


F. Nhị thức Newton 


(a+b)" =3 Cla" Fpt = Của" +Của" px... + Cặp" 
k=0 


- Số hạng tổng quát (Số hạng thứ k + 1): T, , =C*a" *b* 


- Đặc biệt: (1+z+x)” =Cj +xC; +xˆC£ +...+x”C7 








II. XÁC SUẤT: 
;†.] Tính xác suất bằng định nghĩa cổ điển: P (4) = É 
+0<P(A)<1 + P(Ø)=1, P(Ø)=0 








“ 


›2„¡ Biến cố xung khắc và biến cố độc lập: 





- Biến cố xung khắc: Hai biến cố A và B được gọi là xung khắc nếu biến cố này xảy ra thì biến 
cố kia không xảy ra. Nói cách khác, A và B xung khắc nếu A và B không bao giờ đồng thời 
Xây ra. 


- Hai biến cố A và B được gọi là độc lập nếu việc xảy ra hay không xảy ra của biến cố này 
không làm ảnh hưởng tới xác suất xảy ra của biến cố kia. 


“31 Tính xác suất theo các quy tắc: 





4) Quy tắc cộng xác suất 

Nếu A và B là hai biến cố xung khắc, thì: 
P(AB)=P(A)+ P(B) 

c) Quy tắc nhân xác suất 

Nếu hai biến cố A và B độc lập với nhau thì: 


P(AB)=P(A)P(B) 


Mé 2X VÀI óx) 4g ó4 -Ó 2 kát 
tổ tA TA VU xổ xVÁI ` Này + F 4 
'§ 1ì CÁC DANG TOÁN: 
CÀ? \ 
li Ó N xà, »® 
Nư)071K-} (4:11:36 AVATAU N ^ 
D5000 541i XU 1g ĐÙA) VĂN 





-‡.† Bài toán đếm: 








ø Cho tập A={0;1;2;3;4;5Ì, từ A có thể lập được bao nhiêu số tự nhiên gồm 5 chữ số 
khác nhau, trong đó nhất thiết phải có chữ số 0 và 3? 


` b 
MAY 
NNNƯC 


để È° 
~ = 





Lời giải 

Gọi số cần tìm là zbcde (2 z 0) 

Tìm số các số có 5 chữ số khác nhau mà có mặt 0 và 3 không xét đến vị trí a. 
Xếp 0 và 3 vào 5 vị trí có: 4? cách 

3 vị trí còn lại có 4; cách 


⁄ m) 
Suy ra có 4; 


xế 
A; số 
Tìm số các số có 5 chữ số khác nhau mà có mặt 0 và 3 với a = 0. 
Xếp 3 có 4 cách 
3 vị trí còn lại có 4; cách 
Lạ & A“ 
Suy ra có 4.4; số 


Vậy số các số cần tìm thỏa mãn yêu cầu bài toán là: 4?47 —4.47 = 384 





,Wíd2 - Có bao nhiêu số tự nhiên có 5 chữ số khác nhau mà trong mỗi số luôn luôn có mặt hai 


chữ số chẵn và ba chữ số lẻ? 





Từ giả thiết bài toán ta thấy, có C? =10 cách chọn 2 chữ số chăn (kể cả số có chữ số 0 đứng 
đầu) và Cỷ=10 cách chọn 2 chữ số lễ => có C?.Cÿ = 100 bộ 5 số được chọn. 


Mỗi bộ 5 số như thế có 5! số được thành lập => có tất cả Cá. Cš.5! = 12000 số. 
Mặt khác số các số được lập như trên mà có chữ số 0 đứng đầu là C¿.Cš.4/ = 960. 
Vậy có tất cả 12000 ~ 960 = 11040 số thỏa mãn yêu cầu bài toán. 


„N[du2 - Có 12 học sinh giỏi gồm 3 học sinh khối 12, 4 học sinh khối 11, 5 học sinh khối 10. Hỏi 
có bao nhiêu cách chọn ra 6 học sinh sao cho mỗi khối có ít nhất 1 học sinh? 






1Á ); `.*® "724 
-*-j Lời glải 


Tổng số cách chọn 6 học sinh trong 12 học sinh là Có 
Số học sinh được chọn phải thuộc ít nhất 2 khối 

Số cách Chọn Chỉ có học sinh khối 12 và khối 11 là: Có 
Số cách Chọn Chỉ có học sinh khối 11 và khối 10 là: Có 
Số cách Chọn Chỉ có học sinh khối 12 và khối 10 là: C; 


Số cách chọn thoả mãn để bài là:C° —- C? -Có —C¿ =805 (cách) 





VidụA- ' Trên các cạnh AB, BC, CD, DA của hình vuông ABCD lần lượt cho 1, 2, 3 và n điểm 
phân biệt khác A, B, C, D. Tìm n biết số tam giác có ba đỉnh lấy từ n + 6 điểm đã cho là 439. 





-#-| Lời giải 
Nếu n < 2 thì n + 6 < 8. Ðo đó số tam giác có ba đỉnh được lấy từ n + 6 điểm đó không vượt 
qua ŒC? =56< 439 (loại). Vậy n > 3 


Vì mỗi tam giác được tạo thành ứng với 1 tổ hợp 3 chập n + 6 phần tử. Nhưng trên cạnh CD 
có 3 đỉnh, trên cạnh DA có n đỉnh nên số tam giác tạo thành là: 


<>(n + 4)(n + 5)(n + 6) - (n- 2)(n - 1)n = 2540 
<©> n/ + án - 140 = 0 


Từ đó tìm được n = 10. 





)))JU(- 1: To sai ‹ 





7. } Nhị thức Newton: 





H 
đụh NÀO ` lụ ^ , Ũ - . + 1 "AC ề 
MHHI Tìm số hạng không chứa x trong khai triển nhị thức |2.x+ NHÀ biết rằng 
A2-C”) =Án+6? F 


n+Ï1 








Giải phương trình: A2—C7¡ =4n+6: Điều kiện:n>2;neN. 


| 
Phương trình tương đương với: 1 n~U~ Ty =4n+6 &l<fz 7”  iolnge 
©nˆ-lIln-12=0<> n=-1(Loại) vn= 12. 
12 
Với n = 12 ta có nhị thức Niutơn: 2x+_-L_ 
* : k 


Số hạng thứ k + 1 trong khai triển là:T, ,= Cj(2x)”*† _—=| ;keN,0<k<12 


Jx 


12-k — 
HayT,..= Cj(2x)“. x? =Cÿ.22*x 2, 
keN, 0<k<12 
Số hạng này không chứa x khi k=8. 
0000. '|24-3k=0 
Vậy số hạng thứ 9 không chứa x là T, = Cÿ 2* =7920 


J60 2) Tìm hệ số của x° trong khai triển (x? + 2)", biết: A4? —8C? +C? =49. 








Lời giải 
Điều kiện: n > 4 
Ta có: l + 2) = S” Cty ỹ Âoöy 
k= 
Hệ số của số hạng Xá x? là C2"* 
Hệ số của số hạng chứa xê là C„2”“ 
Ta có: 4; -8C? +C) =49 
<©(n-2)(n - l)n - 4(n - l)n+n=49 
©Sn- 7nˆ+7n - 49=0<>(np - 7)(02?+7)=0‹«©©n=7 
Nên hệ số của x” là C£2” = 280 


BRU) Cho khai triển đa thức: (1—2z Bửu 





2013 - n 
ƒ_ =Ø,+yX+a;.X”+...+8.na.x 


Tính tổng: s= |zạ|+ 2|z;|+ 3|2a| +....+ 2014|2„m| 


Lời giải 





Ta có: [xí 1— 2xJ9) =ñạ +2ax+38,x” +... + 20144. 3, 


©(1-2z)”"° ~4026x(1-—2x)'”2 = dạ + 2aix + 3a,x? +... + 20144.2x209 (*), 


M1... ..... nh 
[)H/18/)(0/1/)/Ấ//.198/)/)/1/2// 9/10) S1, 





Nhận thấy: z,x' =|z¿|(=x)" do đó thay x=-~1 vào cả hai vế của (*) ta có: 


=|ao|+ 2|zị|+ 3|a;|+ ... + 2014|a„;| = 1343.3”? 





nh VI ĐàPg ^^ Š Nà s ..? 10 2 ~ * ..ứ . + 

8U4(0R)) Cho khai triển: (1+ 2x) lx +x+ 1) =ñ, +ñx+ñ„xˆ+...+m,x'°, Hãy tìm giá trị của ø,. 

:É): 
.. 





Lời giải 
Ta có zˆ +z+1=2 (2x + LỂ = nên 


(1+2z)” (x?*+x+17Ÿ =c(1+2z) +š(+2x)2 +(14 2x)!0 


A3 6 


Trong khai triển (1+2x) ` hệ số của +” là: 2Cƒ, ; Trong khai triển (1+ 2x} ” hệ số của + 
là: 22C? 

Trong khai triển (1+ 2x)ˆ hệ số của 2” là: 2°C? 

Vậy hệ sỐ a„ = = Và ĐANG: S2°Cp +rc2°C§ = 41748. 


Ú) Tính giá trị biểu thức: A =4C? +8Cˆ +12C2¡ +... + 200Cƒao - 








Lời giải 
Ta có: (L+zx)ˆ =“É 4C .Xi:C Ðiu.C xẺ TT) 
: "100 100 100 bệ 100 
100 1 2 2 m3 „3 100, .100 
lJ=k) =2 tu =E ý đa pCj" VI) 


Lấy (1)+(2) ta được: (1+zx) ` +(1—x). =2Cj, +2C? x2 +2C#yx! +...+ 2C v10 
Lấy đạo hàm hai vế theo ẩn x ta được: 
100(1+z) ˆ—100(1—x) ” =4C?„x+8C#›xề +...+ 200C10 x59 


Thay x=1 vào => 4A = 100.2” = 4Cña + 8Cipạ +... + 200CTnp 








'¡ Một hộp chứa 4 quả cầu màu đỏ, 5 quả cầu màu xanh và 7 quả cầu màu vàng. Lấy ngẫu 
nhiên cùng lúc ra 4 quả cầu từ hộp đó. Tính xác suất sao cho 4 quả cầu được lấy ra có đúng 
một quả cầu màu đỏ và không quá hai quả cầu màu vàng. 





Lời giải 
Số phần tử của không gian mẫu là |⁄2|= C¡„ = 1820. 


Gọi B là biến cố “4 quả lấy được có đúng một quả cầu màu đỏ và không quá hai quả màu 
vàng. Ta xét ba khả nắng sau: 


- Số cách lấy 1 quả đỏ, 3 quả xanh là: C;Cš 


- Số cách lấy 1 quả đỏ, 2 quả xanh, 1 quả vàng là: C; 1C2C! 
- Số cách lấy 1 quả đỏ, 1 quả xanh, 2 quả vàng là: C?C;C7. 











‹2;|= C¿Cễ + CẠC?C? + C¿C?C; =740., 


|2|_ 740 _3z 


Xác suất của biến cố 8 là: P (B)= TH ": 1820 91' 





Số cách chọn 5 quân bài trong bộ bài tú lơ khơ là: CŸ” = 2598960 
Số cách chọn 5 quân bài trong bộ bài tú lơ khơ mà trong 5 quân bài đó có ĐH, 3 quân bài 
thuộc 1 bộ là: 13.C2 = 52 


Xác suất để chọn 5 quân _ bộ bài tú lơ khơ mà trong 5 quân bài đó có đúng 3 quân 


1 bô là: —————~ 
bài thuộc 1 bộ là: 2598060 = mm. 








Giả sử qbcde e E => a #0 > có 7 cách chọn a; 
Chọn bcđe có A„* = n(E)=7 A„` = 5880 


_ — | 5 
—> n(Q) =5880; abcde e E oà abcde:5 © |“ 2S Trong E có: A,* +6ÁŸ, =1560 
Z 





Số chia hết cho 5. Gọi A là biến cố chọn được số chia hết cho 5 thì n(A)= 1560 


p/A)- 1560 „12 
5880 49 


W | l4 Cho tập E={1,2,3,4, 5}. Viết ngẫu nhiên lên bảng hai số tự nhiên, mỗi số gồm 3 chữ 
số đôi một khác nhau thuộc tập E. Tính xác suất để trong hai số đó có đúng một số có chữ 
số 5Ÿ _ 








Số các số tự nhiên có 3 chữ số đôi một khác nhau thuộc tập E là: 5.4.3 = 60 


Trong đó số các số không có mặt chữ số 5 là 4.3.2 = 24, và số các số có mặt chữ số 5 là 
60 - 24 =36. 

Gọi Á là biến cố “hai số được viết lên bảng đều có mặt chữ số 5, B là biến cố “hai số viết lên 
bảng đều không có mặt chữ số 5”. Rõ ràng A, B xung khác. Do đó áp dụng qui tắc cộng xác suất 
ta CÓ: 

đói SON ý 6 

P(AVB)=P(A)+P(B)=—<===s. na. 

CC CaoC¿o Z2 


Suy ra xác suất để trong hai số đó có đúng một số có chữ số 5 là P = 1-P(AU Bì= TỶ “ae: 











“Vidu5ˆ Trong một kì thi. Thí sinh được phép thi 3 lần. Xác suất lần đầu vượt qua kì thi là 0,9. 
Nếu trượt lần đầu thì xác suất vượt qua kì thi lần hai là 0,7. Nếu trượt cả hai lần thì xác suất 
vượt qua kì thi ở lần thứ ba là 0,3. Tính xác suất để thí sinh thi đậu. 

LÊ 22 





Lời giải 
Gọi A. là biến cố thí sinh thi đậu lần thứ ¡ (¡ = 1;2;3). Gọi B là biến cố để thí sinh thi đậu. 
Ta có: B=A, (AIA¿) C(AiA2 Az) 
Suy ra: P(B) = P(A,)+ P(A:A,)+P(AiA2A¿) 
P(A,)=0,9 
Trong đó: 4 P(A:A„) = P(Ai).P(A; (Ai) =0,1.0,7 
P(AiA2A¿)= P(Ai).P(A¿ /A¡)P(A; /AiA2)= 0,1.0,3.0,3 
Vậy: P(B) =0,9+0,1.0,7+0,1.0,3.0,3 = 0,979 





š ¡ BÀI TẬP LUYỆN TẬP 





k...Ábl "8. 6. St. c. _. 
“Một tổ cá5 học sinh n nam. TT ể tiợc dàRt nữ. Giáo v viên chân ngẫu nhiề ên 5 học snh để. 


"làm trực nhật Tính Xác suất để 3 học sinh được chọn có cả. nam và nữ.' 


`  ——.-.- 


}V 








n(£2)= Cũ =165 


Số cách chọn 3 học sinh có cả nam và nữ là C?.C¿ + C;.C¿ =135 
135 3 


Do đó xác suất để 3 học sinh được chọn có cả nam và nữ là —— 16 11 


Chọn đáp án A. 








_WMega book 





Gọi A là biến cố: “4 giáo viên được chọn có 2 nam và 2 nữ” 
|01)=C 1+0 CC) 


7 


míA) = 197: 
mn.(Ø)- 495 


Chọn đáp án B. 


P(A)= 









_ s Trong một bình c có 2v viên nh tp vì và 8y viên nhị đợi. Người tạ ä bắc 2 'viênh bị bô ra ngoài 
: Tổi È bốc tệp một viên nhi thứ bạ. Tính Xác suất để viên b bị thứ ba là bị trắng - ¬..... 


—A-00 0012. 





~“ ~“  CC1A ~ “ *“uỄỖẮ * ~ è^“ .ỄÈˆ 4 L2 232 7 
A là biến cố: “lần đầu lấy 2 viên bi đen, lần sau lấy 1 viên bi trắng” P(4)= FT 


+. A/ A' (ŒT £\ ¿ + *.Ã h .ỄŸL ‹ k4 ^e 1A L.é ¬ . * 3 2 
B là biến cố: “lần đầu lấy 1 viên bi đen, I viên bi trắng và lần sau lấy I viên bi trắng”. P(B)= Frš 


C là biến cố “ viên bi thứ ba là bi trắng” P(C)= P(A)+ P(B)= : =0;2 
Chọn đáp án C. 


đa TY XIA cấy - ẢN vai mộ NA TM ca. c. 





EEaeoe trung bí HE phố thông Việt xTH cố 3 llóp tr trong ‹ đó nà 10 0iớp 10, 10 0iáp1 1h và đó. Bi 
-_lép 12, mỗi chỉ đoàn (ớp). có một em. làm bí £thự,] Bạn nhấp hành Đoàn ¡ tưẾnggh muốn 
- chọn 5 em bí thư đi thíc cán n bộ đoàn. giỏi. Đột 


_ khốilớp ˆ 











-*-| Lời giải 
Chọn 5 em không gian mẫu của phép thử là : |⁄2| = Cš, =142506 
Gọi A là biến cố chọn 5 em bí thư có đủ các khối lớp: 
|c2,|= Cũ.Cịa.C.3+ C?..C?. .C†..3 = 42075 


Xác suất cần tính là: P(A)= sa 
142506 15834 


Chọn đáp án B. 








Trong một đợt kiểm tra về vệ sinh an toàn thực phẩm của ngành y tế tại chợ X, ban 
quản lý chợ lấy ra 15 mẫu thịt lợn trong đó có 4 mẫu ở quẩy A, 5 mẫu ở quầy B và 
6 mẫu ở quầy C. Mỗi mẫu thịt này có khối lượng như nhau và để trong các hộp kín 
có kích thước giống hệt nhau. Đoàn kiểm tra lấy ra ngẫu nhiên ba hộp để phân 
tích, kiểm tra xem trong thịt lợn có chứa hóa chất “Super tạo nạc” (Clenbuterol) hay 
không. Tính xác suất để 3 hộp lấy ra có đủ ba loại thịt ở các quầy A, B, C? 

VI n6 HỘ n.2M 


T91. Si 169 4 


Lời giải 





Không gian mẫu .‹2 là tập hợp tất cả các tập con gồm 3 phần tử của tập hợp các hộp đựng 


, `. : 15! 
thịt gồm có 4+5+6=15 phần tử, do đó: HỆ 42) =CH =5 an ẤY =455. 


Gọi D là biến cố “Chọn được một mẫu thịt ở quầy A, một mẫu thịt ở quầy B, một mẫu thịt 


Tính n(D) 

Có 4 khả năng chọn được một hộp thịt ở quầy A. 

Có 5 khả năng chọn được một hộp thịt ở quây B. 

Có 6 khả năng chọn được một hộp thịt ở quầy C. 

Suy ra, có 4,5,6 =120 khả năng chọn được 3 hộp đủ loại thịt ở các quầy A, B, C = n(D)=120. 


Do đó: 154 
191 


Chọn đáp án D. 





_ Đội văn nnghệ của a nhà trường gồm 4 ở sinh lớp. 12A, 3 học sinh lớp 12B% và 2 si sinh 
sp 12C. Chọn: ngẫu nhiên 5 học sinh tử đội văn nghệ để biểu diễn trong lẽ bế giảng - 
nắm nhọc, Tính xác c suất SaO cho sph nào 0 cũng có "học sinh được chọn vàc có Ít Jthhất 2 . 








Gọi không gian mẫu của phép chọn ngẫu nhiên là O 


Số phần tử của không gian mẫu là: Œÿ =126 








Gọi A là biến cố “Chọn 5 học sinh từ đội văn nghệ sao cho có học sinh ở cả ba lớp và có ít 


nhất 2 học sinh lớp 12A” 





Chỉ có 3 khả năng xảy ra thuận lợi cho biến cố A là : 

+ 2 học sinh lớp 12A, 1 học sinh lớp 12B, 2 học sinh lớp 12C 

+ 2 học sinh lớp 12A, 1 học sinh lớp 12B, 2 học sinh lớp 12C 

+ 3 học sinh lớp 12A, 1 học sinh lớp 12B, 1 học sinh lớp 12C 

Số kết quả thuận lợi cho biến cố A là: Cƒ.C;.C2 + Cƒ.C?.C + C?.CŒ.Œ =78, 


Xác suất cần tìm là P ¬.. _ 
l26 21 


Chọn đáp án B. 









T rong đợt thi thử đại ky lần 1 năm học 2015- 2016 do Đoàn trường T THPT PT Thuận ( Châu - - 
tổ Âu có „ em NÓ: Cao › nhất và bảng nhau khối Ạ À hợng 6 đóc có. 031 nam VÀ 2r nữ, hệ" h : 








thưởng? Tính xác suất để có cả ¿học sinh n nam và học snhn nữ ñ được khen thường 





„#.] Lời giải 
Khối A : 3 nam và 2 nữ 
Khối B: I nam và 4 nữ 
Khối C: 4 nam và l nữ 
Khối D: 2 nam và 3 nữ 
Số cách chọn mỗi khối thi 1 học sinh để khen thưởng là: n(O)=5.5.5.5=625 
Gọi Á là biến cố: “Có cả học sinh nam và học sinh nữ để khen thưởng” 
Suy ra là biến cố: “Cả 4 học sinh được khen thưởng đều là nam hoặc đều là nữ” 
n(A) = 3.1.4.2 + 2.4.3.1 = 48 
Số cách cách chọn mỗi khối I em để khen thưởng trong đó có cả nam và nữ là cách. 


Xác suất để có cả học sinh nam và học sinh nữ được khen thưởng là: 


P(4) Sấi = 0,9232 
HD. 


Chọn đáp án D. 





Một lớp học có 28 học sinh trong đó có 15 học sinh nam và 13 học sinh nữ. Chọn ngẫu 
nhiên 5 học sinh tham gia Hội trại chào mừng ngày thành lập đoàn 26/3. Tính xác suât 


để trong 5 học sinh được chọn có ít nhất 3 học sinh nam. 


130 
A.103 _130 c2 D.127 
180 180 180 180 








Lời giải 
Chọn ngẫu nhiên 5 học sinh từ 28 học sinh của lớp, số cách chọn: |O|= Cï 
A là biến cố: Có ít nhất 3 học sinh nam. 
Có ba khả năng: 
Số cách chọn 3 nam và 2 nữ: Cj Có 
Số cách chọn 4 nam và 1 nữ: Có .C¡, 
Số cách chọn cả 5 học sinh nam: C. 

Cũ.C + CụCị + C¡; _ 103 

b 180 


P(A)= 





'Một người gọi điện thoại, quên hai chữ số cuối và chỉ nhớ rằng hai chữ số ố đó X4 An biệt. 
- Tính xác suất để người đó gợi một lần đúng số cần gọi? "`... 
A,83 B.Ú 13 - p.83 


— 
° s 


90 90 ¬ 90 — 90 





A 





Lời giải 
Hai chữ số cuối phân biệt nên gọi © là tập hợp tất cả các cách chọn 2 số phân biệt trong 10 
chữ số {0,1,2,3,4,5,6,7,8,9}, ta có được |O|= Aio =90 
S2 
+ Gọi A là biến cố “Gọi 1 lần đúng số cần gọï, ta có |O¿ |= =1, Vậy xác suất cần tìm là —— 


90 
Chọn đáp án B. 
-Bài ài tập 10. Độ Niờni "`... 





— Trong] R thi T HPT‹ quốc c gia, tại hội ội đồng t thí) X trường THPT A BH, 5 thí sinh dự thí 
N + ính xác suất để có đúng 3 thí sinh của trường THPT A. được xếp vào cùng I một phòng _ 
| -thị biết. rắng hội đồng thi X gồm 10 phòng l thi, mỗi phòng thi có nhiều hơn 5 thị sinh _ 


_ `. và việc XẾP Các thí sinh vào các phòng thi là hoàn toàn k3 nhiên? 
“1000. .g.. "1000 : ˆ “T000. 








)MMega book 








Lời giải 

Số cách xếp ngẫu nhiên 5 thí sinh vào 10 phòng thi là |2|= 10? =100000 

Gọi B là biến cế đã cho 

Có C¿ cách chọn 3 thí sinh trong số 5 thí sinh của trường A và có 10 cách chọn phòng thi 
cho 3 thí sinh đó. 

Ứng với mỗi cách chọn trên ta có 9.9 cách chọn phòng thi cho 2 thí sinh còn lại. 


= Cỷ.10.9.9 =8100, 





Do đó số cách xếp 5 thí sinh thỏa mãn điều kiện để bài là 
|2sj_ 8100 _ 31. 


Xác suất cần tìm là: P(B)= 
|Ø| 100000 1000' 


tk Rhalt án A. 





- cÌ học sình.. ñnG ni 
_ _ 808. ì Tàn” š : : : .à . _ 






.c3 


Lời giải 





Tổng số cách chọn 6 học sinh trong 12 học sinh là C2 

Số học sinh được chọn phải thuộc ít nhất 2 khối 

- Số cách chọn chỉ có học sinh khối 12 và khối 11 là: C 

- Số cách chọn chỉ có học sinh khối 11 và khối 10 là: 0h 

- Số cách chọn chỉ có học sinh khối 12 và khối 10 là: C7 

Số cách chọn thoả mãn để bài là: CÓ — Cý — Có - Có = 805 (cách) 
Chọn Đáp án B. 


"Bài i tập 12. 





Gọi ( là không gian mẫu: tập hợp các cách chọn ngẫu nhiên mỗi hộp 1 viên bi 


=> (Ô)=7.6 =42 








Gọi A là biến cố 2 bi được chọn cùng màu 


— (A)= 4.2+3.4= 20 
n„~‹AÄ) _ 20 _ 10 
mn@) 42 21 





Vậy xác suất của biến cỗ A là P(A)= 
Chọn đáp án A. 


nề, ˆ_ Một lớp đó 20 học nh; trùng đó đó 12 học sảnh nam và 8 la, sinh nữ. Giáo viên n đạy 
môn 'Toán chọn: ngẫu nhiên 4 học. sinh lên ¬- làni bài khẽ Tính xác suất để 4học sinh. 


 n chọn c có ít t nhất 2 học: sinh nữ. 


"969. SN, “960. An NE tiệt ng 








„#:| Lời giải 
Chọn 4 học sinh bất kì có Cả = nø(£2) = Cạ = 4845 
Gọi A: “4 học sinh được chọn có ít nhất 2 nữ” 
Suy ra n(A) = C?.C? +C?.C?, +C¿ =2590 


3⁄8 

Vậy P(A) = Ý““ 
ây P(A) = 2o 
Chọn đáp án B. 


D.2Š 928 ~ 


969 Fr 





Số phần tử của không gian mẫu là: Có = 36 


Gọi A là biến cố: “kết quả nhận được là số chẵn” 
Số kết quả thuận lợi cho A là: 

C?.C¿ +C¿ =26 

Xác suất cần tìm là P{(A)= 


Chọn đáp án C. 


26_ l3 
36 18 
















Cho đa giác đều 12 đỉnh, trong đó có 7 đỉnh tô màu đỏ và 5 đỉnh tô màu xanh. Chọn _ˆ 
ngẫu nhiên một tam giác có các đỉnh. là 3 trong 12 GH1H: của đa giác. Tính x xác suất tế. `. 
tam giác được chọn có 3 đỉnh cùng màu? = TT, 





Ti „ 


tC): 





Lời giải 

Số phần tử của không gian mẫu là: |⁄2|= Cj, = 220 

Gọi A là biến cố chọn được tam giác có 3 đỉnh cùng màu. Số kết quả thuận lợi cho A là: 
|2„|=CỆ + CỆ. Xác suất biến cố A là ¬ 

Chọn .... án A. 





Một ngân hàng đề thi gồm 20 câu hỏi. Mỗi đề thi gồm 4.câu được lấy ngẫu nhiên từ 20-. n 
câu hỏi trên. Thí sinh A đã học thuộc 10 câu trong ngân hàng để thi. Tìm xác suất để... 
thí sinh A rút ngẫu nhiên được 1 để thi có ít nhất 2 câu đã thuộc. _ “". a 
A, 312 —g136 _ c.219 _" 28 - 
323 ~ c5 323 323 "`... 








8b 





Lời giải 

Lấy ngầu nhiên từ ngân hàng đề thi 4 câu hỏi để lập một đề thi có C2 =4845 để thị. 

Thí sinh A rút ngẫu nhiên được 1 đề thi có 2 câu đã thuộc, có CÁ ¡2200 trường hợp. 
Thí sinh A rút ngẫu nhiên được I để thi có 3 câu đã thuộc, có C¡..C;, = 1200 trường hợp. 
Thí sinh A rút ngẫu nhiên được 1 để thi có 4 câu đã thuộc, có Ca = 210 trường hợp. 

Do đó, thí sinh A rút ngẫu nhiên được 1 đề thi có ít nhất 2 câu đã thuộc, có: 

2025 +1200 + 210 = 3435 trường hợp 

Vậy xác suất để thí sinh A rút ngẫu nhiên được 1 để thi có ít nhất 2 câu đã thuộc là 2160. 
Chọn đáp án D. 








Đội dự tuyển hóc Tân giỏi giải toán trên máy tính câm ntay môn toán của một trường phổ - 
thông có 4 học sinh nam khối 12, 2 học sinh nữ khối 12 và2 học sinh nam khối 11.Đề và 
_ thành lập đội tuyển dự thi học sinh giỏi giải toán trên máy tính cầm tay môn. toán cấp _ 

_ tỉnhnhà trường cần chọn 5 em từ 8 em học sinh trên. Tính xác suất để trong 5 em: ST 

_ Chọn Có cả học sinh nam và học sinh nữ, có cả học sinh khối 11 và học sinh khối 127. : 
h 21 "¬ _ cự _g30 30 _ - | | 11 ` | ) n- : -D, 40. _ . 
“ ; a8 _ _. n4. KT... 











2] Lời giải 


b)- Số cách chọn 5 em học sinh từ 8 học sinh trên là C7 = 56 cách 


- Để chọn 5 em thỏa mãn bài ra, ta xét các trường hợp sau 

+) 1 nam khối 11, 1 nữ khối 12 và 3 nam khối 12 có: C;C;C; cách 
+) 1 nam khối 11, 2 nữ khối 12 và 2 nam khối 12 có: CC?Cƒ cách 
+) 2 nam khối 11, 1 nữ khối 12 và 2 nam khối 12 có: PC.C, cach 
+) 2 nam khối 11, 2 nữ khối 12 và 1 nam khối 12 có: C?C?C; cách 
Số cách chọn 5 em thỏa mãn bài ra là: 

CỊC†C) + C}C?C? + C?C;C? + C?C2C,= 44 cách 


44 11 


- Vậy xác suất cần tính là: — ii 


Chọn đáp án C. 





Z4 - -— — ` 


| : _Go/ Ä b tập hợp cá đt số tự ¡ nhiê ên gồm. 6 chữ số đôi: một khác nhấn: Iiàc: tạo thành từ 
n các chữ số 1,2, 3, 4 5, 67, 8 9. Chọn ngẫu nhiên một số từ tập H955 A. Tính xác suất: 
In để số được chọn chỉ chứa 3 chữ số lẻ? ˆ _ 





Gọi @ là không gian mẫu của phép thử: “Chọn ngẫu nhiên một số từ tập X”. 
Khi đó: |⁄2|= A5 = 60480 

Gọi A là biến cố: “Số được chọn chỉ chứa 3 chữ số lẻ”. Khi đó: 

+ Chọn 3 chữ số lẻ đôi một khác nhau từ các chữ số 1, 3, 5, 7, 9 có Cš cách. 
+ Chọn 3 chữ số chẵn đội một khác nhau từ các chữ số 2, 4,6,8 có C; cách. 
+ Sắp xếp các chữ số trên để được số thỏa mãn biến cố A có 6/ cách. 

Do đó |2„|= C?.C?.6! = 28800 

Vậy xác suất cần tìm là: 


|*2¿| _ 28800 _ 10 


R9 |ø| 60480 21 


Chọn đáp án A. 








_ ọc inh nam VÀ à3 :học snh? nữ thành n hột. `... 








Lời giải 

Gọi B là biến cố “không có hai học sinh nữ nào đứng cạnh nhau” 
T- "ì\..” 

= †: = ƒ j = ——— 

Khi đó n(Q)=8!;z(B)=31.6!= P| B) S: 


Chọn đáp án C. 





Số phần tử của không gian mẫu là n( 2) = C? = 84 
Số cách chọn 3 thẻ có tích là số lẻ là n(A) = Cỷ = 10 


` 
Suy ra xác suất cần tính là P(A) = SE cẾ =S 


Chọn đáp án A. 





C¿ +C +Cễ +C2 +C5 =31 


Chọn đáp án A. 








sa Đội tuyểnhọc, sinh ¡ giỏi. môn Toán khối 10 trường. THPT Đồng Xoài có 6 học sinh, 
. trong đó có 2 nữ và 4 nam. Chọn ngẫu nhiên 3 học sinh tham dự kì thi Olympic cấp _ 
" “Tính xác suất để chọn được 3 học sinh trong. VN có cả nam và nữ? 


x K ° X 


-v.] Lời giải 





Số phần tử của không gian mẫu: z#(@) = CỄ = 20 

+ Gọi Á là biến cố “ chọn được 3 HS có cả nam và nữ” thì n/A )=CŒ¿C2 + CC; = 16 

+ Vậy xác suất là P( A) =. 
20 5 

Chọn —- án h. 





sẽ “ủng ạ biết thông có chứa 7 7 đèn màu tinh khác gia và 8 đến để khác nhàu, K#¿ 
Ä ngẫu nhiên 3 đèn n mắc vào 3 chuôi mắc nối tiếp nhau, Tính ; xác : suất Ai) “mắc c được. : 
hộ đông 2 đâu xanh”? Ả. mộ xxx. /D Viêu ` VêN : mã x" 8. 





Ta cóc n(Q)=C§, n(A)=C7-Cý = P(A)= 
Si tập 24. lR Sa &t 













vôi ằ + họn ï TU? it 


_ VN Hy SH 101 mẫu u để kiếm t trả, Tính x xác c suất hóc ong: 5 mẫu. 
_ được lấy ra có 2 mẫu thuộc lô thứ nhất v và àân mẫu. —u thuộc l lô thứ [bat - ` 





Số phần tử của không gian mẫu £2 là ø(£2) = Cịc = 252 
Gọi A là biến cố trong 5 mẫu được chọn có 2 mẫu thuộc lô thứ nhất và 3 mẫu thuộc lô thứ ba. 
Số phần tử của A là ø(A) = C?.C¿ =12 





Suy ra xác suất của biến cố A là: P(A) = 


Chọn đáp án D. 











Lời giải 





Số có 5 chữ số cần lập là 4bcđe (a0; a, b, c, đ, ee{0; 1; 2; 3; 4; 5}) 

abcde : 3»(a+b+c+d+e): 3 

~ Nếu (a+b+c+4): 3 thì chọn e= 0 hoặc e = 3 

~ Nếu (a+b+c+3) chia 3 dư 1 thì chọn e = 2 hoặc e= 5 

~ Nếu (a+b+c+3) chia 3 dư 2 thì chọn e = 1 hoặc e = 4 

Như vậy với mỗi số abcd đều có 2 cách chọn e để được một số có 5 chữ số chia hết cho 3. 


Số các số dạng zbcä lập được từ tập A là: 5.6.6.6= 1080 số 


Số các số cần tìm là 2 x 1080 = 2160 số 
Chọn đáp án €. 





e Một ph đoệi có. 27 l& sinh nữ và à21 lọc qdhg nam. LOôi giáo bit rả T1 shọc canbá để lpm một 
n. tốp ca chào mừng 20- 1T, T ính xác suất để ếtrong sp cá đó có: ít nhất một học sinh nữ? 


lề. CÁC 1691955. - _B -1871955. .€ -1878755 - _p,1854755 1854755 ` 
¡a 9171220 --- va 171204 `. 1712304 `. - 1712304 "uy 








Lời giải 
Chọn ngẫu nhiên 5 học sinh trong số 48 học sinh ta có số phần tử của không gian mẫu 
n(ø) = Cả =1712304 


Gọi A là biến cố “ chọn 5 học sinh trong đó có ít nhất một học sinh nữ” thì A là biến cố 
chọn 5 học sinh mà trong đó tục" có ^ sinh nữ ˆ 


Ta có số kết quả thuận lợi cho 


-(5)-cš =mua = P(3)- mg 
20349 — 1691955 


1712304 1712304 





=P(A)=1- 


Vậy chọn đáp án A. 








Hội đồng coi thi THPT Quốc gia gồm có 30 cán bộ coi Ti đến từ ba trường THP]T, trong 
đó có 12 giáo viên trường A, 10 giáo viên trường B, 8 giáo viên trường C. Chủ tịch Hội 
đồng coi thi chọn 2 cán bộ coi thi chứng kiến niêm phong gói đựng bì để thị. Tính xác 
suất để 2 cán bộ coi thi được chọn là giáo viên của hai trường THPT khác nhau? _ 
15 _ _ p.156 156 c.2 296 | p.i26 196 


Á.— | 
435 _ 435 __ 435 - _____ 435 








Lời giải 

Gọi A là biến cố: “Chọn 2 cán bộ coi thi là giáo viên của hai trường THPT khác nhau. 
Số phần tử không gian mẫu là|c2|= C2. = 435 

|A| = C;Cio + CC; + CC = 296 , 

Vậy xác suất để 2 cán bộ coi thi ở hai trường THPT khác nhau là: = 

Chọn Rgắi án €. 





Giải bóng chuyển VTV Cup gồm 12 đội bóng tham dự, trong đó có 9 đội nước ngoài 

và 3 đội của Việt Nam. Ban tổ chức cho bốc thăm ngẫu nhiên để chia thành 3 bảng A, 
`. B, Cmỗi bảng 4 đội. Tính xác suất để 3 đội. bóng của Việt Nam Ở ba bảng khác nhau? - 

A.08-- g ôn 8.041. ÉP 4 G1001 "- D.0,31. 





l. 





1 giải 
Số phần tử không gian mẫu là ø{©) = C¡.C;.C¡ = 34.650 
Gọi A là biến cố “3 đội bong của Việt Nam ở ba bảng khác nhau” 


Số các kết quả thuận lợi của A là ø(A) = 3Cÿ.2C”.1.Cš =1080 
ñn(A) 1080 _ 54 - 1 


n(O_ 34650 tọa 7 





Xác suất của biến cố A là P(A)= 
Chọn đáp án D. 





: _Ð Để chuẩn bị tiêm nhàng: dịch Sởi - 'Robella cho học sinh khối 11 và khối 12 Bệnh v viện n | 
F tỉnh Nghệ An điều động. 12 bác sĩ đến trường THPT Anh Sơn 2: để tiêm phòng dịch | na 
Ề ` gồm 9 bác sĩ nam và 3 bác sĩ nữ. Ban chỉ đạo chia 12 bác sĩ đó thành 3 nhóm, I mỗi nhóm hố 
- 4 bác sĩ làm 3 công: việc khác nhau. Tính xác suất để khi chia ngày H nhiên tạ à được mỗi Thị 
_ 'nhữnh: có ó đăng, 1 bác. sĩ nữ? sẽ " _. " `. ả BMN, HỆ Vấ TA c . - ` 
_ _= = làn sú "`. X. "2 hs hi tue K=- = _ hài nên B5 _ 5 A 








M)Mesga book Ề 





-*-4 Lời giải 

Số cách chọn 3 nhóm , mỗi nhóm gồm 4 bác sỹ làm 3 công việc khác nhau là: 

+ Trong 12 người chọn 4 người có Có 

+ Trong 8 người còn lại chọn 4 người tiếp có C4 

+ Trong 4 người sau cùng chọn 4 người có C? 

Vậy không gian mẫu là 2) = C¡C¿CZ 

Gọi A là biến cố : “Chọn 3 nhóm, mỗi nhóm có 4 bác sỹ trong đó có đúng 1 bác sỹ nữ” 

+ Chọn 1 bác sỹ nữ trong 3 bác sỹ nữ có 3 cách chọn, sau đó chọn 3 bác sỹ nam trong 9 bác 
sỹ nam Cộ => 3.Cÿ cách chọn _ 

+ Còn lại 8 bác sỹ ( 6 bác sỹ nam và 2 bác sỹ nữ). Chọn 1 nữ trong 2 nữ có 2 cách chọn, rồi 
chọn 3 nam trong 6 bác sỹ nam có CÔ => 2.Cj cáchchọn _ 

+ Cuối cùng còn lại 1 bác sỹ nữa và 3 bác sỹ nam có 1 cách chọn. 

Suy ra ứ#A)= S 8:22 đê) 
m(A) _ 3C.2C¿.1 _ 16 
"42) CjCC? 55 





Vậy xác suất cần tìm là P(A)= 
Chọn đáp án €. 


Archimedes (287-212 BC) 


Archimedes (chúng ta hay gọi là Acsiret) là nhà toán học, uật lý học, thiên uăn học, kỹ thuật học người 
H» Lạp. Các công trình toán học của ông bao tràm khắp mọi lĩnh uực toán học đương thời : hình học, số 
học, đại số. 

Các thành tựu toán học khác bao gồm việc suy ra một phép xắp xỉ tương đối chính xác số bị, định nghĩa 
một dạng đường xoáy ốc mang tên ông, và tạo ra một hệ sử dụng phép lzy thừa để biểu thị những số lớn. Ông 
cững là một trong những người đầu tiên áp dựng toán học ào các bài toán vật lý, lập nên các ngành thủy 
tĩnh học uà tĩnh học, bao gồm lời giải thích cho nguyên lý của đồn bẩy. Câm nói nổi tiếng của ông “Hãy cho 

1. 


ta một điểm tựa, ta sẽ bẩy tưng cả trái đất này lên” uẫn cờn được nhắc đến tận bay giờ. 


Ông cũng là người phát mình ra các thành tựu như ròng rọc phúc tạp,bơm xoắn ốc, định luật Ac-si-met, 


Archimedes được coi là một trong những nhà khoa học hàng đầu của thời kỳ cổ đại. 
















et KIẾN THỨC CƠ BẢN: 


KG 





> Một hếm SỐ xác - định trên tập số tự nhiên N' được gọi là dãy số vô hạn ( gọi tắt là dãy 
số ) nếu: z là ánh xạ từ N” vào Ñ: #—> „(nm) ( ứng với mỗi øeN' thì có một giá trị #(m) R ). 

Đặt u(n)=u„ và gọi nó là số hạng tổng quát của dãy số (z)_. 

> (⁄) là cấp số cộng khi và chỉ khi 1, =ø, +4 với ø+eN, d là hằng số. 

> (n) là cấp số nhân khi và chỉ khi 1„.. =1„⁄4 với ® <N', q là hằng số. 






Giới hạn hữu hạn. 





— 


lim u „=0 © lu, ì có thể nhỏ hơn một số dương bất kỳ kể từ một số hạng nào đó trở đi. 


x->+œ 


ltt 0„=a<> lim (0„—a)=Ô 


x—>+‡œ x+œ 


22 | Giới hạn ra vô tận. 





lim w„ =+e <©> | | có thể lớn hơn một số dương bất kỳ kế từ một số hạng nào đó trở đi. 


x++œ 


ltm 1„ =—œ © lim (—w,)= +e 
x=<+œ x—>+œ 


*® /.,€ 


§ ) Các giới hạn đặc biệt. 





Nếu |q|<1 thì lim q” =0 
|q|>1 thì / q”= 


H—-+® 


mm C = C(C = cơnst) 


I->+©© 


hủ \u =+o 


->+« 


lim nẺ = “ức —yðj 


H>+« 


|.—— 





a/ Ự Định lêyi l 


Cho lim u„=a, lim o„ =b lúc này ta có: 


x—+® x—>+œ 











Xx—›+œ 


_ 
Hĩn —-= 


x¬+m 0, 


M> Ýa(n, ,>VneN*) 


x—+œ 


b/ Định lý 2: 


U 

hìm (u 0 )=ab 
Mã 
b 


3 dãy số „„„,0,„;¡0„ thỏa mãn 1„<0,<,,VñeN” lúc này ta có: 


H7 


lim Mu, =lim= =0,=ñ-> hn 10,„ = 8 
x->»+œ© x->+œ X—>-Lœ 


c/ Định lý 3: 
Mọi dãy tăng, bị chặn trên đề có giới hạn. 
Mọi dãy giảm, bị chặn dưới đều có giới hạn. 


*,# 


'ây } Định lý về giới hạn tiên tới vô cùng. 





lữm U, 
a/Nếu lim tt, =ñ, và lữm 0, =+oœ thì + —“=0. 
“3k x¬o+® HH 0D, 
Xx>-++®© 
mu, 
b/ Nếu HH M,>8, lim o,=0 và D, ,>0Íne NỈ thì >”—=+œ 
x— X—++œ l1 Ù„ 


+--y+t+© 


c/Nếu lim u„ =+œ, và lim 0„=a>0 thì lim nẦU, _. ,„)=+®2 


x->+œ +x->+®© 


8:1 Cấp số nhân lùi vô h 
6: Cap số nhân lui võ hạn. 
5 kh ai NT * 





Cấp số nhân („} có công bội thỏa |q|<1 gọi là cấp số nhân lùi vô hạn. 
Công thức tính tổng S của cấp số nhân lùi vô hạn: 
dội 


1~4 
7. Số e: người ta chứng minh được giới hạn sau đây tổn tại và kết quả của nó người ta kí hiệu 


3 =1 +1 +....+1 





HC 


+—+œ 


fini +2 =ex2,718 
tị 





BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM. 
FÍ? Cho dây số (%„) với (%„)=-—, chọn M=-—— để -<-— thì phải từ số hạng thứ bao 
: _ TT 2n Tn 
nhiêu trở đi? 
A. Thứ 51 -B, Thứ 49 C. Thứ 48 _D. Thứ 50 
Chọn Á 


_ 1 1_ _ 
l —<———— 2ñ > 100 —>ứr > 50 
Tủ 100 


21 














: 1 "..... 
Ì “TNu Xeix-ápe ` = _2m+1 Ỷ“ " + T*EP: TT. - Ngày at 
A. Thứ 498 B. Thứ 499 C. Thứ 500 D. Thứ 501 
Chọn C 
Từ _ < Tang —3 2+2 > 1000 c> n > 499 








1 Do H 1 ` 3+ ` ~-“ , ^ 3 : 
„=2 , Cho SẾP T) để 2”< m thì phải từ số hạng thứ mấy trở đi? 


A. vì nh có số hạng nào thỏa mãn 








B. Thứ —p— 
hi 
: 

C. lhứ —-+1 

2 
D. Thứ 2" +1 
Chọn A 

¬.: 

Vì 2 >—p nên với mọi số từ nhiên dương n thì không có n để 2” > Ki 

7210 10 

` : nh : A. Chọn mệnh đề đúng? : 
,. [4 
Á. 1m10 ”#0 B. im) =0 
: : „(3Ì 

C. lĩm 2Y =lim : =0 D. bn| =0 

3 4 9) 
Chọn C 
Áp dụng giới bạn /Z ạ" =0;lzl<1 

1+ýn, 
A.I B.0 G2 ˆ D. +eo: 
Chọn B 
l+1 

Vì lữm——— = litmủ—— Na 0 

_ 








Câu? Chọn kết quả đúng: lbnc . 


A.I B.0 C, 2 


Chọn B 


Voi in Ta 1by vi Doexg 


Hị H `" 




















Ì Chọn kết quả đúng: /m SAU SỂ, 
A.0 B.° C. +oo 
4 
Chọn AÁ 
Vi =sefmi | em | s0 
4” 4 6, 
NA tron _—„? _- 
(u09) Chọn kết quả đúng: im TT” 
B. —oco C.-] 
Chọn C 
_: _— — 
H = m(—1)+ n2 h ñn| —] =-] 
fl " ý 
: : J# I 271 
PIN. 
\NNWWVMANSAVUA 3m Ỷ 
À. _1 : k2 Œ., —œ 
9 Ổ 
G.2 
4 
1 
¬ 
[p2 ST em =3 
4—nˆ k 
t : 
} Chọn kết quả đúng: tim|m -N?t+ 1)i 
A. Không có giới hạn khi # —> +œ B.-1 


C. 0 D. Một kết quả khác 


D, + 


= 
dđ> | G2 


D.0 


D. kết quả khác 


D.3 








Chọn C 















. WTn—] 1 
lim(Ýn —xn #1] = HỦt(—————— - Ì1—<I——>———— = ( 
Nm+vJjn+1 Nn+Ajnm+1 
(U13 Chọn mệnh đề đúng? 
¬‹ ca 
A, lữmsin— =0 B. imsin— = —] 
H f1 
H : # ˆ Lá 4 7,4 ˆ 
C. lửmsin— =0 D. Không có giới hạn khi # —> +œ 
H1 
Chọn C 
lữm— =0, suy ra lữmsin— = sin| lim— |= sin0 =0 
) H1 H 
sử về) Nà in H 
'ấuU f4 Chọn mệnh đề đúng? 
XHNXAM QÌN NON ' 
¬-¿ ¿“TP 
S?1 — Si1— 
A. m——* không có giới bạn khi n>+©  B. lim— =1 
) f1 


D. cả 3 kết quả đều sai 


B. im ls in =+œ 
° mI 





C. Bơi $ `. D. tất cả đều sai 


Chọn đáp án đúng: im Sử = ) 
tị 


B.3 SÑ D. v3 








Chọn A 


lờ,“ C” =,|im= —lăm—— = [0 =0 
ri ?¡ tị 


ẳ Shng : Vận tua h hi 2 ẳ : 2 
:@8U 12 Chọn kết quả đúng: 
& VU) 

















Chọn D. 


HS học (la 7l 7. l1. 42 
1m = lữn,|HHm— — ẪtM—— =,Ì— =——-: 
27 z 21 . .x 








2 —. 
À. lim cai =+œ© B. lim lŠ =5 C. lim. | ^^ Tp D. lữn bé 7 _42 
tý) t(i : + Ï 2# 2 





tâu18 Chọn mệnh đề đúng? 


A. limcos 2z =0 B. lmecos 2. =1 
⁄ H 
| 2Z 22 ng ¬ 
C, lửmcos—— = —1 D. imcos—— không có giới hạn khi ø —> +œ 
H H 
Chọn B 


lim cn c-áa = ca| lim T =co0s0 =1 
fI fI 





“(u19 Chọn mệnh đề đúng? 























2 COS—— C0S = 1 
A. limn2 cos^“==+s — B. lừn—— ==+œ C. lim—— —~=~ D. cả 3 đều sai 
H ?I ñh+2_ 2 
Chọn A 
lim. Túi = limnˆ.lim đã” =+œ 
D 
“(020 Chọn kết quả đúng: /im.| — 
tài 4n+5 
A. np B. _œ 
2 
C. không có giới hạn khi ứ -> +œ D.0 
Chọn C 
7—2n —~2 -2 _ [-1 
l¡ = |lim “—— =,|—— =,l—- không tổn tại 
4n+5 4 5 4 ø¿ 
" 
Z1 Kết quả nào sau đây đúng? 
A. Cấp số nhân lùi vô hạn (s„) có công bội q thì tổng 5 = = 
"W 
„“ . ˆ^ ` * Á z 4 M 4 
B. Cấp số nhân lùi vô hạn (%„) có  =4/4= - thì co SEN 2 
L-_c 
3 


lo Mộ đâu, dán 2 "`... 
C. Cấp số nhân lùi vô hạn (%„) có  =15;S =60 thì công bội 4 = : 
D. Cấp số nhân lùi vô hạn (1„) có 1, =~4;q=~> thì S=—169 
Chọn C 


Vì ¡~Š <1 nên CSN lùi vô hạn có: S =~"T— =60 
~4 
Anh Nên, 


(CấU22`ˆ Cấp số nhân lùi vô hạn (%„) có ; =~50;S = 100. Năm số hạng đầu tiền của cấp số cộng 


vớ 






A. 50; 25; 12,5; 6,5; 3,25 B. 50; 25,5; 12,5; 6,25; 3,125 
C, 50; 25: 12,5: ó,25: 3,125 D. 50: 25; 12,25; 6,125; 3,0625 








Chọn C 
Áp dụng công thức S=_——- —› q =. 
—8 
Suy ra 5 số hạng đầu tiên của dãy số: 50; 25; 12,5; 6,25; 3,125 



































A. $= H và -1;x;—xˆ B. DI HC 1;x;xF 
l+x l+z 
= Na Ì 
C. S= và ~l;-x;—xˆ D. S=——và -1;x;-z? 
Ì—x l¬* 
Chọn C 
=_ à:—1;(—1)x;(—x)x ©> -1;—x;—xˆ 
—q 1—z. 
Cấp số nhân lùi vô hạn (%„) có 4 =-x;4=xŸ,lxl<1. Tìm tổng S và 3 số hạng đầu của 
cấp số này: 
Ä., 2= : ;—x;x);/x° B. S=——_;x;x2,x4 
1—* 1—x 
C.S=——;-#;—x3;x° D.S=———;-x;-x°;—x5 
l+z 1—+ˆ 
Chọn D 
Than , suy ra 3 số hạng đầu là -x;—x”;—x° 
1-4 Tan 





(025) Kết quả nào sau đây là đúng? 


A. lim” =-8 B. TT EHiBBIC =—l C. ừưm\2+n2 =2 D. /mr^n2 —2 =^/2 




















— Dữ 1—-ồ5m 
Chọn B 
| 1 
5+— 
Th SUL-ITS)) KINNG, | 
— 11 1 
— 
_ H 
Kết quả nào sau đây là sai? 
, Si: 1 1 1 
Á. Hm—————=-—>~ D. 1m =====-=ẽ= 
3(# + 1) 3 (2n—-1X2n+1l) 4 
1 21#+1 
C, i#m——————————=Q —_D.ữ =0 
(2n=1)(1+2n+1) CÚ 2m2 
Chọn B 
TL 
PS. 
`... <5. #_—=0 
(2n—1)(2n + 1) 4nˆ —1 4a_-.L 
lÊP- 
? 


N, cận 11 ChuyÔn. đề trọng tâm. ề 


_ giải [7/1/11 4z 18 nghiệm. môn toán 





n1 B. lim” Tˆ ——] 
lu+1S vu —1 














K, "r ` : D. lim| | +n —nÌ=—E 
Chọn B 
„+ 1+1 
HH in j8 ni 0n] 
 —] 1—.L 1_-—_ 
vn vn 
? Tìm tổng của cấp số nhân vô hạn sau: 5:v/5 1P — ‡ 
_ 5w5 1—xJ5 _ 55 
B.5=-=— CC. 5= =—— D. S= 
VD =Ï 5/5 \5+1 
Tân. va ð _ 545. 
Bề 5] 














30 -11 Q 
B.S=— .=—— 6-0: 
11 30 11 
 ...... 
q=-0,1 l~qa 11 
Chọn kết quả đúng? 
A. Dãy số 1„ = Sin 2n SỐ Si" 2n _-. 
3ï S1. S71 








T 1 “xe 
B. Dãy số (⁄„)= Tin GHI, T220 CC 
#ứ=Ì  5n-1 B5n-1 5n 





Xa `... 
C. Dãy số 11„ = SH] là dãy số giảm và bị chặn 


D. Dãy số ¡„ = 





_— là dãy số tăng và bị chặn 
Chọn C 


Sin 21 .. 


Bi Đứt 


r2 1 
B sal, Tỉ. c đi 


5m 5n—lI 5wø—]1 


1 « (sản < 1 


B#+l 5nøn+l . 5n+Ì 


Â sai, vì 














C đúng, vì — 








D sai 








> Giới hạn hữu hạn: Cho khoảng K chứa điểm xạ và hàm số y = ƒ(x) xác định trên K hoặc 
trên K\{x¿}. Lúc này 1m ƒ(x)=L khi và chỉ khi với đãy số (x„) bất kì, x„<K/{xs} và 1„ — %ạ, 


Ũ 


ta có Hữm ƒ(x,)=k. 


> Giới hạn bên phải: Cho hàm số y = ƒ(x) xác định trên khoảng (xạ;b). Lúc này lim ƒ(x)=L 
khi và chỉ khi với dãy số (x„) bất kì, x„ e(xạ;b) và x„ —> xạ, ta có lữm ƒ(x,„)=L. x¬x) 


> Giới hạn bên trái: Cho hàm số + = ƒ(x) xác định trên khoảng (z;xạ¿). Lúc này im ƒ(x)=L 
khi và chỉ khi với dãy số (x„) bất kì, x„ e(2;x¿) và x„ — xạ, ta có lim ƒ(x„)=L. = 


> Khi x-> +: Cho hàm số += ƒ(x) xác định trên khoảng (a;+œ). Lúc này. lim ƒ(x)=L 
khi và chỉ khi với dãy số (x„} bất kì, x, e(4;+œ} và *„ —> +e©, ta có lim ƒ(x„)=L. 


> Khi z„ ->-s: Cho hàm số 1= ƒ(x) xác định trên khoảng (—=; a). Lúc này lim ' ƒ(X)= lễ 
khi và chỉ khi với dãy số (x„) bất kì, x, , S(T—œ;a) Và x„ —>T—œ, ta có lim ƒ(x„)= L. = 


.2;) Định nghĩa giới hạn +eo 





»> Giới hạn bằng —œo khi x -> +œ : Cho hàm số = ƒ(x) xác định trên khoảng (a;+œ). Lúc này 
lim ƒ{x)=~œ khi và chỉ khi với dãy số (x„) bất kì, z, c(2;+©) và x„ —>+oœ, ta có lim ƒ(x,)= =a. 


> Giới hạn bằng +oo khi x — xạ: Cho hàm số  = ƒ() xác định trên khoảng K hoặc K\{x¿}. 
Lúc này in ƒ(x)=+œ khi và chỉ khi với dãy số (x„) bất kì, x„K\{x;} và z„->*%ạ, ta có 


x->*⁄g 


lim ƒ(x,)= +e- 
> Nhận xét: ƒ(x) có giới hạn + khi và chỉ khi - ƒ(x) có giới hạn —œ. 


® ## 


:3.] Các giới hạn đặc biệt. 





tt x= Xơ: 
A-**Xp 


. "¬- . 
lữ c=c; lữ c=c; lim —=0; lim *lx = +. 


X->#ụ x¬+œ x—+® % x->++o 


, k r.* ` ^# À 

I1: x =+ với k là số nguyên dương. 

+—+«œ 

lim x" =—œ (k:số lẻ); lim x =+œo (k:số chẵn) 
x->—œ© 


x—-—mœ 





Chọn dãy số nào trong các dãy số nào sau đây có im ƒ(x„)=—1,khi x„ —>0? 


5 H x->++© 1 T 
A. Dãy số *„ = B B. Dãy SỐ X„ = lý 
€. Dãy số x„ =2” D. Dãy số +x„= 
Chọn B 








= lm——- = —] 


DEN 
lim ƒ(x,„)= im>———— =Ì 








H | 
¡| -1 
2 
'Cùa): Cho hàm số ƒ(x)= — =-l khi x, >1 
c 
A. x„ =1 B. x„ =(-U" -- D. *„= š] 
fi 
Chọn Á 
ltm x„= lim 1=1 
x—>+® xTỶ”m+®Đ 
Chọn (x )=1 
¿ Cho hàm số ƒ(x)=/x +5. Chọn dãy nào trong các dãy sau để lim ƒ(x„)=+œ khi x„ — +eo? 
li B. x„ =1 C. x„=-i D.x„=5 
n 
Chọn B 
ltm x„= lim ri = +œ 
1->+© *—.+œ 


Chọn (x„)=” 
I€RU34- Cho hàm số ƒ(x)= 2 ~x . Chọn đãy nào trong các dãy sau để im :ị (x„) không tổn tại 


VỚI XU —> + ° 











Á. #⁄„=-Hl B. = C. x,=1 D. x„=-2n 
= C 

Quả ` Chọn kết quả đúng? 
A, m¬ 1 B. lim“ ^ =0 C. lim” =-3 D. lim “2=. 
Chọn B 





A. limA2x—1=^l2 B. lớn /J2x-1=0 


x—— +x->—~ 


2 
lim 442x— 1 =+œ D. 1m \2x—1=—œ 
x>—=œ x+% 

Chọn B 

lim ý2x-1= =0 

xe >— 

2 











vú \ - NÀY 
đà NÀY Ni N ` 


h ` XI 
.ấế) Ñ đ, 








.. . Chọn dãy số (x„) bất kỳ với x„->1thì /m ƒ(x,) bằng? 
T— n->++© 


Ạ. + B.0 C.4 ¬" D. +œ 
Chọn A 

(#~1(x+2) 1 1 3 
Hm 1ƒ(x)= m d0 BREMEDTE-DDDM = Hm(% MSY =Ùim(1+ 57 =5 


Và N tW\ 
Ñ SN NÀ NNNG 





là : - + +] 
138) Cho hàm số ƒ(%)= 
sề x+1 





. Chọn dãy số (x„) bất kỳ với x„ —>—1 thì Iửn ƒ(x„) bằng? 


Á.0 B. + C. c3 D.3 
Chọn D 

3 2B_ 

# QC CAU co ha co uy ĐA 3 





#>-l X+-] . x-l +1 x—>—1 





SN NU hNn *? = ~ A# ^ . ` : $ 
ẠU33) Cho hàm số ƒ(x) =———— Chọn dãy số (x„) bất kỳ với x„>2 thì im ƒ(zx„) bảng? 
#ữ >+«© 


XS 
A.0 B.I Ca D. cả 3 đều sai 
Chọn À 
lnn Lm 1⁄2. E) CH (x-1x-2) _ 0 
12 Y=] re, x—] 





€ U40 Cho hàm số ƒ(x)=x/x =4. Chọn dãy số (x„) bất kỳ với z„ >4 thì im ƒ(x„) bằng? 
A.0 B. -2 | C2 ~ D. một kết quả khác. 


Chọn B 
lim ƒ(x) = limsJx~4=2l4~4=~2 





Cho hàm số ƒ(x)=-zxˆ +7. Chọn dãy số (x„) bất kỳ với z„ ->-œ thì mm ƒ(x„) bằng? 


nà Đ. —œ C. 0 D. cả 3 đều sai 
Chọn B 
lim (—x?+7)= lim (—x?)+7 = lim (x?)=— 





SN jWbt `. ¬. 1ˆ - | \ š 
(EAU4Z Cho hàm số ƒ(x)=/x —4. Chọn dãy số (x„) bất kỳ với x„ =>— thì lim ƒ(x„) bằng? 
| —>+eo 
Â. +œ B. —o C. 0 D. cả 3 đều sai 
Chọn A 


lim \J4_-#Ÿ =,| lim (4—x°) = l4— lim xŠ = 


Tp cận. 1 chuyên đề trọng lậm - 


gi giã nhanh trắc tuờg,: L//10,5 toán h 










j 1 Cho hàm số ƒ(x)= . Chọn dãy số (*, ) bất kỳ với x„ —> —œ thì tim (%„) bằng? 


J2-#'° 








Âu B.2 C. -2 D, Một kết quả khác. 
v2 
Chọn C 
SN 2 
lim (x„)= im „ =ltãti~=—— =~2 
có BS. -NP ĐANG: 
—>-I 
Ấp 
Cho hàm số ƒ(x)= ố (x„) bất kì với +, —>-sthì lim ƒ(x ) bằng? 
A.-10 B. 10 C. +oo D.0 





, 1 1 
A. 0<x?sỉi—<xˆ B. /nx? sửa— =0 
b8 x~>0 x 
¬ ^^: . „b1 
Œ. lữnx Si10— = +œ D, iưmx sin— =1 
x—>0 % x—>0 ki 
Chọn B 


1 1 
tim sin— =0 vì khi x—>0 © xˆ —0 và sn cIX 0b, chặn — lim xˆ .Si1-— = Ô 
x> % x X 





TU SÀN ` ~ l# | $ Ầ ¬ É 
tn040) Cho hàm số ƒ(x)= „. Kết quả nào đúng? 





_ ¿1 | Jxl_ 1 lxl_ SA. 
A, = B. lim C. lữm — D. m——=1 
MU ác u e x0 2x 7ø x—>0 2x ~ lở x>0 2x 
Chọn B 
lu min sec 
x+0' 2X x-+0' 2x „. sở 
Cho hàm số ƒ(x)= CSZ1_, Chọn kết quả đúng? 
Zz(+ # 
A. lim C0872 . B. tm-2X_- "-: 
S24( PB DERII t4 2044 17HT RE lu 27r 
bi” _ D. p„ 922 _1 
x1 Z(1+ 3) 27 an 2 
Chọn B 
lừm COS 7rX =] COS 7r Biểu =1... =à 





z>lZz(1+x) x1 Z.2 BiẾU 2.- 2z 


_) Mega book 



























SẦ : 2x-1;x>0 ¬ 
t Cho hàm số ƒ(z)= Chọn kết quả đúng? 
}X 
A. im ƒ(x)= lữn 2=1 B. im ƒ(x)= lim(2x—1)= -3 
x0" x0” >0 x0" 
x0" x—>0" x_>0" 
Chọn € 
lưm ƒ(x)= H1 2X 1=-1 
x->0" 
I1 ƒ(x)=Ì lòm2= 2, 
Vậy giới hạn không tổn tại nên C đúng D sai. 
_ TT NN 2X — 1; xéi : ¬-- : 
(E849; Cho hàm số ƒ(x)= mm" . Kết quả nào đúng? 
Á. lim ƒ(x)= lim 2 =1 | B. mm ƒ(x)= lim(2x—1)=~— 
x->1 x1 x1 x1 
G..- Em f(X)= Hữm2=2 D. 1m ƒ(x)=-—1 
x—1" x1 x1 
Chọn C 
lim L ƒ(x)= lim 2=2 
x1" 
ÉÖNGN ỜNNHô gÄyn, 2+ 1; x<] 
VÀ HỆ \ hà * -€ 2 k F ệ 
aU50: Cho hàm số ƒ(x)= Xi . Kết quả nào đúng 
A, tim [(x)= lim 3 = 3 B. lữm ƒ(x)= tm(2x+1)=-— 
xl xoL x—1" 
€. không có giới hạn D. lim =—3 
xl` 
ChọnA _ 
bit ƒ(x)= lim 3=3 
x—>1" 
Tìm ƒ(x)= lim 2x+1=3 
x1 x1" 
_ lim ƒ(x)=3 
lấ1, Chọn kết quả đúng: lửn bu 
x3 +” +x+Ố 
B.° €5 D.0 
6 6 
„x4 J9... (x-3(x+3) „  x+3_ 6 
lim—-———= =l#ữm—————————-=lim~ =—— 
x>3 xˆ + yY+Ó x^23-(x—3)(x+2) x»3 x+2 D 
U52) Chọn kết quả đúng: HH — Miu 
bào x1 x” +4x—5 5 
A._L B.+ C.-Š D.5 
Ồ 3 2 


x—4x+3 ,„ (x-1(x-3) ,  x—3 
##fữỬ ———=ÏlïẤ{tÉ————-=>=Ìitm 
x>1x°6+4x—5 x>l1(x—1Áx+B5) xolx+B 





G2] — 


" Cận 11 huyện 4 đề tượng. "HC. _ 


_—ự ự 


s. _giáinhanh thắc Á nghiệm Mô toán 





xˆ 
š Chọn kết quả đúng: im ——> S2 0UÁ2 


Ä⁄J —ÒXTÖ, 
x4 x^°—25 





A.4 B.8 G12 | D. l6 
Chọn B 
2 — — 


x4 \x—2 x4 x4 


đu 3, nn š Chọn kết quả đúng: im——————— 
x5 XÃ _25 


Ạ. ng B. 204/5 


c._1 
202/5 202/5 
ChọnD: 


„X5 ~Ýx IS s-ằ  ƒằẶằẶ=Ắ<- 
x95 32-25. *55(x2-25)XV5+JA) ˆ-T-PP.nN-PW -7Ì _ 20A5 









2X S7 


























xœ ˆB_ x—® 
2: "BI Á xe *( 22 ; ) ° 
Ñộ Chọn kết quả đúng: tin “—”? 
x—>+œ N f 
A..4 B. T5 C.Š D.< 
5 4 & : 
Chọn A 
F ¬-4 4 
x+© X x->+©œ D 5 
TH 3x2 T— 
ÿ Chọn kết quả đúng: im `. : 
xe» 5+Áx 
Ñ B. +© C2 l 
2 2 
Chọn A 
2X )+x =8 TH 
"án. ốc NỔ 
x 5+4x # CS Si Ủ" 
x 
1—+' 
Chọn kết quả đúng: lm 1 
x+© DX + 
: B. —œ C.1 D. cả 3 đều sai 
5 5 


















N\NN \ NÀ ` N VÀ ` h 
( th) Số ì \* ) ii. 
` Cát bè by hộ h ni Nà 
n6Ìa KÔI 10 \ KT TÌ Thời Dự. VU VÀ \ 
Ny Ñ NUÀ NỀN ù 
. NÀN \ Nhà NÀ XU N 


NÀN QUA \ À VN \ 
vi VỆNG AI NNN 
NNN mộ N m. ma Tâm : Ẫ 










Chọn B 
3 
_ x4 ——#* — 2,3 
HS se]l/f — ad sex 
x>+©Dx+tậ xe»+o ° xo b 
2+— 
». 
Chọn kết uả đúng: `. 
h 2 s(x x+1)) 
¡hong B.I C.0 D. một kết quả khác 
Chọn C 
li > |2 ga X4 ri uc hi ca 


xo\ 3  x+1) x»x(x+l) z>sx+l 








ì Chọn kết quả đúng? 
| _ 
A. lim . | B. lữ Ca =-] 
x+© ý — 3x 3 x® 4x” +x+B 
C. ưp XZ=Ê =0 D. TH 
x—+œ hé _ x¬—%œ x"+B 
Chọn C 
lạ  SSvlữm 1E e0 
x¬+®  % x->+eo 1 


Ñ Chọn mệnh để đúng? 
Á. lm (x-1-x+1)=~2 B, iữn (Jx~1-Jx+1]=~œ 





C. lim [Vx-1-vx+1)=0 D. cả 3 đều sai. 
Chọn C 


1-x—1 —2 
lm N1 =ajy+1 = HIH =====————— == = H† ———————— =([) 
lim | x+eAÍxS—1 —Alx+1 =2 X41 — xe lv :1 —Alx 4Ï 


} Chọn mệnh để đúng? 


À. lim [ý -5z=x]=Š _ B. im [ýxˆ~5z-x]=-Š 





x—>+œ X—+1©œ 
C. lữm (s xˆ—5x— *| - D. cả 3 đều sai. 
x—+œ 5 
Chọn B 
| 2 _ „2 " số _ 
lm Ẫ —Ðx -zÌ* lm -S im... m2 E5 lìm 7. lim = 
x—>+œ x—->+œ© x2 -5x+x xe x2 -5x+x ⁄?e 2 


IỆ Thi 
X 





_ Tiếp cận 11 chuyên đề trọng tậm 


[))//15/)/1/1/1/Ä⁄/.19Ể/)///112//Ÿ,//10,/5.//.71 








@ 1163 Chọn mệnh đề đúng? 
¬- 
Á. lm + l2 5 =0 B. mm —-Nxˆ+5=5 
x~»+© %X x¬—+œ X 
C. lim #0 x5 =to D. lơ CvJv2+5=1 
x->+œ® %X x¬+” %X 
Chọn D 


2 
bi É= 9) (Ba: [i' [bạ sei 


x->+œ + x—y»+œ +? 





j¡ Chọn mệnh để đúng? 
A. [c” x +5 =1 B. lữn v25] 
x—>—-œ xX T——c Ðg 
C. Tim ĐA +5=—œ D. cả 3 đều sai. 
x—œ % 
Chọn B 





mạ tế 


5 





= lim lxi 1+ = lim —x|1+~> =—] 
. x—>— x—>—o Đ 
j) Cho ƒ(x)=| x Pu . Kết quả nào sai? 
2x—3;x<1 
À. lữm ƒ(x)= lim (2x - 3)=—1 B. lữm ƒ(x)= lim(2x~ 3)=-—1 
+L xi 
C. lêm ƒ(x)= lim —°=~—1 D. im /f(x)—=- 
x1" x>l" X x1 
Chọn A 
=] 
= =— l¡ = lim — =~—] 
lim ƒ()= lim (2z —3)=~1 sai vì lim T3) lim — 
Ỉ = —3|=~1 
HT Ha 


Vậy tim ƒ(%)= ~1 


da 








lim Ý^~* ~Ã bằng giá trị nào sau đây? 
x0 v 
A.0 B. + C. : D..Í 
Chọn C 
1+ T1 l+x-l z 1 _1 
x0 X #28 xÍj1+x +1] ma... gà 
ẹ ng Chọn kết qảu đúng? 
A. lim x=ÝX _g B. lim Š—X* =1 C. lim TY =-e —D. lim Ä—X — se 
HH =.s x—+t©œ - X _ x—+© * phiên \x 


Chọn D 





COS 7X 








. Kết quả nào đúng? 








A. Hàm số có dạng vô định =— khi x —y œ 
B. Giới hạn của hàm số là +œ khi x —> 0 
€C.0<y<1 

D. Giới hạn của hàm số là +œ k7 x —y +œ 


Chọn B 
































Sàn ˆ_ ¬-...-_ 
A. lim _e0 B. im ai C. lữ =2 D. không tồn tại 
x—>1|x— T|| -x=®1Ì>*—]l x1 x—1| 
Chọn D | 
2 
.._ ⁄X—1 
Ỉ =. +1)=2 ` 
x-31t Ìx —1l lở . suy ra không tổn tại giới hạn. 
^ˆ B__ 
lim ——— = lim—(x+1)=~2 





x#¬1" | x —1 x—1" 





TẾ) Cho hàm số f(x)=14” +1x<1 (a:hằng số). Chọn khẳng định đúng? 


q;x>] 
A. lim f(x)= lữn a=1 B. lữn ƒ(x)= lữn(x?+1)=0 
x1 x1” x¬1 x—>1" 
C. lim ƒ(3) =1 khi n=1 _ D. Hm ƒ(%) =2 khi a=2 
Chọn D 
lim ƒ(x)= lim a=a 
xe» x1” 


lim ƒ(x)= lim(x +1)=2 


x—TL_” k4 
Hữ ƒ(x)= 2 Itm ƒ(x)= lim ƒ(x)<>»>a=2 
x> x¬1' x1 





Ñ) Đểtìm im ƒ(x);xe(a;b)ta dùng đấy số (x, ) bất kì nào dưới đây? 


~—%, 
Á, a<X„ <Xn B. xạ<x„<Ù C. x; <X„<8 D. b<x„<#o 
Chọn B 


Dùng dấy số (x„) với xạ <x„<b(x„ nằm về phía bên phải xạ) 











(ầu72' Đểtìm im ƒ(x);x e(az;b)ta dùng dãy số (x, ) bất kì nào dưới đây? 





—*ÈÖ 


AvD<T, SẺ, B. x¿<x,<b (ú‹7 su D„# s. sủ 


Chọn C 


Dùng đây số (x„) với 4< x„ < xạ ( x„ nằm về phía bên trái xo ) 


HÀM SỐ LIÊN TỤC 





Cho hàm số ÿ= ƒ(x) xác định trên khoảng K và xạ eK. 
ƒ(x) liên tục tại xạ © lim ƒ(x)= ƒ(q) 
ƒ{>) liên tục trên (a,b) suy ra F() liên tục tại mọi điểm của (a,b). 


f{x) liên tục trên [a,b] nếu F(x) liên tục trên (a,b) và im ƒ(x)= ƒ(8): lim ƒ(x)= ƒ(zạ) 
x—>#” x->»b" 





JE) Các định lý. 

Định lí 1. 

> Hàm đa thức liên tục trên R. 

> Hàm lượng giác liên tục trên từng khoảng xác định của nó, 

_> Hàm số phân thức hữu tỉ liên tục trên từng khoảng xác định của nó. 
Định lí 2. s— 
Cho hàm số y= ƒ(3), ụ =&(*) liên tục trên K, lúc này: 
>Hàm số ƒ(x)+(x) cũng liên tục trên K 


ƒ(x) 


> Hàm số E1 s(x)#0V+x e K) liên tục trên tập các định K của nó. 
_ &\* 


>Hàm số .j ƒ(x);(ƒ(x)>0,VxeK) cũng liên tục trên K 
Định lí 3 


Hàm số y=f(x) liên tục trên [a. b] và f(a).f(b)<0 thì tồn tại ít nhất một điểm c thuộc [a,b] để 
f*(c)=0 





TẾ) BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM. 


13; Chọn mệnh để sai? 


A. Hàm số  =zx? +2xŸ — 5x +7 liên tục trên R 
3xZ+Ð..„ : 
liên tục trên R 

x+] 





B. Hàm số y= 








M)Mega book 


-ÁẢx 
x? +1 





€C. Hàm số 1= liên tục trên R 


D. Hàm số y = sizx liên tục trên R 
Chọn B 


` F4 3 XẸ 5 ^ # * + ^ ^ˆ x..x ˆ 
Hàm số = ng không xác định tại x=-1 nên không liên tục tại x=-l 
x+ 


Các hàm ở câu A, C, D đều là những hàm liên tục trên R 






'6A0 74) Chọn mệnh để sai? 


A. Hàm số  =+/+— 1 liên tục trên R 





B. Hàm số y = cosx liên tục trên R 

C. Hàm số 1/=jxˆ +1 liên tục trên R\{-1] 
D. Hàm số y = tanx liên tục trên R 

Chọn A. 


Hàm số y=+xx—1 liên tục tại mọi x thuộc R là sai vì hàm này chỉ liên tục với mọi x thỏa: 
x—=1>0<>x>]1 _ 








'tu 76: Chọn kết quả đúng? 
A. Hàm số y=tanx liên tục trên R 
B. Hàm số y=tanx liên tục trên R\{kz} 
C. Hàm số y=tanx liên tục trên R\ . kz+;keZ 
D. Hàm số y=cotx liên tục trên R 
Chọn C 
Hàm số y = tanx không xác định tại những giá trị của + = _ + kZ —>  = tanx liên tục với mọi 


xử + kzr 
M 


NIÀN 


'' Chọn mệnh đề sai? 





A. Hàm số =+* liên tục tại mọi x # 0 
# 


B. Hàm số 1 =——— liên tục trên R 
L OIỆ c2 


: - x+l1,.„ 
C. Hàm số ÿ = liên tục tại mọi x #-1 


D. Hàm số 1 =xˆ +1 - 3 liên tục trên R 
Chọn C 


--.. 1 T Ả ¬.. 
Hàm số = 2 VÃ + ] liên tục với mọi x thỏa mãn x > —1 





Số 








SP nỰc #t li ầ ~ X + 5 ^ ; , 
J€8U//:: Cho hàm số 1 = TTiE Chọn mệnh đề đúng? 














A. tim ƒ() = 1 B. tim ƒ()= =5 C. tim ƒ(x)=8 D. im f(x)=+œ 
Chọn B 

lim S2 /nBSISSR THỊ c, 3Z+5 —_5 

x>-l X—] x>0 x—Ï 

nhà. =Ø, lim 3x+5 =3 

ii X=] x->+o X—Ì 





A. lim ƒ(x)=2 B. lim ƒ(x)=vj~2 — €limƒ(x)=8 D. 1m ƒ(x)=+© 
Chọn Á 


SG |iim(x~2) =2 


ì Cho hàm số y= 3Ì*Ì, Phát biểu nào đúng? 
* 





A. m ƒ(x)=0 B. im ƒ(x)=3 C. lữm ƒ(x)=0 D. có giới hạn khi x0 
x0" x->»0” x0 

Chọn B 

lim ƒ(x)= lim  - 

x¬0_ x9" #4 


lim ƒ(x)= lim =3 
x—›0" xoò0" 


Từ hai điều này suy ra hàm số không có giới hạn khi x ->0. 








(00/80) Cho hàm số y= =— Kết quả nào sai? 
A. tim ƒ(x) =3 B. lim ƒ(x)= 3 C. lim ƒ(x)=3 D. tim ƒ(x) =~3 
Chọn C 
3x 31-21 - 
x—-2 | X -2 
Z2; X«U Ộ 
Cho hàm số ƒ(+)= . Chọn mệnh đề đúng? 
A. ƒ(0)=2 B. lim ƒ(x)= lim 2=2 
C, im f(x)= lim2 =^ D. Hàm số liên tục tại x =0 
Chọn C 
lim ƒ(x)= Hữm 2 = 2 
x->0 
NN =, x1 #9 _ %# ˆ. 2 éx 3 * Z 1*^A « 
j Cho hàm số ƒ(x)= „ . Với giá tri nào của a thì hàm số liên tục tại x =1? 
HE 





A. a=-2 B.a=l tC.ả=” D.a=0 








Chọn D 


Ta có: ƒ()=0 và im ƒ(x)= lim(x? -1)=0, tim ƒ() = lữna=a. Suy a=D, 
x—1' x—> x 





x21 
: a—2;x>2 : 
;': Cho hàm số ƒf(x)=+, „ . VỚI giá trị nào của a thì hàm số liên tục tại x = 2? 
S§†—;+% < 2 
% 
A.a=3 B,a= 2 C,a= - 2 D.a= -3 


Chọn A 
7 
2)=sin—=] 
ƒ(2) Số) 


lim ƒ(x)= lim(a—2)=a— 2 › Suy ra a-2=1 tức a=3 thì hàm số liên tục tai x = 2. 





x2” x->2" 
lim ƒ(x)=1 
x->2_` 
ST no, ¬ 72x hài PA - 
84 Cho hàm số = ƒ(x)= . Kết quả nào sau đây sai? 
Ỉ k xˆ—2;x<1 


Á.y = ax + 2 liên tục với mọi x> 1 
B. lại x =1, hàm số liên tục với a = -3 
C. Với x<l, ta có ƒ(x)= x” -2 nên hàm số liên tục. 


D. Hàm số liên tục tại x =1 với mọi a thuộc R 


Chọn C 

lừn ƒ(x)= lim (ax+2)=a+2 _ 

x1" xo1 

lim ƒ(x)= linm(x°—2)=~1_ —=a= 3 thì hàm số liên tục tại x =1 
x1" x—1" 


Iim ƒ(x)=a+2 





đi là) P ÀI LẠC ` ./w. 4+~ ^ | ^ 3 , 
'SU85. Với hàm số đã cho câu 84. Chọn kết quả đúng? 
A, lim ƒ(x)=~1 B. lớn ƒ(x)=-—1 
x—>1 x—1L 
C. Hàm số không xác định tại x = ] D. Với a =1 thì hàm liên tục tại x =] 
Chọn B 


lim ƒ(x) = Him(xˆ —2)=-—1 





f{(0) giá trị bảng bao nhiêu để hàm số liên tục tại x = 0? 
A. f(0) = -2 B. í(0) = -3 €. f(0) = 2 D. £(0) = 3 
Chọn D 


- 
fitflÌlju=®” S5 -J/ 8 xji>ð 
x0 x0 X x0 





2 
Ự^ X 19x không xác định tại x = 0. Giả định /(0) xác định ta cần gán cho 
% 





nhiêu để hàm số liên tục tại x = 0 


A.f{0)=- 5 B.f(0) = 5 C. (0) = 6 D.f(0)=-6 





Chọn À 


2 —— 
lìm ƒ(x)= lim” —Š ~ lim(x ~ 5) = —ã 
x0 x>0 xY x—›0 


xˆ -16 


'CRURR) Cho hàm số ————~/*#!$4. Chọn khẳng định sai? 
\tùW ti) % 4 } 








x-— 
/⁄;x=4 


A. Với x # 4 thì Í(x) = x + 4 

B. Với x = 4 thì (4) = 7 

C. Hàm số liên tục trên R 

D, Phải gán cho f(4) = 8 thì hàm số mới liên tục trên R 
Chọn C 

Hàm số liên tục trên R là sai 


Vì tại x = 4 hàm không liên tục 

ƒ(x)=7 

(x—4)(x+4) 
) 


lim ƒ(x) = lim =lim(x+4)=8 
x—>4 x4 xX— x4 


Để hàm số liên tục tại x=4 thì tim f(x)=8 
x-> 


Ỷ¬ h ồ C0574) YŠÌ xoa - #6 Xế 
dán99: Cho hàm số ƒ(x) : . Kết quả nào đúng? 
XIN Sun 2 : 
aøˆ+1;x>] 
A. r2 =Í¡ B. aâ ~ -] 
C. Mọi a thuộc R D. Không có giá trị nào của a 


Chọn D 

im ƒ(x) = Hm (2) +1)=aˆ +1 
lim ƒ(x)=limcos/zx ==I 

ƒ{1) =cosz =—l 

Để hàm số liên tục tại x = 1 thì 


ñ°+1=—1<>aäˆ =-2 (VN) 


` : : C09377 SL q2íi va hs cả Na K : 
j Cho hàm số ƒ(zx)4, ú . Với giá trị nào của a thì hàm số liên tục tại x =1 
aøˆ—2;x>] 
A. Mọi a thuộc R B. +3 ..ˆ D. +1 


Chọn D 















D * vwAdwex + ` Ti N 
š . y hai " TA VÀ 
` Y Xà NHA) VÀ TỤNN ÁN, 
h KT ĐÀN LẦN NẠM `À ị Ẻ 
cUA h;: H ?+œ> HÀ MAI % ` 
: Vân đỦỢ Ỷ ổ ĐÀN M k, 
, “1$ Q\ẠY xá x6 x60 đạn) 
: Su S\ AN  N SN 
VN ANÔỆ và QẮN HA GÀ Nà N\ VN 
ụ - VÀ 
Nà 
ÁN ky 


NAM \ N SÀ ` NÄÒI ki UAAÀ kà 
N W N THÊ Hài XÂNÀ) \ 
n. v\ẾI NA 100001900 
ụ Nà nà lc SÀN \ \ vệ \ NĂNG ` QUANG Ni ` N ` 
vàn! và VAN VNN bà Nà No ề mm VĂN 13 Y0 Đ0NATR VU UÙN Ai vva VN TA ÀÀ No Giầy 
Sài Đà A Tình NAY Nhanh Nhà là VỐN TA NANO nh CÔÊI cu TÔ 0 SEN Nhu LÊN 
` 


Im ƒ(%) = HmC057% =-1 

x> x—> 

lừm ƒ(x)= lim(a” —2)= aˆ =2 

x1" x1 

Để hàm số liên tục tại x =1 

<> lim ƒ(x)= lim ƒ(x)= ƒ(1)<>a°—2=—1«<>a=+1 
x—l- x—1- 


¡ Cho hàm số ƒ(x)= 3x2 +3x— 2. Kết quả nào sai? 

A. ANH ao trình Í{x) = 0 có ít nhất 1 nghiệm trong (-1;1) 
B. Phương trình f{x) = 0 có ít nhất 1 nghiệm trong (0;1) 
C. Phương trình f{x) = 0 có vô nghiệm trong (0;1) 

D. Phương trình f(x) = 0 có nhiều nhất 3 nghiệm 

Chọn C 


ƒ(0).ƒ(1)=~24<0 
Suy ra tổn tại một số x thuộc (0,1) là nghiệm của phương trình 3x? + 2x— 2=0 





TU hà \ 
wWauU9¿ Chọn khẳng định đúng? 





A. Phương trình x” ++x+1=0 vô nghiệm trên tập R 

B. Phương trình x +xz—1= 0 vô nghiệm trên khoảng (0;1) 

C. Cả 2 phương trình x” +zx+1=0 và xŸ ++x—1=0 đều có ít nhất 1 nghiệm trên khoảng (-2;1) 
D. Cả A, B,C đều sai 

Chọn C 

Xét ƒ(x)=+x”+x~+1 

f(-2)=(-2)”—2+1=~9 

ƒq)= 

ƒ(-2).ƒ(0)=-27 <0 

Suy ra phương trình x” +x+1=0 có ít nhất một nghiệm thuộc (-2,1) 
Xét hàm £(x)=x”+x~—1 

ƒ(-2)=-—11 

ƒ()=1 

Suy ra phương trình +” +x—1=0 có ít nhất một nghiệm thuộc (-2,1) 





I9) Cho hàm số T(x)= ¬ —+ . Kết quả nào đúng? 

A. Hàm số có tập xác định với mọi x thuộc R 

B. ƒ/(0)./(z)>0 

C. Phương trình ƒ(+) =0 có ít nhất một ¡ghiệu trong (0;z) 
D. Phương trình = + vô nghiệm 


+# 
Chọn C 









K issueinstftr Ti 


c2” 


-1 
(#)=——_—z= 
/ 27 - 27 


#tj-° sÕ 
L/8 
/(0).ƒ(z)<0 





` cos x £ / AZ ˆ . Á 
Suy ra phương trình Tử CÓ ít nhất một nghiệm thuộc (0;zZ) 
V.5 





) Cho hàm số = ƒ(x)=x' ++x?—2. Chọn kết quả đúng? 

A. Hàm số đã cho liên tục trên R 

B. Phương trình có ít nhất một nghiệm trong khoảng (0; 2) 

C. Ta có ƒ(-2)ƒ(2) >0 nên phương trình vô nghiệm trên khoảng (-2; 2) 
D. Phương trình z” + xˆ—2 có tối đa 4 nghiệm trên R 

Chọn €. 

Hàm số liên tục trên R và f{(0).f(2)<0 

Suy ra phương trình f(*) = 0 có ít nhất I nghiệm thuộc (0, 2) 

Suy ra phương trình có nghiệm trong (-2, 2) 





j1? Cho phương trình x°—x=3. Khoảng nào dưới đây để phương trình có ít nhất một 
nghiệm trong đó? _ 
A. (0;1) B.(1;/0) - C. (0;2) D. (2;3) 
Chọn €. 
Xét hàm số ƒ(x)=x' -x~3; ƒ(0)=~3; ƒ(1)=~3; ƒ(2)=11; ƒ(3)=75 
Chọn (0,2) vì f(0).f(2)<0 





\p109) Cho hàm số ƒ(X)=———. Kết quả nào sai? 
PONRHHHPP pH ng 
Á. D=(~œ;~1)U(—-1;5)Q(5;+œ) B. Hàm số liên tục tại x = 2 
C. Hàm số không liên tục tại x = -5 D. Hàm số liên tục tại mợi x thuộc tập xác định 


Chọn C 
Vì tại x = - 5. Hàm số xác định 


Suy ra hàm số liên tục tại x = -5 





` c 7 (x—1)N\j3—x b 


A. Hàm số không liên tục tại x=l;x=3 
B. Hàm số liên tục tại x = 4 
C. Hàm số liên tục tại x = Ô 


D. Hàm số liên tục tại mọi x e(—œ;1)+2(1;3) 








Chọn B 

Tại x =4 hàm số không xác định 
d 

Vì ƒ(4)=——————— 

ú (4-=1)ýJ3—4 


8: Cho hàm số =xˆ—4. Chọn kết quả sai? 
A. Hàm số liên tục trên khoảng (-2; 2) 


nên hàm không xác định tại x =4 





B. Hàm số liên tục tại x =-3 
C. Hàm số liên tục tại x =10 
D. Hàm số liên tục tại mọi x €(—œ¿;~2)tJ(2;+œ) 


Chọn Á 


Mọi x thuộc (-2;2) không thuộc tập xác định của hàm số nên hàm không liên tục tại mọi x 
thuộc (-2;2) 


=————. Chọn kết quả sai? 





xX(x — 1) 
Á. Hàm số liên tục tại mọi x # 0; x # 1 B. im ƒ(x)= œ;lim f(x)= +œ 
x->0 x—1 

C. lim ƒ(x)=~ 1u ,a^ 

x2 2 : 2614 : m 
Chọn C 

1 

hm 





= . Chọn kết quả sai? 


x = 
Á, Hàm số liên tục tại mọi x # l1 B. Hàm số liên tục tại mọi x thuộc (1;+©) - 
C: lim ƒ(x)=1 D. lim ƒ(x)=~— 
Chọn A. 


Hàm số có tập xác định x>1. Do đó hàm liên tục tại mọi x>l 





lssạc Newtơn 


(1642-1727) 





Newton là nhà toán học, nhà uật lý, nhà thiên uăn học, nhà triết học, nhà thần học uà nhà giả kim người 
Anh, là nhà khoa học vĩ đại oà có tầm ảnh hưởng lớn nhất. 

Trong toán học, ông cùng với đồng nghiệp là Gottfried Leibnix phát triển phép tính tích phân và u¡ phân. 
Ông đã áp dụng tính toán để tìm tiếp tuyến, độ dài của đường cong, cực đại và cực tiểu của hàm. Ngoài các 
cải tiễn quan trọng khác trong hành học giải tích, các công trình toán học của ông bao gồm các định lý nhị 
thức, phương pháp nội suy. Ong đã phát triển uề phương trình bậc 3, định lý uề tứ giác, barabol xác định bởi 
4 điểm. | 

Năm 1687, Neutơn xuất bản cuốn luận thuyết uề “Các nguyên lý toán học của triết lý uê tự nhiên”, 
mô tả về thuyết uạn uật hấp dẫn và 3 định luật Neutơn, được coi là nền tảng của cơ học cổ điển. 

Trong cơ học, Newton đưa ra nguyên lý bảo toàn động lượng (bảo toàn quán tính). Trong quang học, 
ông khám phá ra sự tín sắc ánh sáng, giải thích uiệc ánh sáng trắng khi đi qua lăng kính thì trở thành nhiều 
màu. 

Có thể nói rằng Issac Neutơn là một trong những nhà khoa học có nhiều cống hiến nhất cho đến thời 
điểm hiện nay. 








Hình học Oxy là một chuyên đề khó, để học tốt phần này học sinh cần có kiến thức tốt về 
hình học phẳng. Thường thì những câu hỏi ở phần này sẽ là những câu hỏi phân loại học sinh. 





Ì CÁC CÔNG THỨC CƠ BẢN 


Xét hệ trục tọa độ Oxy với Ox là trục hoành nằm ngang với véctơ đơn vị là ¡ , Oy là trục tung 
véctơ đơn vị là 7ƒ, Oy vuông góc với Ox tại gốc tọa độ O, ta có các công thức được sử dụng sau: 





« Công thức độ đài: 

Nếu có hai điểm 4(x„;y„), B(x;; y;) thì độ dài đoạn thẳng AB được tính theo công thức. 
AB= \(x; -„L} +Íyy -y} : 

Ö Công thức tính tọa độ véctơ: 

Nếu có hai điểm A(x,;:y„), B(x;;y;) thì AB =(x; —x¿;:V;T— y¿): 

‹ Phép cộng và trừ hai véctơ: 

Nếu có đ= (4;4;), b= (b;b,) thì a+b= (m+a;;b,+b, ) 

s Hai véctơ bằng nhau: là hai véctơ dài bằng nhau, cùng phương, cùng hướng. 


| 


` : To a =b 
Nếu có a= (4;4;), b=(b,;b,) thì a=b ©- B. . ( hoành bằng hoành, tung bằng tung ). 


a 

© Tích một số và một véctơ: %. 

Cho véctơ Z khi đó kZ với k là số thực khác 0: 

- Nếu k>Ũ: k2 là véctơ dài gấp K lần véctơ ä Và cùng hướng với Ạ. 

- Nếu k<0: kz là véctơ dài gấp k lần véctơ ä Và ngược hướng với ñ. 

Về mặt tọa độ: nếu ø = (2,;a,) thì ka = (ke : ka, ) 

‹ lích vô hướng của hai véctơ: 

Định nghĩa. Người ta gọi tích số | .|b|.cos(a] là tích vô hướng của hai véctơ 2 và b và kí 
hiệu là a.ð = la|.|ð|-cos (z;5) 





_ _ nhanh trắc ngiện môn toán: 





Về mặt tọa độ: Nếu có đ= (4¡;;), b=(b;b,) thì ab =a,.a,+b,b, 

° Hai véctơ vuông góc: 

Nếu có Z= (4,:2,), b= (b,;b,) thì alLb«œ aib,+a,b, =0 ( hoành nhân hoàng cộng tung 
nhân tung = 0), 

°Cos góc giữa hai véctơ: 


b.+a,b 
Nếu có Z= (2;đ;}, b= (b,;b,„) thì cos| 4, §)=rÉT _ GA TẠD, 


a?+a? A|b}+b}? 
|  Jana all rD 








°Cos tết giữa hai đường thẳng: 
Nếu có đt :4x+jy+6 : 0, đ,:4,x+b,y+c; =0 thì 





ớI „| — |aø+bb,j| - 


la | |ns;| hai - \#¿ +bỷ T2 +: 


với Hạ, = =(;b,), n„ 


“C =(4;b, ): 





œs(6;3, }= cos(5, „f„„ Ì|= 


Điểm thuộc đường thẳng: 
Nếu có đường thẳng đ:ax+by+e=0 thì 4(x¿;y„)<đ ©ax,+by,+c=0. 


* Khoảng cách từ một điểm đến đường thẳng: 
Nếu có đường thẳng đ:ax+by+c=0 và A(x„;y„) thì khoảng cách từ điểm A đến đường 
: lax, +», +cl 
thẳng d được tính theo công thức đ| 4,đ|= CS 
ÝNa°+bˆ 

* Vị trị tương đối của một điểm so với đường thẳng 

Cho đường thẳng đ :ax+by+c =0 với äˆ +bˆ #0 và hai điểm A(X:2¿); B(%;; y;) 

+ Nếu (Zx„ +b„ +c)(axg +bựy +c)>0 thì A, B nằm cùng một bên ( cùng một nửa mặt 
phẳng bờ là đường thẳng d ). 

+ Nếu (2x„ +b„ +ec)(ax; +by;+ec)<0 thì A, B nằm khác bên ( mỗi điểm nằm mỗi nữa 
mặt phẳng bờ là đường thẳng d ). 

* Vị trí tương đối của hai đường thẳng: 

Cho hai đường thẳng đ, :a,x + by +c¡ =0 và á; :a;X +6y+ó; = Ö ( giả sử 82,0, khác không ) 


v_ b ' : ` # ý 
+ Nếu _+ +_+ thì hai đường thẳng cắt nhau. 


.-. 
“ b, € 
+ Nếu _+=_+x_+ thì hai đường liêu song song nhau. 
K- Kì tộ 
-. bị lì, `... Ộ | 
+ Nếu —--=——=— thì hai đường thẳng trùng nhau. 


8y Dạy  Cạ 








Định nghĩa. 7rong mặt phẳng Oxy, mọi đường thẳng đều có ph ương trình tổng quát dạng 
ax + bự+c=0 với äˆ +bˆ #0. 


Ấs ch d) Nếu đường thẳng d đi qua điểm 4(x¿; y„) và có véctơ pháp tuyến nạ =(a;b) thì 
đường thẳng d có phương trình đ:a(x—x„)+b(y~ y„)=0. 
- Véctơ pháp tuyến của đường thẳng là véctơ có phương vuông góc với đường thẳng đó. 








- Véctơ chỉ phương của đường thẳng là véctơ có phương song song với đường thẳng đó. 

- Nếu véctơ chỉ phương là Hạ = (a;b)—> Hạ = (—b;a) 

Dưới đây là hai bài toán viết phương trình đường thẳng biến thể, ở đó chúng ta sẽ sử dụng 
công thức khoảng cách, hoặc công thức góc để giải quyết. 

F vu 


bệnh | ^“ 2 2 2 
Kế) Bài toán viết phương trình đường thắng sử dụng khoảng cách: 


Nếu đường thẳng đ đi qua điểm A(s 47x} và khoảng cách từ điểm ï (biết tọa độ) đến đ, 
bằng h thì ta luôn viết được phương trình đường thẳng ả. 





Ĩ 


À 





3VÍ dụ Viết phương trình đường thắng DM/ đi qua E —2 — 1 , và khoảng cách từ 


lộ ý 45 
Ï! —;— | đến DM bà —. 
E ;) đến ằng v2 


Gọi = (2 ¡ b) với äˆ +bˆ #0 là véctơ pháp tuyến của đường thẳng DM. 
Phương trình đường thẳng 2M là a|2 + 2) + (w + 1) =0, la? +bˆ> 0). 





JÌ 9 
r~ tuàni = 
d|1; DM] He TU ANH Ti l7a + 6| = J5|2° +] 
4 a2? +b? 4 
| 22a — —3lb 
«© 44aˆ + 84ab + 31b” = 0 © : 
2a — —b 


THI: Với 22a = —310 ta chọn ø = 1,ồ = —22. 

Suy ra, phương trình 2M là 31z — 22 + 40 = 0. 
TH2: Với 2a = —ð ta chọn ø = l,b = —2. 

Suy ra, phương trình đường thẳng DM là # — 2 = 








cm 


vu 
4. Tên vỦ 
« Bạt 





Bài toán viết phương trình đường thẳng sử dụng góc: 


Nếu đường thẳng đ, đi qua điểm A(x„; hộ) và tạo với đ,:ax+bu+c=0 một góc øz thì ta luôn 


viết được phương trình đường thẳng ả,. 


phân giác trong góc A là AD, ta có: 


d 


| 


A d2:ax+by+c=0 





“WIHN - Viết phương trình đường thẳng EC tạo với đường thắng CN một góc 45°? Biết CN 
có phương trình: y—1=0 và È(-1;7). 


Gọi 7 = (4;Ð) là vtpt của đường thẳng EC (a” + bˆ z0) 


| =Ö 
Do góc giữa EC và CN băng 450 nên: _l _ = ⁄2 © 4b” = 2b“ +2a” © ' 
Na?+b? 2 a=-ỗ 


« Với a =—b, chọn # = (l;—]) suy ra phương trình EC: x— y+8=0 
Do C là giao điểm của CN và ECnên C(-7;l) (loại) 
‹ Với z=ở, chọn 7Ø = (l;l) suy ra phương trình EŒ x+ y—6 =0 


Fš BỔ SUNG CÁC KIẾN THỨC HÌNH HỌC PHẲNG 





Định lý hàm số cos: Cho tam giác ABC ta có: 

ABˆ = AC“ + BCˆ -2AC.BC.cos ⁄C 

AC” = AB“ + BC” -2AB.BC.cos ⁄B 

BCˆ = AC” + AB —2AC.AB.cos ⁄A | 

Định lý hàm số sin: Cho tam giác ABC có bán kính đường tròn ngoại tiếp là R ta có: 
BC _ ÁC _ AB 

snủA  si1r1B sinC 








=2K 





Tính chất phân giác: Cho tam giác ABC có 


BD _ AB 

DC. AÁC 
+ Điểm đối xứng của M ( bất kì ) thuộc AB khu 
phân giác giác AD thuộc AC. 





+ Điểm đối xứng của N bất kì thuộc AC qua, 
phân giác giác AD thuộc AB. | _ D 





Ă Mega D00 





Tính chất trung điểm: 

- Điểm I là trung điểm của đoạn thẳng AB khi và chỉ khi 1A + IB =0. 

- Nếu I là trung điểm của đoạn thẳng AB thì với mọi điểm M ta có 2MI =MA+ MB. 

Tính chất trọng tâm: 

- Điểm G là trọng tâm tam giác ABC khi và chỉ khi GA+GB+GC =0. 

- Nếu G là trọng tâm tam giác ABC thì với mọi điểm M ta có 3MG =MA+MB+MC. 

Tính chất đường trung bình của tứ giác: 

- Cho tứ giác ABCD có E, F lần lượt là trung điểm của 

AD, BC. Ta luôn có: 2EF = AB+ DC 

Điều kiện để ba điểm thẳng hàng: 

- Ba điểm phân biệt A, B, C thẳng hàng khi và chỉ khi có 
một số k khác không sao cho AB= kAC 


- Hệ thức véctơ liên hệ giữa trực tâm, trọng tâm, tâm 
đường tròn ngoại tiếp tam giác: 





Cho tam giác ABC có trực tâm H, tâm đường tròn 
ngoại tiếp O, trọng tâm G. la có: 


_ _—_—_——_—_—ằẰ`ẺỂẺỶẺ  Jƒ_——_Ậ _———— ĐỘ  ——— 


- OA+OB+OC =OH 


- HA+HB+ HC =2HO 


- OH=3OG 


ÑÑ hột số cÂU Hỏi Lí THUYẾT: 





L) Cho tam giác MNP có E là trung điểm MN. Phát biểu nào sau đây đúng? 





A. ME+MN =0 B. PM+PN =2PE 


TE:->7— —O —— 


C. PAI+PN =3PE D. PM+PN+NM= 0 


Dựa theo tính chất trung điểm ta thấy 
Đáp án B. là đúng. 





Winll, Cho tam giác ABC có trọng tâm là G, biết GA= (0:1). GB= (-2;3). Tính tọa độ 
véctơ GC? 


A.GC=(-13)  B.GC=(2)  C€.GC=(2;-4) D. GC=(1;-2) 


—  ————  ]——— 


Ta có GA+GA+GC =0=(0;0) do đó 
Đáp án C. là đúng. 





¡M...1L....... 
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hộ 
đàn 


NN 
W 
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') Trong hệ tọa độ Oxy, cho tứ giác ABCD có E, F lần lượt là trung điểm của AD và BC. 


Suh 


— Biết AB= ) Tce= (-3;1) và E(1;0) . Tìm tọa độ điểm E 
Theo tính chất đường trung bình của tứ giác ta có. 
2(x; ~1)=-2 xr=0 
= & 
2(y, ~0)=3 #rˆ^5 
: 5 
Vậy F| 0;— 
rộ, 


Cho tam giác ABC có trọng tâm G, trực tâm H, và tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác 


2EF= AB+DC 






_ là1. Phát biểu nào sau đây đúng: 


A. OH =30G B. AG =5 AH 
C. HA+ HB+ HC =3HO D. O4+OB+OC =OG 
Đáp án A 





H5) Cho tam giác ABC có góc 4 = 609, bán kính đường tròn ngoại tiếp  = 2. Phát biểu 
nào sau đây đúng nhất? _ 
ÁA. Cạnh BC có độ dài lớn hơn 3. B. Cạnh AC có độ đài lớn nhất. 








C. Cạnh AB có độ dài lớn nhất. D. Cạnh AC có độ dài lớn hơn 4. 
Ta có 2R= —= Xe => BC ~3E.si60=4 3Š ~2 J5 nên 

s#2aA — sin60 2 | 
Đáp án A đúng. 


Tại sao b, c, d không đúng? 

Vì ⁄A=60° nên hai góc còn lại sẽ có một góc lớn hơn hoặc bằng 60° chúng ta không thể 

xác định được đó là góc B, hay góc C nên không thể khẳng định được b hay c đúng. Chú ý cạnh 
nào đối diện với góc lớn nhất sẽ là cạnh dài nhất. 

b_ ÁC 

sinB sínB 








Còn d sai vì 2 = —= ÁC =2K.smnB<2R =4, 





Ă Hung, Phát biểu nào sau đây đúng: 
A. Góc giữa hai véctơ nhỏ hơn hoặc bằng 90 độ. 
B. Góc giữa hai đường thẳng có thể lớn hơn 90 độ. 
C. Hai véctơ dài bằng nhau và cùng phương thì bằng nhau. 
D. 22 là véctơ cùng hướng với véctơ ñ, 


Đáp án D 








điểm thuộc cạnh ABsao cho AN = Ê AB. Biết đường thẳng DN có phương trình x+ y- 2=0 
và AB= 3AD). Đáp án nào sau đây chính xác nhất: 


A. B(9;-3) B. P(9;-3) và BD: 4x + 3y -13 = 0 
C. B(9;-3) hoặc B(—5;11) D. B(-1;1) 
Phân tích. 


- Đề cho DN: x+ y- 2 =0, 1{1;3) nằm trên DB nên nếu tính được cosBDN thì chúng ta viết 
được phương trình BD. Từ đó giải hệ DN và BD tìm được D. 

- Đùng công thức trung điểm suy ra được B. 

- Làm sao tính cosBDN? Khi để cho hình chữ nhật có mối quan hệ giữa chiều rộng và chiều 
đài thì nên đặt chiều rộng AD =z, sau đó tính các cạnh còn lại theo z, sau đó sẽ tính được 
cosBDN. 





Đặt AD =x(x>0)= AB=3x,AN =2x,NB = x,DN =xxJ5,BD =x¬^10 


Xét tam giác BDN theo định lý cos có: 
— 2 2 _ Nĩp2 
5S5DN - BD” + DN? - NEP _74/2 
2BD.DN 10 

Gọi #(a;b)(a? +b2 #0) là vectơ pháp tuyến của BD, 
BD đi qua điểm I(1;3), 

PT BD: 4x + bự ~z— 3b =0 

D=BDmDN > D(7;-5)— B(—5,11) 
la+bl _72 





3a =4b 


đa? +bˆxJ2 — 10. 4a = 3b 

Với 3a= 40, chon a =4,b = 3, PT BD: 4x+ 3y -13 = 0 

= D=BDDN = D(7;~5)=› B(~5;11) 

Với 4a = 3b, chon a =3,b = 4, PT BD:3x + 4y -15 =0 > D= BDmDN > D(-7;9)— B(9;—3) 
Đáp án C 


cosBDN = leos(z,m, = > 24a” + 24bˆ — 50ab =0 © 






tVíd Thi Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy cho tam giác ABC. Hai điểm À1 (4 : -1) ,N (0; ¬] lần 


Đề. 


lượt thuộc 4B, ÁC và phương trình đường phân giác trong góc A là x - 3 + 5 =0, trọng tâm 






của tam giác ABC là G -S/~S . Tìm toạ độ các đỉnh của tam giác ABC? 
A. A(1;2),B(-2;5),C(-1;12) B. 4(1;2),B(-2;5),C(0;1) 
C. A(1:2),B(~1,5),C(-1;12) D. A(1;0),B(-2;5),C(-1;12) 








Phân tích. 


- Ta thấy A thuộc đường phân giác trong góc A: z- 3/ +5 =0, giờ chỉ cần viết được phương 
trình AC là tìm được A. 

- Trên AC đã có một điểm N, cần tìm thêm một điểm nữa. Chú ý khi lấy MỸ đối xứng với M 
qua phân giác trong ta có MỲ thuộc cạnh AC, 

- Tìm M' viết được phương trình AC từ đó suy ra A. Có A, M viết được phương trình AB. 


- Gọi B, C và tham số hóa dựa vào B thuộc AB, C thuộc AC. Áp dụng công thức trọng tâm sẽ 
tìm ra được tọa độ B, C. 





Phương trình MM là: 3x+ 11=0 


Toạ độ điểm I là nghiệm của hệ: 

3x+y-11=0_ (14 13 
>=i'£— 

x—3/+5=0 55 


M đối xứng với M qua Ï > M{Š| 





` lt ` 3 Lệ ` X +9 
Đường thẳng AC qua N và MỈ nên có phương trình: đc “>7 —y~5=Ũ 
7x—--5=0 
x—1 `. 


x—=3y+5=0 Ai 


Toạ độ A là nghiệm của hệ: ị 


Đường thẳng AB đi qua A, M nên có phương trình: x+—-3=0. 
Gọi B(b;3 — b) Cô — 5) . Do G là trọng tâm tam giác ABC nên ta có: 


b+c=-ö b=~2 
lão _ Ì . B(—2;5),C(—1;12). 


Vậy toạ độ các đỉnh của tam giác ABC là: A(1;2),B(-2;5),C(-1;12) 
Đáp án A 


VY SẦN NÀ lu v k2 Z ^ ^ ` ~„ ^ ⁄ ^ 
TUđH g! Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình chữ nhật ABCD có ĐC = BC\2, tâm 


T(-1; 2). Gọi M là trung điểm của cạnh CD, H(~2; 1 ) là giao điểm của hai đường thẳng AC 
và BM. Tìm tọa độ điểm B° 


R B(-2~2/2;1+242) : BÍ—1-2/2;1+242] 
B(-2+2vJ2;1-242] | B(—1+242;1-242) 
¬ B(-3-2/2;1+242] ¬ BÍ~2~242;1+ 342] 

B(-3+2\2;1-242) B(T2+22;1—342] 


`). 1.ð 





Phân tích. 
- Có tọa độ I, H nên ta dễ dàng viết được phương trình IH. 


- Có BM, CI là trung tuyến của tam giác BCD nên H là trọng tâm tam giác BCD, từ đây ta 
có I4=3Hï nên suy ra được tọa độ điểm A. 

Vẽ hình chính xác ta thấy BM vuông góc với AC ( phải chứng minh ), BM lại đi qua H 
nên viết được phương trình BM. Tham số hóa điểm B, lại có [A = IB từ đó giải ra được tọa độ 
điểm B. 








L_— 


Lời giải 






Ta có IH =(-1 -1) 
Nên đường thẳng IH có phương trình x-/+3=0.  A 


| nB 
Tử giá thiết ta suy ra H là trọng tâm của ABCD 
—>lA =3HI  A(2;5). 
đa có HB=5 BM =5 jBC? + MC? TS 
/NÄẽ:°C Ủ g “di - ¬ 


HC =—AC = 
3 Ỗ 


—> HB? + HC? = BC? nên BAMI L AC 


= BM đi qua H( -2; 1 ), nhận IH =(-1;~1) làm VTPT có phương trình x++1=0 — tọa 
độ B có dạng B( t; - t -— 1), _ | 


Lại có IA =ïB nên 18=(£+1)  +(:+3} ©+4t~4=0 
`. hạ, B(-2~22;1+2.2] 
:=-2+/8` B(~2+2vJ2;1—242] 


Đáp án Á 





Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình thang OABC ( Olà gốc tọa độ) có diện tích 
bằng 6, ÓA song song với BC, đỉnh A(-1;2) , đỉnh B thuộc đường thẳng (4) ;#Z+1+1=0, 
đỉnh C thuộc đường thẳng (4, ): 3x + y+2=0. Đáp án nào sau đây chính xác nhất: 


A. Chỉ có một cặp B, C thỏa mãn yêu cầu bài toán là B(~2;1),C(1;~5). 

B. Chỉ có một cặp B, C thỏa mãn yêu cầu bài toán là B(J7;~1 -7),c(-1 Ý7;1+ 3/7) 

C. B(-2;2) | 

D. B(J7;~1-4J7 ),CÍ-1-7;1+347} hoặc B(-2;1),C{1;-5) 

Phân tích. 

- Có O, A nên viết được phương trình OA : 2x+ =0, và OA || BC— BC:2x+y+m=0(m+0) 


ba. cận 1 chuyên, đệ trọng! MT : 





- Tham số điểm B dựa vào hệ : 


x+7+1=0 x=l—m 
c© = B(1-m;m~— 2) 
2x+„+?r=Ù Ự =Ti— 2 | 


- Tham số điểm C dựa vào hệ: 


3Z++2=0 x=m—^ 
c© =C(m—2;4~ 3m) 
2x+1+mm =0 „=4_-3m 





- Bây giờ chỉ cần thiết lập một phương trình ẩn m 
dựa vào đữ kiện diện tích bằng 6 nữa là xong. 





OA:2x+„=0. 

OA || BC= BC:2xz++?”=0(m #0). 
x+y+1=0 JH.+ 

2x+1+r=0 


= B{1—m;m~2). 


-_ Tọa độ điểm B là nghiệm của hệ 
 =t—^2 


Tọa độ điểm C là nghiệm của hệ - =|rm3 


=CỈm~—2;4—3m). 
2x++?r;=0 _ _ 


ụ=4-3m 
. 2(04 + BC).4(O,BC)<© 


sI —l ý +22 +-Í( 2†i— 3) +(4m — 6) 


«c ([bm -3|+ 1)|m =12, 


= 


Giải phương trình này bằng cách chia trường hợp để phá dấu giá trị tuyệt đối ta được 
“=1 — J7 J?H =Ó, 
Vậy B(J7;~1—xJ7 ),CÍ-1-Ý7;1+347] hoặc B(-2;1),CÑ;—8) 


Đáp án D 





Vi l ` Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC cân tại A có phương trình AB, 
AC lần lượt là x+2y~2=0, 2z+1+1= 0, điểm M1; 2) thuộc đoạn thẳng BC. Tìm tọa độ 
điểm D sao cho tích vô hướng DB.DC có giá trị nhỏ nhất. 


A. Không tổn tại điểm D. —B, Có hai điểm D thỏa mãn yêu cầu bài toán. 
C. Có một điểm D thỏa mãn yêu cầu bài toán. D. D(0;3) hoặc D{1;2) 
Phân tích. | 
- Đầu tiên ta thấy BC đi qua M (1:2) và góc B bằng góc C nên có thể viết được phương trình 
BC dựa vào góc. 
- Gọi trung điểm của BC là 1. 
Ta có DB.DC = [Dĩ + 18)(Di + !€Ì = [Di +IB]|Dĩ- 
BCˆ __ BC” 


=0. =—=>- 
4 4 











Gọi véctơ pháp tuyến của 45, ÁC, BC lần lượt là m(1/ 
Pt BC có dạng z(x—1)+b{y~2)=0, với aˆ + bˆ >0. 


lam giác ABC cân tại 4 nên 











cos B = c0sC <> cos|m„r ) © 
1 - q=~b : 


Với a=-—b. Chọn cteecieescors-aseyCE 3) không thỏa mãn À1 
thuộc đoạn BC. 

Với a=b. Chọn a=b=1—=> BC:x+y-3=0= B(4;—1),C(—4;7), thôa mãn Mi thuộc đoạn BC. 

Gọi trung diểm của 5C là ƒ=$110/3): 

.= "+... . he... 2 2 

Ta có: DB.DC =| Dĩ + IBÌ( Dĩ + TCÌ=(Dĩ +1B)|Dĩ— IBÌ= DPP - —— >—. 

Dấu bằng xảy ra khi D=1. Vậy D(0;3) 

Đáp án C 





Widụu ụ Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có tâm đường tròn ngoại tiếp là điểm 


⁄ÄÍ 
3x-4y+5=0 và 2x—1/=0. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC? 


K Ễ "‡} đường cao và đường trung tuyến kẻ từ đỉnh A lần lượt có phương trình là 


A(3;1) A(-16) A(3;-4) 
A. B(2;5) B. B(2;-1) C. B(;6) D. B(2;~1) „C(-1;3] 
c(0;2) C{(-1;3) c(4;3) 





Lời giải 


Từ giả thiết, tọa độ của A là nghiệm của hệ: 
3x—-4y+5=0 x=l 
“ 


=> A(1;2) 
2x-y=0 y=2 


Gọi M là trung điểm của BC KM //4. 





Đường thẳng KM đi qua K[-Š ¬- có véctơ chỉ 


phương ⁄ (4;3) có phương trình 








J1 
(£<R) 

se đi) 

} 2— 


be tử 
z 
l x= : 
Tọa độ của M là nghiệm của hệ b A10 ng 2SMC: l) 


=] 
2x—y=0 z 


: : 1 mm | 
Đường thắng BC đi qua điểm A1( 2219 vuông góc với đ, : 3x - 4 +5 =0 


cnn 


Có phương trình r2 (meR) 
=1—4m 


= B(-+m/1~4m) 
2 2 2 
= KR” = Ben co g5 1~4m + =(2+3mÏ` + Ở _ 4m =25mˆ Bh 


Từ giả thiết, ta có bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC là 


£ “ã 2 
AK? ND +Í2+7] na 
7 2 4 


Mà: BK” = AKˆ =CK“ © 25m tỢ =T GmÊ=<©m=‡2 


VỚI rn = + — l ta có điểm (2;-1). 
2 | 


t1 Si x=-l ¬ 
VOILÐ Sẽ hy =Ế y/=5 ta có điểm (-1:3). 


Vậy tọa độ 2 đỉnh còn lại B và C có tọa độ là BẦ2; -1) „CÍ-1;3) . 


Đáp án D 


rÑU7: Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy, cho tam giác nhọn ABC. Đường thẳng 
chứa đường trung tuyến kẻ từ đỉnh A và đường thẳng BC lần lượt có phương trình là 
3xz+5—8=0, x——4=0. Đường thẳng qua A vuông góc với đường thẳng BC cắt đường 
tròn ngoại tiếp tam giác ABC tại điểm thứ hai là D4;-2). Viết phương trình các đường 
thắng AB, AC; biết rằng hoành độ của điểm B không lớn hơn 3. 





A.JAB:3x+y-4=0 n JAB:xtV-4=0 o |AB:x+3y-4=0 p.J48:3x+ry-4=0 
AC:-1=0. AC :2u~1=0. AC:y-1=0. AC:—9=0, 
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Lời giải 
Gọi M là trung điểm của BC, H là trực tâm tam giácA BC, 
ABC, K]à giao điểm của BC và AD, E là giao điểm của BH và 


AC. Ta kí hiệu 1„,„ lần lượt là vtpt, vtcp của đường thẳng đ. 
Do Mí là giao điểm của AM và BC nên tọa độ của Mi là nghiệm 
của hệ phương trình: : | 
vị B C 


_ x=~ 
zx-=-4=0 _ 2 cay 7, 1Ị, 
3x+5/-8=0 ÿ= 1 


2 | D 
AT) vuông góc với BC nên fụp = Hạc =(1;1), mà AD đi qua điểm D suy ra phương trình của 
AD:1{x—4)+1{y+2)=0 ©x+y-2=0. Do A là giao điểm của AD và AM nên tọa độ điểm A 
là nghiệm của hệ phương trình 
3x+5—8=0 x=]l 


© = A(1,1) 
x+-2=0 =1 
Tọa độ điểm K là nghiệm của hệ phương trình: 


—4=0 =3 
KỆ. nh = K(3;—1) 
x+-2=0Ũ ÿ=—Il 


Tứ giác HKCE nội tiếp nên BHK = KCE , mà KCE =BDA (góc nội tiếp chắn cung AB). 
Suy ra BHK = BDK, vậy K là trung điểm của HD nên H (2;4) | 

Do Bthuộc BC— B((;t— 4) , kết hợp với M là trung điểm BC suy ra Cự —†;3— t). _ 
HB(t —2;t~8); AC(6—t;2—+). Do Hlà trực tâm của tam giác ABC nên 


t=2 


HB.AC =0 ©(t~2)(6—£)+(t—8)(2—t)=0 ©(t-2)(14-2)=0 © " 


Do £<3>t=2= B(2;-2),C(5;1). Ta có 
Suyra 48:3x+ y~4=0; 4C:y—1=0. AB=(1;-3), AC =(4;0)— mạ; =(3;1),nạc =(0;1) 


Đáp án A 





Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có A(1;4) › tiếp tuyến tại Á 
của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC cắt BC tại D, đường phân giác trong của 4DB 
có phương trình zx-+2=0, điểm M(-4;1) thuộc cạnh AC. Viết phương trình đường 
thẳng AB. _ 
A.5x-3/+7=0 -  B.5x-y+7=0. C. 5x-3y+8=0 D.x-3y/+7=0U 


K01] Lời giải 





Gọi AI là phân giác trong của BAC 
Ta có: AID= ABC + BẠI 





_ Tiếp Cận, 1 chôn. 72 trọng. lậm - _ 


_ giải ' nhanh trắc Cư yng môn tán N 





1AD =CAD +CAI 

Mà BAI =CAI, ABC =CAD nên AID=IAD 
—> ADAI cân tại D —> DE L AI 

Phương trình đường thẳng AIlà: x+ —5=0. 





Goj M' là điểm đối xứng của M qua AI 

=> Phương trình đường thẳng MM: x—1+5=0 

Gọi K= AI¬MM”' =K(0;5) =M'(4;9) 

VTCP của đường thẳng AB là AM = (3/5) 

= VTPT của đường thẳng AB là ø = (53) - 

Vậy phương trình đường thẳng AB là: 5z — 1) — 3(y — 4) =0 ©5xz-3/+7=0. 
Đáp án A 





j Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy. Cho hình vuông ABCD, M là trung điểm 
của AD, N e DC sao cho NC = 3ND, đường tròn tâm N qua Mí cắt ÁC tại J3; ]), 
1= AC BD, đường thẳng đi qua M, N có phương trình: (4): x+ +1=0. Tìm tọa độ 


điểm B. 
B(3;9) _ B(7;6) B(3;6 B(3;6) 
“ni " .. ` “+ . lên 





MN cắt đường tròn tâm N tại K. Ta chứng mính được tứ giác MIJK nội tiếp 
NKỊ = AIM =45° => JNK =900 

NJLMN nên có phương trình: x-y—2=0. 4 
Suy ra được N l;-3] 


M(3;-4) 


AJMN vuông cân tại Nnên MJ = v2PN 
}MN vuông cân tại N nên À1J v2 vh> 


Với M(—2;1) gọi P= MN ¬JA ta có NP=3.NM = P(-7;6) 





PA= 2P tìm được A(~-3;4), vì A là trung điểm của IP nên 
1{1; 2) 

Ta có AB=2MI =B(3;6) 

Tương tự với ta tìm được A(6/-5), !(4;—1) và B(8;1) 

Vậy tọa độ điểm B(3;6) hoặc B(8;1). 

Đáp án D 





L..... ý 








*i:dU 10: Trên mặt phẳng tọa độ Oxy cho tam giác ABC vuông cân tại A. Gọi M là trung điểm 
BG, G là trọng tâm tam giác ABA, điểm D(7; -2) là điểm nằm trên đoạn MíC sao cho 
GA = G]). Tìm tọa độ điểm A, lập phương trình A?? Biết hoành độ của điểm A nhỏ hơn 4 
và ÁG có phương trình. _ 

A(9;-4). s J4(-4). c JA(3:—4). p_J4(3:-): 

AB:2x~-3=0 AB:xz-3=0 AB:x-3=0 AB:x-6=0 


ẠA. 





=.] Lời giải 

Trên mặt phẳng tọa độ oxy cho tam giác ABC vuông 
cân tại A. Gọi M là trung điểm BC, G là trọng tâm tam giác 
ABM, điểm D(7;-2)là điểm nằm trên đoạn MC sao cho 
GÀ = GD. Tìm tọa độ điểm A, lập phương trình AB, biết 
hoành độ của điểm A nhỏ hơn 4 và AG có phương trình 
3x—-y-l3=0. 

Tính khoảng cách từ điểm A đến đường thẳng AG 


đ(D,AG)= ¬ * 9+1)= V10 


Xác định hình chiếu của D trên AG. 





Ta có tam giác ABC vuông cân đỉnh A nên tam giác ABM vuông cân đỉnh M 
Suy ra GB = GA. Theo giả thiết GA = GD nên tam giác ABM nội tiếp đường tâm G bán kính GA. 
Ta có: 4G) = 24B = 909 suy ra DG L AG suy ra GD = V10 

Suy ra tam giác AGD vuông cân đỉnh G suy ra AD = 2/10 

Tìm điểm A nằm trên đường thẳng AG sao cho AD = 2/10 

Giả sử A( £ 3f- 13) 

AD = 2/10 & (t- 7)2 + (3t -11)2 = 20 

© É -14t + 49 + 9t - 6ót +121 -20 = 0 _ 

©>10É -BÚt + 150 = 0 © É -§t + 15 = 0© Ì - 

Với t = 3 suy ra A (3; -4). 

Tìm số đo góc tạo bởi AB và AG. 


SS14U7ØO AO AOC TW NG” Nă NG? "“t 


Giả sử đường thắng AB có véctơ pháp tuyến ?† = (a; b)ta có: 


Ša —b ả 
= ©©` 9a“ + b - 6a =9a2? + 9b? 8b? + 6a = 0 
a'+?P?.v3?+1 v10 
b=0 





= 4b=—3a 









Kong tao R2) 01t 


.. í 
VAN VÀ Ấ}) (LM 
DO NN Với bí vê) ho 


ta có: 





THI:b = 0 chọn a = l sy ra suy ra ?? = (1; 0)AB: x-3 = 0 
đ(D,AB) = " =4 > V10 = đ(Đ,AG) 
TH2: 4b = - 3a chọn suy ra f? = ( 4: -3)AB: 4(x- 3) - 3(y+4) = 0 


©S4x- 3y -24=0 


d(D,AB)= Trang === 2< V10 


Trong hai trường hợp trên xét thấy d(D, AB )> d (A; AG) nên AB: x-3 = Ö 

Vậy: A(3;-4), AB: x-3 = 0. 

Đáp án C 

†` Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC vuông tại A nội tiếp đường tròn 
(T7) có phương trình: x7 +”—6x~2y+5=0. Gọi H là hình chiếu của Á trên BC. Đường 
tròn đường kính AH cắt AB, AC lần lượt tại M, N. Tìm tọa độ điểm A và viết phương trình 
cạnh BC, biết đường thẳng MN có phương trình: 20x-—10y—9=0 và điểm H có hoành độ 
nhỏ hơn tung độ. 


A ÍBC:2z+y~7=0 c ÍBC:2z+y-9=0 p |BC:2z+y-7=0 
A(12) A(5:2) A(12) A16) 





(T) có tâm bán kính K= \5. 

Do IA=IC=IAC=ICAI(3;1), (1) 

Đường tròn đường kính AH cắt BC tại M (cùng vuông góc AB). 
=> MHB =ICA. (2) 

Ta có: ANM = AHM (chắn cung AM) (3) Từ (1), (2), (3) 





ÍAC + ANM =ÏCA+ AHM =MHB+ AHM =90° 
Suy ra: AI vuông góc MN 

->» Phương trình đường thẳng IA là: x+2y-5=0 
Giả sử A(5—2a;a) 1A. > MH L AB> MH/!AC 
Mà A(T)>(5-27 +áể ~6(5=24)~2+5=0 SẺ ~10/=0 | 
Với a=2=— A(1;2) (thỏa mãn vì A, I khác phía MN) 


qœ=0 


Với a=0= A(5;0) (loại vì A, I cùng phía MN) 


Gọi E là tâm đường tròn đường kính AH 


9 
Do E là trung điểm AH® Ha Tả) =>FeMN> F|tra -] 





AH 1 HI = AH.H =0 20-22: + Š?2 0= AH =| 2t—2;4t—SŠ  TH=|2t—a;ay— #8 
5 2B 10 10 

8 _ n(1,13 

5 KT 

25 2525 


Sa 11 15 
icó=—=H| —;-` | (th 
Chỉ có : lệ] ỏa mãn). 


Ta có: 2H-|Š:Ÿ) —» BC nhận z#=(2;1) là VTPT 


— Phương trình BC là: 2x+~7=0. 
Đáp án A 





II) Trong mặt št phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho tứ giác ABCD nội tiếp đường tròn đường 
kính BD. Đỉnh B thuộc đường thẳng A có phương trình z+—5=0. Các điểm E và F lần 
lượt là hình chiếu vuông góc của D và B lên AC. Tìm tọa độ các đỉnh B, D biết CE =5 và 
A(4;3), C(0;—5). 


B(5;0) s. JP(5:3) c. JB(50) 


A. D(-5;4) D(-5;0) | D(-6;0) D(-5;0) 





Lời giải 

Gọi H là trực tâm tam giác ACD, suy ra CH L 4Ð 
nên CH//AB(1) 

Mặt khác AH /⁄/ BC (cùng vuông góc với CD) (2) 

Tử (1) và (2) suy ra tứ giác ABCH là hình bình hành nên 
CH=AB(3) 

Ta có: CE = BAF (so le trong) (4) 


Từ (3) và (4) suy ra: AHJCE = ABAF (cạnh huyển và góc 
nhọn). Vậy CE= AF 


Vì D4B = DCB =90° nên È,# nằm trong đoạn 4C. 
Phương trình đường thẳng AC: 2x— y—5 =0. 
Vì AC nên F(a;2a—5). Vì 4F =CE =xJ5 = 





ZỆ 
j= 3 
Với a=5>— Ƒ(5;5) (không thỏa mãn vì F nằm ngoài đoạn AC) 
Với a=3— F(3;1) (thỏa mãn). Vì 4# = EC = E(I;—3) 











BF qua F và nhận E#(2;4) làm một véctơ pháp tuyến, do đó BE có phương trình: 
x+2y-5=(Q0. 


Blà giao điểm của A và BF nên tọa độ B là nghiệm của hệ phương trình: 
To thế: —=5(5;0) 
x+y-5=0 y=0 
Đường thẳng DE qua E và nhận £#(2;4) làm một véctơ pháp tuyến, DE có phương trình: 
x+2y+5=0. 
Đường thẳng DA qua A và nhận AB(;~3) làm một véctơ pháp tuyến, DA có phương trình: 
x—3y+5=0: 
D]à giao điểm của DA và DE nên tọa độ D là nghiệm của hệ phương trình: 


x+2y+5=0 x=—5 ` — 
. u JeÚ = D(-5;0). Kết luận: B(5;0).D(-5;0) 


Đáp án D 
dÙlŠ. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình bình hành ABCP có tâm f( 2J3~2/5), 


s _BC= 2AB, góc BAD = 60°. Điểm đối xứng với A qua B là E(-2;9). Tìm tọa độ các đỉnh của 
hình bình hành A BCĐ biết rằng A có hoành độ âm? 


Í A(—2;1), B(—2;5) b [ A(-2;:3),B(—2;5) 

C(443 ~2;9),D(4xl3 ~2;5) |ca/3 ~2;9),D(43J3 ~2;5) 
@ 

C(42l3 —2;9),D(4^3 —2;5) 





sy-| Lời giải 
Đặt: AB=m => AD=2m. E 
Ta có: BD” = AB? + AD”~2AB.ADcos60° = 3m” 
=> BD= m^|3 
Do đó: AB? +BD” =AD^ nên tam giác ABD vuông 5 C 
tại B, nghĩa là ¡B L AE. 
_ 2 › 
1È =ipt+pet~| ĐỀ) thể = TT A Ð 


Mặt khác: IE? =(22/3)? +4? =28 nên ta có. 





=28 ©m=4—1B=~—= 


2 
— m3 _ Ta. 


Gọi # =(a;b) là vectơ pháp tuyến của AB (z2 +pˆ2 >0) khi đó AB có phương trình: 
a(x + 2)+ b( - 9) =Ũ © ax + bự + 2a— 9b =0 








2x34 : 4b 


aˆ +ÿ? 


Ta lại có đ(1, AB) = IB— =2N3 ©(2A3a—4b)? =12(a? + b2) 


© b(b~ 4|3a)=0 ©b=0,b= 43a. 

+) Với b = 0, chọn A = I, khi đó AB có phương trình x+2=0, suy ra FB có phương trình 
-5=0. Do B=ABIBnên B(-2;5), mà B làxy+4v'3y+2-364/3 =0 trung điểm của AE nên 
A(~2;1) (thỏa mãn điều kiện x„ <0). 

Do Tlà trung điểm của AC và BD nên ta suy ra C(4-/3 —2;9), D(4-/3 — 2;5) 

+) Với b=4v34, chọn A = I =b=4v3, khi đó AB có phương trình, suy ra ÏB có phương 


trình 4\3(x—2x3+2)—(y—5)=0. 


©4\3x-+82/3 19 =0 


1643 ~14 ,59 
/NNC, 


% 


Do B= ABn¬!Bnên ' | , mà B là trung điểm của AE nên 


` 


| 3243 -14,55 
77 


| (không thỏa mãn điều kiện x„ <0). 


Vậy A(~2;1),B(~2;5) ,C(433 -2;9),D(42l3 -2;5) 
Đáp án A 





HUẾ Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho tam giác ABC nhọn. Đường tròn (C) ngoại tiếp tam 
giác ABC có phương trình (+ -2} +Íy- 3 =25. Chân các đường vuông góc hạ từ B và C 
xuống AC, AB thứ tự là A11;0), N(4;0). Tìm tọa độ các điểm A, B, C biết đỉnh A có tung 


độ âm? 
A(2;-2) A(2;-2) A(6;-2) A22). 
A.4B(7;3) B. 4B(7;1) C. 4B(7;3) D. 4B(5;3) 
C(-2;6) C{-2;3) C(-2;6) C(-2;6) 





:*.| Lời giải 
Kẻ tiếp tuyến Átvới đường tròn (C) tại A. Ta có tứ giác 
BCMN nội tiếp nên góc ABC =AMN (cùng bù với góc 
NMC). 
_— _———— 1 HƯƠNG _———— c———. 
Lại có ABC = AIAt : suy ra AMIAt= AMN. Mà 
chúng ở vị trí so le trong nên MN//At, hay IA vuông góc với 
MỊN (Tlà tâm đường tròn (C)). 


Ta có MN(3;0),1(2;3)— AI:x=2.A là giao của IA và 
(C) nên tọa độ điểm A là nghiệm của hệ: 





x=2 x=2/1/ =5 
(x~2)°+(y—-3) =25 ` |x=2;y=-~2 








A có tung độ âm nên A(2;-2). 

Phương trình AN: x—--4=0. 

Blà giao điểm (khác A) của AN và (C) suy ra tọa độ của BƠ 12). 
Phương trình AM: 2x+-2=0., - 
Clà giao điểm (khác A) của AM và (C) Suy ra tọa độ của C(-2 ;6). 


Đáp án A 


VN 
"BÀ, 
H đờa "hi DU 
c» h & 
TA : hà 
Xr Xou 
ki th 





I5 Trong mặt phẳng v với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có trực tâm H, phương trình 
đường thắng AHlà 3x- +3=0, trung điểm của cạnh BClà M3 ; 0). Gọi E và Flần lượt là 
chân đường cao hạ từ B và C đến AC và AB, phương trình đường thẳng EFlà z - 3/ +7 =0. 
Tìm tọa độ điểm 4, biết A có hoành độ dương. 


A(2+4J2;6+32) b. A(1+42;6+3/2) c. A(1+A2;8+342) d. A(1+A2;6+313) 


:C2: `.e .7e 
„j Lời glải 


Tin sấy ` 





Gọi I trung điểm AH. Tứ giác AEHE nội tiếp và bốn điểm 
B, C, E, F cùng thuộc một đường tròn nên [M L EE (đoạn nối 
tâm vuông góc với dây chung). 

Ta có: [EF = ABE (cùng phụ góc A hoặc cùng phụ góc EHF) 

và: ABE= 2 EMF = IME 

— MEI =9009—> ME = ME] 900, 

Do đó tứ giác MEIF nội tiếp đường tròn đường kính IM, 
tâm là trung điểm J của FM. 





(Đường tròn (J) là đường tròn Euler) 
Đường thẳng IM qua M và vuông góc EF nên có phương trình: 3x + y - 2 = 0. 


x~y+3=0 
3x+-9=0_“ 


[là giao điểm của AH và IM nên tọa độ điểm [ là nghiệm của hệ phương trình: = 
—=l(1; 6). _ 
Đường tròn đường kính IM có tâm J2 ; 3) và bán kính z = /jM = v10 nên có phương trình: 
(x- 2)2 + (y- 3)2 = 10. 
w 3y+7=0 


(x-2} +(- 3Ÿ =10 


x=3wW-—-Z7 = =-—1 | - 
c© đc la : hoặc Ì —>E(5 ; 4) hoặc E(-i;2). 
(y-3) =1 |w=4 =2 


Vì A e AH nên A(a; 3a + 3) 

Ta có: 1A =IE © 1A? =IE? œ (a—1)? +(3a-3)? =20 ©œa=1+4J2 
Vì A có hoành độ dương nên A(1+42;6+3.2). 

Đáp án B 


Tọa độ điểm E là nghiệm của hệ phương trình: 


Mega book „ 





Viẩu 6) Trong mặt phẳng i tọa độ Oxy, cho tam giác ABC vuông tại B, BC =2BA. Gọi E, Flần 
lượt là trung điểm của BC, AC. Trên tia đối của tia FE lấy điểm M sao cho FAI =3ƑFE. Biết 
điểm Mí có tọa độ ; -1) , đường thẳng AC có phương trình 2z + —3=0, điểm A có hoành 
độ là số nguyên. Xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 


A(3;-3) A(5;-3) A(3;-3) A(5;-8) 
A.4B(1;-3) B. 4p(1,-a) C. 4B(1,-3) D. ‡B(1,-3) 
C(1;2) C{1;1) C(1;1) C{1;4) 





:-| Lời giải 
Gọi I là giao điểm của BM và AC. _ s " 
Ta thấy BC =2BA = EB = BA,FM =3FE — EM = BC 
AABC = ABEM = EBM =CAB —> BM L AC. 
Đường thẳng BM đi qua M vuông góc với ÁC BM:+x—2—7 =0. 


13 
2x+u-3=0_ |ÝT 


c© 
x-2y-7=0 J_ 


13 -IÏÌ 4 _. _ 
=']¬>M- — XIN “e5 TÌ/ e 
35. 9 55 3 
l7 5 v5 


Trong A1ABC ta có: —..ấ = =>BA=_——B] 
5 BỊ BA? BCTỔ 4BA? 2 





Toạ độ điểm I là nghiệm của hệ 











2 2 
Mặt khác: BỊ = tì {#) -suy ra BÁ = `Ổ BỊ =2 


Gọi toạ độ A(a,3~2a). 
Ta có BA? =4©(a-1} +(6-22} =4 5/2 ~26a+33=0 <>a=3vá= + 


Do a là số nguyên suy ra A(3;-3). AI = Z : H 


Ta có ÁC =5Aï =(~2;4)= C(1,1). Vậy A(3;-3), B(1;-3) ,C(11). 






{21A bàng dúc À 


vI0U lộ Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hình thang ABCD vuông tại 4, Bvà AD = 2BC. Gọi 
HJlà hình chiếu vuông góc của điểm A lên đường chéo BD và E]à trung điểm của đoạn HD, 


Giả sử HÍ- 1; 3); phương trình đường thẳng AE: 4x+ +3=0 Và cỗ, ‡) Tìm tọa độ các 
đỉnh A, B và D của hình thang ABCD? 


A(-L1) A(-1;2) A(-1,1) A(-L1) 
Â:4B(3;3) B. 4B(3;3) C. 4 B(1;3) D. 1B(3;3)- 
C(-2;5) C{-2;3) C(-2;3) C(-2;3) 





A(-1; 1). 


đồng thời —— 








_*:| Lời giải 
- Qua E dựng đường thẳng song song với AD cắt AH tại K và cắt AB tại I 
Suy ra: +) K là trực tâm của tam giác ABE, nên BK L AE. 
+) K là trung điểm của AH nên KE|i= ÁD hay KE|l= BC 
Do đó: CE.L AE—=CE: 2x - 8y + 27 =0 
Mặt khác E là trung điểm của HD nên 
- Khi đó BD: y - 3 =0, suyra AH:x+ 1= SƯ 


¬ Suy ra AB: x - 2y +3=0. Do đó: B(3; 3). 
Vậy A(-1; 1), B (3; 3) và D(-2; 3). 








_ với các cạnh BC, CA, AB lần lượt tại các điểm D, E, E. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác 
ABC biết D(3;1), trung điểm của BC là M(4;2), phương trình EF: 3x - y - 2 = 0 và B có 
hoành độ bé hơn 4. 





A(~13) A(T19) A(TU3) A(~3) 

A.4B(2;0) B. 4 B(2;0) C làn Ù n 

C(6;4) C(6;4) IC(6;4) |C(3;4) 
Lời giải 


Phương trình đường thẳng BC: x- y- 2 = 0 

Gọi H là giao điểm của EF và BC ta có tọa độ H là nghiệm của hệ: 

TỊE _ GB _ DB 

HC CE_ DC 

Từ các giả thiết ta thấy H nằm trên tia đối của tia BC. 

Ta chứng minh MD.MH=MP. | 

Thật vậy, qua B kẻ đường thẳng song song với CA cắt HE tại G. Khi đó ta có BG = BF= BD 
11D _GB _ DB 
HC CE DC 


(MH - MB](MB+ MD)=(MB- MDÌ(MH + MB) © MH.MD = MP. 


= HB.DC =Ù)B.HC 


=> HB.DC = DB.HC. Vì M là trung điểm đoạn BC nên ta Nhiệo 





Gọi B(t; t- 2), t< 4 ta có 2(t~4} =8<©>£~4=-2<>t=2,B(2;0)—= C(6;4). 
Phương trình đường tròn tâm B bán kính BD là (T): (x-2}” +yˆ =2. 


3 

Š ⁄ * ` L) ^ T% .ÃÀ + ^ 2 ¬ “<< Ä⁄Xx== 

Đường tháng EF cắt (T) tại G và F có tọa độ là nghiệm của hệ (x-2} + . 5 
3x—u—2=0 „=1 l 


- 


Vì G nằm giữa H và F nên r(u1),c|Š: ¬‡)} Khi đó phương trình AB: x+ y- 2= 0, AC đi 


qua C và song song với BG nên có phương trình: x— 7y + 22 = 0. Tọa độ điểm A là nghiệm của hệ 


men 


ii." d5) 
x—=7ợ+22=0 =3 


Vậy A(~1; 3), B(2; 0), C(6; 4). 
Đáp án B 





Ä8u19: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC nhận trục hoành làm đường phân giác 
trong của góc A, điểm " Bề, thuộc đường thẳng BC và đường tròn ngoại tiếp tam giác 
ABC có phương trình x*+1ˆ—2x—10y—-24=0. Tìm tọa độ các đỉnh A, B, C biết điểm A 
có hoành độ âm. 
A_]JA(-40),B(8;4),C2;~2) 

A(-4;0),B(2;-2),C{7;4) 
Ai-4;0],B{8;4),C{2;-2 
c.|^(9),88/4) 
A(-4;0),B(2;-2),C(8;4) 





Đường tròn ngoại tiếp có tâm I(1;5). 
Tọa độ điểm A là nghiệm của hệ: 
xˆ+ˆ~2x—10y-24=0_ |x=6 |x=-4 
c© V 
=0 y=0 {=0 
Do A có hoành độ âm suy ra A(-4;0). 
Và gọi K(6; 0),vì AK là phân giác trong góc A nên KB C A 
= KC, do đó KI I.BCvà IK(—5;5) là vtpt của đường thẳng 
BC. = BC:-5(x~3)+5(y+1)=0©-x+/+4=0. 
Suy ra tọa độ B, C là nghiệm của hệ 
x°+wˆ`-2x-10y-24=0 _ |x=8_ |x=2 
c© V 
—x+y+4=0 =4 W=-^ 
Vây A(- 4; 0), B(8; 4), C(2; -2) và A(-4; 0), C(8; 4), B2; ~2) 
Đáp án C 








Ví dụ19 Cho AABC vuông cân tại A Gọi M là trung điểm BC, G là trọng tâm AABM điểm 





' DỤ, -2) là điểm nằm trên đoạn MC sao cho GA = GD. Tìm tọa độ điểm A lập phương 
trình AP? Biết hoành độ của A nhỏ hơn 4 và AG có phương trình 3x-— ự—13=0. 





A.AB:x-3=Ũ B. AB:x_-5=0 Œ. AB:x-8=0 D. AB:2x-3=0 
* ] Lời giải 
ch (2) —13 
Ta có d(D, AG) _P/-(2)-11 dụ 
32 +(-1Ÿ 


AABM vuông cân > GÀ =GB > GA =GB =G]) 
Vậy G là tâm đường tròn ngoại tiếp ABi2 

—= AGD =2ABD =900° => AGAD vuông cân tại Œ. 
Do đó GA =GD=á(D;AG)= v10 = AD? =20; 
GỌI A(a;3a—13);a <4 





AD? =20 (a _7} +(3z~11) sẺ 2Ó) sử Bì 2, 
f4 = Š 
Vậy A(3;-4) 
Gọi VTPT của AB là ñ„; (a;b) 
cos NAG =|sos(ñ sao ÌÌ= xả — : (1) 
: xa? +b2 ¬[10 
"ưa 3NG 3 

Mặt khác “mẽ... 5 _.._.- 2 

lờ AG VNA?+NG? Aj9NG?+NG? V10 ở) 

\ 3a~ 0 2 b=0 
Tử 4) và 2) =-- TT = TC © nở röi =0© NT 


Với b=0 chọn z=1 tacó AB:x—3=0; 
Với 3az=-4b chọn a=4;b=-—3 ta có AB: 4x- 3/- 24=0 


d(D;AB)= ..- 2<4(D; AG)=xJ10 
AB:4x-3-24= kien Xổ Xa < ; = 
Nhận thấy với W ¬öU= 0 Jịó+9 (loal) 
Vậy AB:x—3=Ô. 

Đáp án A 


VIÊN ST) Trong mặt phẳng Oxy, cho hình chữ nhật ABCD có AB = 2BC. Gọi Hỉ là hình chiếu của 
A lên đường thẳng BD, E, F lần lượt là trung điểm đoạn CD và BH. Biết A(1; 1), phương trình 

đường thẳng EF là 3x— y— 10 = 0 và điểm È có tung độ âm. Tìm tọa độ các đỉnh B, CD, 
B(1;5) B(2;5) B(1;5) BẦ1;5) 

A. C{(5;-1) B. C(5;—1) C. C(6;-1) D. | G3 b} -1) 

D(3;-1) D{1;-1) D{(-1) D{1;~1) 











st.Ì Lời giải 
Gọi E, F, GŒ lần lượt là trung điểm các đoạn thẳng 
CŨ, BHAB. Ta chứng minh AF L EF, 
Ta thấy các tứ giác ADEG và ADFG nội tiếp nên tứ 
giác ADEF cũng nội tiếp, do đó AF L EF. 
Đường thẳng AF có pt: x + 3y - 4 = 0. Tọa độ điểm 
F là nghiệm của hệ: 





3x—=10 so 
<> 
x+3u=4 


CIỊ —¬ | 
Ti 
— 
œñ| 
TẾ 
S . 
` 
"rị 
Ï 

| 


Theo giả thiết ta được E(3;—1), phương trình AE: x+ y- 2= 0. Gọi D(x y), tam giác ADE 


z 2 
vuông cân tại D nên P có l8 +{y-1J =(x-3) +(y+1} 


AD1PE  |(~1)(x~3)=(y~1)(y+1) 
/Ụ=x—~2 #=I, |Jx=5 | 
".hnẽn hay D(1;-1)v D(3;1) 


Vì D và F nằm về hai phía so với đường thẳng AE nên (1;-1). 
Khi đó, C(5; -1); B(1; 5). 
Vậy B(1; 5); C(5; ~L) và DQ; -1). 





¿ f(du22 Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho hình chữ nhật ABCD, đỉnh B thuộc đường thẳng d : 
2x- y+2=0, đỉnh C thuộc đường thẳng d: x- y— 5 = 0. Gọi Hlà hình chiếu của B xuống 


đường chéo AC. Biết M|Š:E] ; K(9;2) lần lượt thuộc trung điểm AH và CD. Tìm hoành 
độ các đỉnh của hình chữ nhật biết hoành độ đỉnh C lớn hơn 4. 

A(15;0) A(17;0) A170) A(17;0) 
ÐN vác B. J5(8:4) c.J20⁄4) D. J2:4 

C(9;4) c(9;4) C(9;4) c(9;4) 

D(9;0) D(9;0) D9;0) Dặ,0) 





->j Lời giải... 
+ Qua Xí kẻ đường thẳng song song với CD cắt BH, BC lần lượt tại P, N. Tứ giác MKCP là 
hình bình hành do MP//CK, MP= CK= -AB 


+ Mặt khác ta có MN+ BC và BH+ MC suy ra P là trực tâm của tam giác MBC 








Vậy CP+ BM suy ra MK1 MB 
+ Gọi B(b; 2b+2) 


s4 MB =| fc ;ðb# — | MKEI 
5 5 `. 


Vì ME.MK =0—>b=1— B(1;4) 
+ BC L CK nên ta có C(9; 4) và D(9; 0) >A(17; 0) 





Đáp án A 





| và điểm 
M(1;0) trên cạnh BC. Hãy xác định tọa độ điểm N trên AB và điểm Ptrên AC sao cho chu 
vị tam giác MINP nhỏ nhất? 


TH | NA) N .?# 4. _ 


P(-2;3) l P(~Š;2] P(-2;4) P{-7;3) 





„#.] Lời giải 
Gọi Klà điểm đối xứng của Mƒ qua AC : 
Hà điểm đối xứng của Mƒ qua AB. H là a £ 
Chu vi tam giác MNP= MN+ NP+ PM= KN+ NGG na ý 
NP + PH> HK không đổi. : 
Dấu bằng xảy ra khi H, N, P, K thẳng hàng. rà 
Vậy chu vi tam giác MINP nhỏ nhất bằng HK „ Mí C 


Khi H,N, P, K thẳng hàng. Tìm N, P. 

Gọi ï là hình chiếu vuông góc của Mí trên AC => Í(2;1) do đó K(3; 2). 

Gọi J là hình chiếu vuông góc của M trên AB=/(-2;1) do đó H(-5; 2). Phương trình các 
đường thẳng AB: 3x—+7=0; AC: x+y-3=0; HK: y-2=0.N= HKn AC P= HKOAB. 


Do đó tọa độ các điểm N, P cần tìm là: N(1; 2), f(-š 2] 





l vuông góc của C trên đường thẳng AB là điểm H (1 ~1) , đường phân giác trong của góc À 


- có phương trình: x-+^2=0 và đường cao kẻ từ B có phương trình 4x+3—1=0. 
10 3 10 3 10 3 5 3 
A.c|18.Š |; 0ng||Ek2 s2 <=- D. c|*;* 
: SE] c2, l 3 3 Ệ ' 


St} Lời giải 





dI: zx-y+2=0 
d2: 4x+3/~1=0 








Vì d, là phân giác trong của góc A nên đường thẳng 
Ï qua H và vuông góc với d1 cắt AC tại điểm H' đối xứng 
với H qua d.. Gọi Ï là giao điểm của l và d,, I là trung điểm 
của HH: Phương trình đường thẳng Ï: +1=~{z + 1) 

Tọa độ điểm [ là nghiệm của hệ : 


x—=y+2=0 ©> I(-2;0) 
ý+l1=-({x+1) 





q—1= 2x, =-$ 


Gọi tọa độ của H'(a;b) thì 
b—1=2y,=0 


I= H (-3;1) 
Đường thẳng AC qua H(-3;1) và AC.L d2: 4x+3—~1=0 nên AC có hệ số góc bằng k =š 


ỏ ở 13 
nên có phương trình là: y-1= rxt3)©w= x+e— 


x-+2=0 


Suy ra tọa độ của điểm A: <> A(5;7) 


ÿ=-~ (8x +18) 
CH qua H(-1;-1) có vtpt là HA =(6;8)=2.(3;4). 
Phương trình CHÍ dạng: 3(x+1)+4(y+1)=0 ©3x+4/+7=0 


3x~4y+13 =0 v4] 


C = AC¬CH nên tọa độ C là nghiệm của hệ: =—— 
3z+4y+7=0 


34 
Đáp án A 





W[đW25: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hình thoi ABCD ngoại tiếp đường tròn (C) có phương 


trình (x~— 1} +(y+1)? = 20. Biết rằng AC= 2BD và điểm B thuộc đường thẳng đ: 2x— y~5=0. 
Viết phương trình cạnh 4 của hình thoi ABCD biết điểm B có hoành độ dương? 


AB:2x+ư—i11=0 AB:2x+-2=0 
A. Ụ _ B, LÀ 
AB:2x+—40=0 AB;:2x+-41=0 


C r*-sek D. |4B:2x+y-11=0 
AB:2x+-41=0 AB:2x+11y-41=0 





- 9.1 LỜI giải 
Gọi ï là tâm đường tròn (C), suy ra ƒ{(1;—1) và ï là 
giao điểm của 2 đường chéo AC và BD. Gọi H là hình 
chiếu vuông góc của Ï trên đường thẳng AB. 
Ta có: AC= 2BD > IA =2IB 
Xét tam giác [AB vuông tại Ï, ta có: 
nh 
lIAC IPỀ IHỀỶ 41 20 





=>lB=b 














Ta lại có điểm Be đ — B(b; 2b - 5) 


*IB= 5 @+|(b—~1)2 +(2b—4)? =5 © ¡ 2. Chọn B = 4 (vì b>0)— B(4; 3) 
° 
Gọi ñ =(a;b) là VTPT của đường thẳng AB, phương trình đường thẳng AB có dạng: 
a(x- 4) + by - 3) =0 
Đường thẳng AP tiếp xúc với đường tròn (C) nên ta có: d1, AB) = V20 © —— v20 


2 *'\aˆ +bˆ 
<>» 11a? - 24ab + 4b° =0 © mm 
a=2b 


* Với a= 2b, chọn B = 1,a= 2 > phương trình đường thẳng AB là: 2x + y- LI= 0 

2 : 
* Với GP Thế chọn B = 11, a= 2 > phương trình đường thắng AB là: 2x + 11y- 4l= 0 
Đáp án B 





hà nh, " 1à l P : „a0 : 
V/dU 26: Cho ngũ giác ABCDE. Gọi M,N, P, Q lần lượt là trung điểm các cạnh AB, BC, CD, DE. 


Gọi I, J lần lượt là trung điểm các đoạn MP và NQ. Biết T{1—1) , J(0;2), E(4;5). Tìm tọa 
độ điểm A°? 


A.[19,3] B. [19,3] C. (8;-7) D, [ sê] 
N52) 524 34 





X ⁄ ` , 
Dự đoán. Vẽ hình chính xác sẽ thấy IJ song song với AE, điều này chưa đủ để tìm A, ta cần chỉ 
ra tỉ lệ độ dài nữa. Ở đây chính xác ta có 4]J]=AE, ta sẽ chứng minh điều này. 
:C}: 


.~ ko ._. 
- .. 





`, « s.?^e 


Lời giải. 
Ta có: 4l] = 2(IO+IN) 
Mà IM +ÏP =0 do đó: 


IQO+IN =IM+MQ+IP+PPN =MQ+PN 


=` 
2 
SUY Tâ: 


(AE+BD]+~DB=- AE 





hb 






điểm của AB, BC, CD, và DA. Biết A(1;2), ON +ÖP =(3;-1) và C có hoành độ là 2. 
Tính X⁄„ T%o ? 


A.2 B.l C. 4 D. 3 








Ta có ON +OP =(3;~1)= xy +xp =3 
.!l | 

Ñ j_.. XM TN š 1u 

PQ= SÁC Xo —*p =S#A ~%c) 

= #w ~#N +*g ~Xp =(XA ~*Xc ) © Xư +Xo =(X¿T—e)+*Xw +xp =1—2+3=2 


Đáp án A 


Ì CÁC BÀI TOÁN TỰ LUYỆN 





“BẠIL ` Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho hình vuông ABCD. Điểm E(2; 3) thuộc đoạn 
thẳng BD, các điểm H(-2; 3) và K(2; 4) lần lượt là hình chiếu vuông góc của điểm E trên AB 
và AD. Xác định toạ độ các đỉnh A, B, C, D của hình vuông ABCD. 





A(—2;4) A(3:4) A(-2;4) A(-2;4) 
¿_J2(-2;-)) s.J2(-2-)) c J2(5-1) p. |B(2-) 
C(3;—1) C(3;-1) C(3;-1) C(6;~1) 
D(3;4) D(3;4) D(3;4) D:;4) 

Đáp án A 





- Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy,cho tam giác A BC cân tại A và nội tiếp đường tròn 
Œ. Gọi Mí là trung điểm của AC; G, E lần lượt là trọng tâm của tam giác ABC và ABM. 


353 
Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABŒ? Biết E lã: l ) d[2 “lu và K |2 S) 


A(2;21) 4(3;21) 4(2;21) A(2;21) 
A.48(-2;1) B. 4Ø(-2;1) C. +8(-5;1) D. 4B(-2;1) 

C(6;1) C(6;1) C(6;1) C(2;1) 
Đáp án A 





in, Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC vuông tại A. Gọi H (5;5) là 

hình chiếu vuông góc của đỉnh A trên cạnh BC, đường phân giác trong góc A của tam giác 
ABC năm trên đường thẳng x— 7y + 20 =0. Đường thẳng chứa trung tuyến AM của tam 
giác ABC đi qua điểm K(—10;5). Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABCbiết điểm B có tung 


độ dương? 
A(3) A(3) A(1-3) |4(13) 
A. J8(2;~5) B. 48(4;7) C. 48(2;-5) D. (B(3;-5) 
C(2;0) C(9;-3) C(2;0) c@Ø:0) 


Đáp án A 











ø Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD. Gọi E là trung điểm của cạnh A]D 
và H i2] là hình chiếu vuông góc của B trên cạnh CE; Ä⁄ lš-š] là trung điểm của 


cạnh BH. Iìm tọa độ các đỉnh của hình vuông ABCŒD) biết đỉnh A có hoành độ âm. 


A(-1;2) 4:2) 4(-1;2) A(-l;2) 
A. 4 D(3;2) B. 4 (3;2) €. 4 D(5;2) D. 1 p(3;2) 

C{(3;-2) C52) C(3;-2) È (5:2) 
Đáp án A 





“Bài. c ; Trong mặt phẳng toạ độ Oxy, cho tam giácABC nhọn có đỉnh 4(—l;4), trực tâm H. 
Đường thắng AH cắt cạnh BC tại M, đường thẳng CHÍ cắt cạnh AB tại N. Tâm đường tròn 
ngoại tiếp tam giác HMN là /(2;0), đường thẳng BC đi qua điểm P(1;—2). Tìm toạ độ các 


đỉnh B, C của tam giác biết đỉnh B thuộc đường thẳng đ:x + 2y— 2 =0. 


_ B(4:—-Ù s J2(1) : B(4;-1) p. (8(-) 
_|e(-5-4) _1€(-5;-4) _Ì€(5;~4) _ le(-s;2) 
Đáp án A 





SBẠI6, Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC với đường cao AH có phương 
trình 3x+ 4y +10 =0 và đường phân giác trong BE có phương trình x— „+ =0. Điểm 
Ä⁄(0;2) thuộc đường thẳng AB và cách đỉnh C một khoảng bằng M2. Tính diện tích tam 
giác ABC. 





Gọi M,N,.H lần luợt các tiếp điểm của (1) với cạnh A5, AC BC. Gọi K(-1; -4) là giao điểm 
của BI với MN. Tìm toạ độ các đỉnh còn lại của tam giác ABC? Biết H(2; l). 


Ẫ` 7 
"t3 (3.31 (3._3! A(3.31 
Ả. 4 4 B, 5` 4 tứ; 4 4 D. ấ|, ni 


B(-3;~4) B(;~4) B(-3;~4) 





l; có đỉnh A thuộc đường thẳng đ: x + y - 2 = 0, D(2; -1) là chân đường cao của tam giác 
A BC hạ từ đỉnh A. Gọi điểm E(3; 1) là chân đường vuông góc hạ từ B xuống AI; điểm PQ2; 
1) thuộc đường thẳng AC. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABŒ? 











'Bài9:- Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Óxy, cho tam giác A.BC cân tại A và Mílà trung điểm 
của AB. Biết 7 Ệ g] là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC và G(3;0), xÍ: ; lần 
lượt là trọng tâm tam giác ABC và ACM. Tìm tọa độ các đỉnh 4,8,C. 


A(1;~2) A(1;2) 4(12) A(1:2) 
A. 4 8(5;0) B. 4 p(5;0) C. 4Ø(5;0) Ù. 48(4;0) 

C(3:-2) C(3;:-2) C3:2) C(3;:-2) 
Đáp án B 





BẠI0:: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Óxy, cho A AA BChnội tiếp đường tròn tâm 7 (2: 2); điểm 2 
là chân đường phân giác trong của góc BAC. Đường thẳng AD cắt đường tròn ngoại tiếp 
AABC tại điểm thứ hai là Mí (khác A). Tìm tọa độ các điểm 4A, B, C. Biết điểm / (—2: 2) 
là tâm đường tròn ngoại tiếp AACD và phương trình đường thẳng CMí là: x+ y— 2 =0. 


C(-1;3) C(1;3) DU) C{(;-3) 
"H#3) *Ð3)  ©Ð(#3) "h2 
_ 5 

A(-1:1) A(-—1;1) 4(-1:1) A(—E1) 
Đáp án Á 


BÀNH Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho hình chữ nhật ABCD có AB = 2BC. Gọi H 
là hình chiếu vuông góc của A trên cạnh BD và M, N lần lượt là trung điểm của các cạnh 
CD, BH. Biết điểm A(0; -1), phương trình đườngthẳng MN là 3x ~ „— 9 = 0 và điểm M có 
hoành độ nguyên. Tìm toạ độ các đỉnh B, C, D. | 


B(2;-l) B(%41) B(4;~1) B(4:—1) 
Á: +C(3;—3) B. (C(4;-3) C. +C(4:-3) D. 4C(4;-3) 
D(0;~3) D(0;-3) D|0;-3) D(6;-3) 





“Bài Ủ.: : Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC cân tại C. Các điểm Xí, N lần 
“lượt là chân đường cao hạ từ A và C của tam giác ABC. Trên tia đối của tia AM lấy điểm E 
sao cho ÁE = AC, Biết tam giác ABC có diện tích bằng 8, đường thẳng CN có phương trình 
y—1=0, điểm È(—1;7), điểm € có hoành độ dương và điểm A có tọa độ là các số nguyên. 








Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 


A(13).8(⁄~1),C(%1) „+ tê 
SP? A(3; 5), B(3;~ 3), C(-5 J) B. A(3;5), Ð(3;—3).C(S:1) 
cÍan 3),8(b~1),C(G:-) TP te 

A(3;5),8(3:-3),C(5;1) | A(7;5),B8(3;-3),C(S;1) 
Đáp án D 


:BàU3.. Cho hình chữ nhật ABCD có A(1; 5), 4B =2BC và điểm C thuộc đường thẳng 
j:x+3y+7=0. Gọi M là điểm nằm trên tia đối của tia CB, N là hình chiếu vuông góc 


của B trên MD. Tìm tọa độ các điểm B và C biết ¬;) và điểm B có tung độ nguyên. 


R Vk : ni b mat ` K* 
C(2;-3) C(2;~3) C(S;~3) C(2:-3) 
Đáp án A 
" l_ 5 | 





TÄĂHÃ”: Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy. Gọi #/(-3;3), 7 l2} K| 2:5 |›lần ượtlà 
trực tâm tâm đường tròn ngoại tiếp và chân đường cao vẽ từ A của tam giác ABC. Tìm tọa 
độ các đỉnh của tam giác ABC: 

A(:1),B(0:1),C(-3;-2) | A61),8(51),C(-3-2) 
A(1),B(-3;-2),C(0:1) L4(1),8(-3;2),C(0:1) 
40;1),8(0;1),C (3:2) 

“Ì anm,sÉ 3;~2),C(0;1) 

`" án Á 






i15. ' Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình thoi ABCD với AC có phương trình là: 
x+7y~32 =0, hai đỉnh B, Ð lần lượt thuộc đường thẳng đ, : x+ y—8 =0, đ; : x— 2y + eU 
Tìm tọa độ các đỉnh của hình thoi biết rằng điện tích hình thoi bằng 75 và đỉnh A có hoành 


độ âm? 
A(-11;3) A(11;3) A(-11;3) A(-9;3) 
A. JB(0:8) g J2:8) c. J 20:8) p.J(0;8) 
C(19;3) C(10;3) C(10;3) C(10;3) 
D1) D(-1:1) D{-11) D(-1;1) 
Đáp án C 





(RNI để. 3 Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hình thang ABCD với AB//CD có điện tích bằng 14, 
H CỊ: 0 là trung điểm của cạnh BC và 7 (12) là trung điểm của AH. Viết phương trình 
đường thẳng AB biết đỉnh D có hoành độ dương và D thuộc đường thẳng d: 5x— „+l=Ú. 








A.(AB):3x— y—3=0 B. (AB): 3x—-y—2=0 
C.(AB):3x—-5y—2=0 D. (AB): 3x—y=0 


Ba, § ' Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy, hãy tính diện tích tam giác ABC. Biết rằng 
hai điểm H(;5), 1(5;4) lần lượt là trực tâm và tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC và 
phương trình đường thẳng chứa cạnh BC là: x+ y—§ =0. 








A. 12 B. 4 C. 5 D. 6 
“Đáp án D 
'Bãi 1ã.) Trong mặt giếng tọa độ Oxy, cho hình thang ABCD vuông tại A, B và AD = 2BC. 


SA TK 


Gọi H là hình chiếu vuông góc của điểm A lên đường chéo BD và E là trung điểm của đoạn 
HD. Giả sử H (-1:3), phương trình đường thẳng 4E: 4x+ p+3=0 và clỗz4] . Tìm tọa 
độ các đỉnh A, B và D của hình thang ABCD. 


4(-1L1) A(L1) 4(-1;1) A(-11) 
Á. 4B(3;3) 8. 4P(3;3) C. 48(4;3) D. 4ð(3;3) 

D(-2;3) D(-2;3) D(-2;3) D(2;3) 
Đáp án A 





sBài: 19. +: Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy cho tam giác ABC có A(I: 4), tiếp tuyến tại ⁄ tại A 
của 1a đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC cắt BC tại D, đường phân giác trong của ADB 
có phương trình x— y+2= 0, điểm (-4;1) thuộc cạnh AC. Viết phương trình đường 


thẳng AB. 

A.(AB):5x-3y+7=0 B.(AB):x—3y+7=0 
C. (AB):5x—3y+5 =0 C. (AB): 5x~3y =0 
Đáp án A 


(Bài 20. Ì20 : ‹¡ Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho tam giác ABC cân tại A có đỉnh A(6; 6); đường thẳng 
“đi qua trung điểm các cạnh AB và AC có phương trình: x+ y— 4 = 0. Tìm tọa độ đỉnh B 
và C biết điểm E(1 ;-3) nằm trên đường cao đi qua đỉnh C của tam giác đã cho. 


F l ng Re 


| 8(-6;2),C(2;—6) B(~6;2),C(2;—6) 





n h.*. b PA 


B(-6;2),C(2;—6) B(6;2),C(2;—6) 


Đáp án A 














:Bài21.. Trong mặt phẳng Oxy, cho hình chữ nhật ABCD có đường phân giác trong góc 4B 4BC 
cấi qua trung điểm M của cạnh AD, đường thẳng BM có phương trình x— y+ 2 =0, điểm 
D nằm trên đường thẳng A có phương trình x+ „—9 = Ö. Tìm toạ độ các đỉnh của hình 
chữ nhật ABCD biết đỉnh B có hoành độ âm và điểm E(-1;2) nằm trên cạnh AB? 


A(—1;4) A(1;4) A(-1;2) 4(-14) 
„ J2(-kD s JB(-B)) c J9 p. JB(1) 

C(2;1) C(5:1) C(5;1) C(S1) 

D(8;4) |Pp(;4) D(5;4) _— |ĐG4) 
Đáp án D 





JBài33: Trong mặt phẳng với hệ trục toạ độ Oxy, cho tam giác ABC vuông cân tại Ả. 
Gọi G là trọng tâm tam giác ABC. Điểm DÐ thuộc tia đối của tia AC sao cho GD = GC. 

Biết điểm G thuộc đường thẳng đ : 2x + 3 y—13=0 và tam giác BDG nội tiếp đường tròn 

(C):x?+ y?—~2x—12y+ 27 =0. Tìm toạ độ điểm B và viết phương trình đường thẳng 

BC, biết điểm B có hoành độ âm và toạ độ điểm G là số nguyên? 

` ng _ Tà ễ Ph*x ` = 


BC:x+ry—3=0 BC:x+y—-3=0 BC:2x+y—3=0 BC:x+ry+3=0 





—_ thẳng AH là: 3x—y+ 3= .0 'yợng điểm của cạnh BC là M@; 0) Gọi E và F lần lượt là 
chân đường cao hạ từ B và C đến AC và AB, phương trình đường thẳng EE là: xT— 3y +7 =0. 
Tìm tọa độ điểm A, biết A có hoành độ dương? 


Ạ. A(I+2;6+342] B. A(2+v2;6+342] 
Ẳ. A(I+2;6+2) D. AÍI-2;6+32) 
Đáp án A 








(Ếl(WEỒì Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hình bình hành ABCD có đỉnh D(—7;0). Một điểm 
M nằm trong hình bình hành sao cho MAB = MCB. Phương trình đường thẳng chứa Ä⁄ð, 
ÄẠC lần lượt là (A,): x+ y—2 =0; (A): 2x— y—1=0. Tìm tọa độ đỉnh A, biết rằng A 
thuộc đường thẳng đ : y =3x và A có hoành độ nguyên. 


A. A(2;7) B. 4(3;6) C. A(2;6) D. A(x6 








+ , có đỉnh A thuộc đường thẳng Hộ x+y-2=0, D@2;-l) là chân đường cao của tam 
giác ABC hạ từ đỉnh A. Gọi điểm #(3;1) là chân đường vuông góc hạ từ B xuống AI; điểm 


P(2;1) thuộc đường thẳng AC. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 








3 


“Bài. ` ? Trong mặt phẳng Oxy cho tam giác ABC có đỉnh A(2;-2), trọng tâm G(0;]) và trực 


ˆ 





| 
tâm 2° ;1 |. Tìm tọa độ của các đỉnh B,C và tính bán kính của đường tròn ngoại tiếp 


tam giác ABC. 
B(-4;1) B(41) B(-4;1) _— |B(Œ. 
Á- +C(2;4) Ð- 4C(2;4) Ki C215) Ð. J(2;4) 
15 15 15 Na 
—=— R=— — —- — — 
4 4 " LX 





“Bài ??: ụ ;¡ Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD tâm /(1;—1). Điểm M nằm 
trên cạnh AB sao cho MA = 2MB. Đường thẳng (CM) 2x — y— 5 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh 
hình vuông ABCŒPD biết đỉnh C có hoành độ nguyên. 


A(11) A(2;1) A(11) A(11) 
Aïx.... s. 26:1) c J8:-1) p_J2(3-}) 

C(9;-3) C{1;-3) C{(1:-3) C{(1:-3) 

D(-1;—1) D(-1:-1) D{;1 D(-1;—1) 
Đáp án D 





Bộ 28.. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình chữ nhật ABCD có A(5;-7), điểm € 


thuộc đường thẳng có phương trình: x— y + 4= 0. Đường thẳng đi qua D và trung điểm của 
đoạn thẳng AP có phương trình: 3x - 4y - 23 = 0. Tìm tọa độ điểm B và €, biết B có hoành 


độ dương? 
33,21 B lo 33 2 ai 
A. 2=: T B. Kc Ể: 2S) D. # 4 5 
C(;5) cặ;5) C(1;4) Cặ:5) 


Đáp án A 








-Bài29.. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình thoi ABCD có đường chéo ÁC nằm trên 
đường thẳng đ:x+ „—1=0. Điểm È (9;4) nằm trên đường thẳng chứa cạnh AB, điểm 
F (—2; 5) nằm trên đường thẳng chứa cạnh AD, 4C = 22. Xác định tọa độ các đỉnh 
của hình thoi ABCD biết điểm C có hoành độ âm. 


A(3;1) A(0;1) A(0;1) A(0;1) 
A.J8(-3:9) ps. J8:0) c J8(-3:0) p.J2G:0) 
C({-2;3) C({(-2;3) C(-2;3) C(2:3) 
D(1;4) D{1;4) D(1;4) D{(I;4) 





s ` đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC cắt BC tại D, đường du ¡ giác Nóy của ADB 
có phương trình x— „+2=0, điểm 3⁄ (—4;1) thuộc cạnh AC. Viết phương trình đường 


thắng AB. 


A.(AB): 5Sx-3y+7=0 B.(AB):5x+3y+7=0 
C.(AB):x—3y+7=0 D. (AB): 5x+3y-7=0 


MU án A 





s _ D(2;-4) và đường thẳng AM có phương trình: 7x~ y+ 2=. Tìm tọa độ điểm Ai 
A(-1;—5) A(15) 4(—1-3) 5) 


- A[-š=) ¬ 1 jjnẻ ai y1 „ sG.- 
Al~<:—= Al =: Al==;—— 
IP— 5” 5 ` 5, | 3ð 


Đáp án A 








Wihelm uơn Gottfried Leibmx. 
: (1646-1716) ~ 





Leibnix là một nhà toán học, triết học, luật sự, nhà sử học, nhà ngoại giao và nhà phát mình nổi tiếng 
người Đúc. Chỉ số IQ thời thơ ấu của ông được ước tính là cao thứ hai trong lịch sử, chỉ sáu Cioethe. 

Ông khám phá ra di tích phân độc lập với lsaac Newtơn, và kí hiệu của ông được sử dựng rộng rãi từ 
đó. Ông cứng khám phá ra hệ thống số nhị phân, nền tổng của hầu hết các cấu trúc máy tính hiện đại. Ông 
phát mình ra các thuật ngữ toán học như phân tích, biến, trục hoành, tham số,... 

Trong triết học, ông được nhớ đến với “chủ nghĩa lạc quan”. ng cững có nhiều đóng góp trơng uật lý 
học, uà có nhiều dự đoán uê các khái niệm trong sinh học, y học, tâm lý học, công nghệ thông tím,... 
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Chú ý ta có các định nghĩa cơ bản sau: 

>Phương trình ẩn x là một mệnh để chứa biến dạng ƒ(z) = s(*) , trong đó f(*) và s(z) 
là các biểu thức chứa biến x. 

>_ Điều kiện xác định của phương trình là những điều kiện của ẩn * để các biểu thức trong 

phương trình có nghĩa. 

> Nếu ƒ (xa) = s(%} thì xạ; được gọi là nghiệm của phương trình ƒ (x) = s(*) 


> Giải phương trình là tìm tập tất cả các nghiệm của nó, 


:T.} Sơ đồ hoocne: Chúng ta sẽ đi ngay vào ví dụ để từ đó có cái nhìn rõ ràng hơn về vấn để này. 





IV(dD1) Phân tích x° — 5+” +2x” +16 thành nhân tử. 


-*Ì Lời giải 





Vì máy tính chúng ta không có chức năng giải phương trình bậc 4 nên ta giải như sau: 

Bước 1: dùng phím Alpha nhập phương trình x“ -5x” +2xˆ +16 =0 vào máy tính Casio 
570VN Plus, bấm: Alpha X^4- 5Alpha X^3 + 2Alpha X^2 + 16 Alpha = 0. Rồi bấm Shift Solve máy 
hiện lên Solve for X ta bấm 0, chỗ này nghĩa là gì? Solve for X 0 nghĩa là giá trị khởi tạo, máy sẽ 
giải từ  =Ũ, nếu nghiệm là 1 máy chạy từ 0 tới 1 rất nhanh, nếu lỡ không may nghiệm là 10 thì 
vì chúng ta chọn z=Ũ nên máy sẽ dò ra nghiệm rất lâu ( chúng ta sẽ có cách để chọn tốt, đừng 
quá lo lắng ). 


Bước 2: Sau khi bấm ở bước I máy hiện ra nghiệm X =2. 
Do đó x” —-5x”+2xŸ + l6 = (x = 2)(ax +bxˆ +cx+ ả) bậc 4 phân tích được thành bậc 1 
nhân bậc 3, ta có sơ đổ hooc-ne sau: 


Hàng này điển hệ số của phương 
trình từ bậc cao xuống bậc thấp, 
nếu không có thì điển là 0. 


mà ta tìm được ở 
Bước 1 





1 
Luôn hạ 


xuống 2*-8 +16 





a,b,c,d lần lượt là 1, đã. -4, -8. 
Từ đây ta có xˆ -5+x” +2x” +16 = (x-2)(1z? -3+7 -4x-8) 





đụ: Phân tíchxŠ—5+2 +2x? +2 thành nhân tử. 

Bước 1: dùng phím Alpha nhập phương trình vào máy tính Casio 570VN Plus, bấm: Alpha 
X^5 - 5Alpha X^3 + 2Alpha X^2 + 2 Alpha = 0. Rồi bấm Shift Solve máy hiện lên Solve for X ta 
bấm 0. 

Bước 2: sau khi bấm ở bước I máy hiện ra nghiệm X =1. 


Do đó x”! 5x” +2x? +2 =(x— 1)(ax/ +bx) +cx? +x+ e} bậc 4 phân tích được thành bậc I 
nhân bậc 3, ta có sơ đổ Hooc-ne sau: 


Luôn hạ 
xuống 





a,b,c,đ,e lần lượt là 1, 1, -4, -2, -2. 
Từ đây ta có x°—5x”+2x”+2= (x-19)(* + 4z” -2z~2) 
Nhận xét: Mục đích của sơ đồ Hooc-ne là gì? Là để chuyển một đa thức bậc cao về bậc thấp 


hơn, ví dụ như cần giải một phương trình bậc 4, MTCT không có chức năng giải phương trình bậc | 
4, nếu ta phân tích được bậc 4 thành bậc 1 nhân bậc 3, thì đã có thể sử dụng MTCT để giải được. 





—b+⁄A 
® A >0: Phương trình có hai nghiệm phân biệt #¡ ; = kh ị 


®A =0: Phương trình có nghiêm kép x„ = = 
ñ 
® A <0: Phương trình vô nghiệm. 








s0) 91a có thể dùng MTCT Casio 570VN PLUS bấm Mode 5 3 rồi nhập các hệ số a,b,e 
vào để máy giải giúp phương trình. 

>Phương trình bậc ba: 2x” +ðx +cx+đ=0 với a#0. Ta chỉ quan tâm các phương trình 
bậc 3 có ít nhất 1 nghiệm đẹp ( nghiệm nguyên hoặc hữu tỉ ), thực hiện các bước sau: 

Bước 1: Sử dụng MTCT Casio 570VN PLUS bấm Mode 5 7 rồi nhập các hệ số 24,b,c,đ vào 
để máy giải giúp phương trình. 

Bước 2: Quan sát các nghiệm mà máy hiển thị, nhiều nhất là ba nghiệm, nếu nghiệm nào có 
chữ ¡7 hoặc có dạng 1.23345 +1.5556¡ thì đó là nghiệm phức nghĩa là nghiệm này không tính, 
chỉ kết luận nghiệm thực thôi. 

> Phương trình bậc bốn: 4x' +bx”+cx?+x+e=0 với a0. Ta quan tâm các phương 
trình bậc 4 có ít nhất một nghiệm đẹp, bằng cách dò nghiệm bằng Shift Solve + sơ đồ hoocne, 


v A5} và 
KÀ h  vàu Su 


53:1 Các phương pháp giải phương trình thường dùng: 


> Phương pháp liên hợp. Thường dùng khi phương trình chứa căn, các biểu thức liên hợp 
thường dùng: | | 
T7. nan 


MA+B 


2 
° JA+p-.c?_ 


VA-B 


s‹ 3A —B= A-E' 
[Ý4° +VA.B+ 8°) 
s‹3A+B= A+E 


Ệ A?-ÑA.B+ PP] 
'W(du1 Giải phương trình: 2VÑx” +5 —6=2VŸx—Il—2+x“—4 
Phân tích và hướng dẫn giải. Điều kiện xác định x >1, dùng MTCT' công cụ Mode 7 nhập 
ƒ(*) =2Vx?+5—6—24Jx—1+2-—zxˆ +4 bằng phím Alpha, sau đó chọn Start? 1 End? 5 ( đây 
là hai giá trị khởi tạo và kết thúc ), Step? 0.5 ( đây là bước nhảy, máy sẽ tính giúp tính hai mươi 
giá trị của ƒ(X), bát đầu từ ƒ(1), ƒ(1.5). ƒ(2)..... ƒ(5) )- 
Chúng ta có bảng: _ 


.rỪptal1ẲẦ 
BE an ở 
-13.94 

























Cứ mỗi lần f(X) đổi dấu từ âm sang dương thì phương trình có một nghiệm nằm trong 
khoảng tương ứng của X, ví dụ ở đây # € (15) 2.5) thì ƒ (z) đối dấu từ dương sang âm, phương 
trình có một nghiệm nằm trong khoảng (1.5 h 2.5) và nhìn vào bảng thấy rõ nghiệm đó là + =2. 


Tiếp tục chạy Table thử từ 5 đến 10, ƒ (x) không lần nào đối dấu nữa, vậy có thể dự đoán 


phương trình có một nghiệm duy nhất. 
2 Ẫ “=x... 
Với X=2 ta có hệ HP ` OHẢn so, Hải 
VXx-1=2 ý'x-1-2=0 
Do đó phương trình biến đổi như sau: 2VJxˆ+5-6=2\Jx-l1-2+x”-4 
x4 x¬—2 
=2——=—+†(x-2)(x+2 11... 
Vx—l+I L ) ) 


<©>2—— 
ý'x +5+3 
"=- 
S©| 2({x+2) _ 2: +x+2 () 
-vx +5+3 x—l+l _ _ 
T2 == =0 nên (1) vô nghiệm vì 
ý'x+5+3 


Ta có phương trình (1) 
x—l+Ì] 


x+2>0 
? >): 


lạ —. — 
ý\xzˆ+5+2 
4,10 3 Phương trình chứa căn có một nghiệm đẹp thì thường liên hợp căn với con số. 


ì Giải phương trình: 3x?— x+3=43x+1+2/5Sx+4 


-Y-| Phân tích và hướng dẫn giải. 





\ đón vờ 
Ni nggG 
\ 


Thy ` 
X DU W 
m Am XU 

\t11 NÀY 

n NÊN xo) 






Điều kiện x>——. Trong bài toán này chúng ta sẽ gặp một tình huống hoàn toàn khác ở ví 


1 
3 . 
dụ 1, khi phương trình có tới hai nghiệm. Cùng khảo sát bằng Table, bấm Mode 7 và nhập vào 
1 | 
3 


ƒ (X ) =3x?~x+3—x3x+1-— W5x+4 bằng phím Alpha, sau đó chọn Start? -—, End? 5, Step? 


0.5 ( có thể chọn Step khác miễn sao không quá 20 giá trị là được ). 


Chúng ta có bảng: 











Ta kiểm kĩ thấy ƒ (z) đổi dấu hai lần vậy phương trình có hai nghiệm thuộc khoảng § s ï 3 


và một nghiệm thuộc Ế < . 


Sau đó nhập phương trình 3xz“-x+3—v3x+1—v5x+4 =0 vào máy tính bằng phím 
Alpha sau đó bấm Shift Solve máy hỏi Solve for X ở nghiệm thứ nhất tạ chon 0, máy sẽ nhanh 
chóng tính ra x=0, nghiệm thứ hai ta chọn Solve Íor X = máy nhanh chóng tính ra nghiệm 


x=1. Như vậy chúng ta đã giải quyết được vấn đề ở mục Sơ đổ Hooc-ne khi đó chúng ta chỉ 
chọn đại Solve for X, nhưng bây giờ đã khác khi biết nghiệm thuộc khoảng nào ta chỉ cần chọn 
Solve for X nắm trong khoảng đó là được. 

Vì phương trình có hai nghiệm nên căn ở đây không liên hợp với con số nữa mà nó sẽ liên 
hợp như sau, xét căn thứ nhất nó sẽ liên hợp với 4x +0: . 


é3x+1=ax+b, ta sẽ tìm q,b. 

Với x=0—=3.0+1=b@©b=1 

Với x=1—= V3.1+1=a+b©a+b=2 

Từ hai điều trên ta có 4 = 0 =1, do đó N3xz+1=x+1© V3xz+1—x—1=0. Một cách tương 


tự ta sẽ có W3x+4=xz+2<v3x+4-x-2=0, 


HF_ N.. 
sms: 





Ta có lời giải sau: 
Phương trình tương đương: - 
$ả(x -*)+(x+I=v3x+I]+x+2~x5x+4)=0 


l l 
©>|xˆ—x K.-.=a. 
) x+l+X43x+l x+2+N5x+4 | 


<>xˆ—=x=0<€©©x=0 hoặc x=]. 


Phương trình chứa căn có 2 nghiệm đẹp thì thường liên hợp căn với az +. 











Wídu3- Giải phương trình: 32x” — lốx — 9x — 92/2x —1 + 2 =0 trên tập số thực. 





-> | Lời giải. 
: L : 
Điều kiện x> 2? phương trình đã cho tương đương 


©(z—I)|32z?+z+1)+16z+7———— |=0 
_ l+42x-—] 


<> (x~0|3zz + 3S2X” rlr+7~— | =0 (*#) 


+4/2x-—]1 


la có 
39396“ e-4 
lệ 
1 2... 22 3 2 
Min 32x >— P =8§—32x +32xˆ+l6x+ 7327 
l6 So 
2 
I+42x-Igzl=-——lŠ —>-1§ 
l+z42x_—1 
—32x14+32x2+16zx+7=——tP_——>9>0. 
| l+42x—l: 


Vậy (*“)©x=l. 

Kết luận: Phương trình có nghiệm x =1. 

Ẹ Giải phương trình: xÌ-3x+1=wW§—3x7 trên tập số thực 

Phân tích. Bài toán này lại là một câu chuyện hoàn toàn khác, dùng Table ta kiểm được 


_ 286 .286 
j 


trình lại có nghiệm lẻ. Nghiệm thứ nhất +; = 1.618033 bấm Shift Sto A để lưu nghiệm vào biến 





phương trình có hai nghiệm thuộc nhưng khi dùng công cụ Shift Solve phương 


A, +; =~0.618033 bấm Shift Sto B để lưu nghiệm vào biến B, ta thấy rằng “cu: do đó hai 
#,X„ =— : 
nghiệm này là nghiệm của biểu thức xˆ =x—1. Vì phương trình có hai nghiệm nên V87~3x 
sẽ liên hợp ax+b. | 
Với +, =1.618033...= A=>+8—3A? =aA+b ©aA+b=A|8—3A? 


Với x„ =-0.618033...= B— W8—3B° =aB+b © aB+b =8 ~3Pˆ 
Ta bấm Mode 5 1 để giải hệ phương trình bậc nhất với ẩn là 4,b tìm được z= —1,b =2. Do 
đó ý@8—3xˆ sẽ liên hợp —x+2. Cùng xem lời giải chỉ tiết dưới đây! 


:Ê) 1$. - 824 -ˆ './ 
-»:| Lời giải chỉ tiết 





246 = 


LiÊU KIÊN: is 
3 


x'—3x+l=v§~3x” ©x —¬..... `. 








(-#+2) -(8-3z?} xi 


©x°-2x-l+>———————=0<>x`-2x-Ï+4——————— 
\§-3x? +(—x+2) X§—3x?+2—x 
4 
xi. xe} 
) \J§ 3x 32 —# 





-29\J6 2N6 
Xét hàm số: /(s)= Jã-Sể x3¬x.tði xe| xa 
-3x \6 . 
J. * Hi 2 ca 2] 6Ñ 23 su 2< 0V CS 
Œ) w§-3z' ) 


Ta có bảng biến thiên 








Từ bảng biến thiên ta có: 0< ƒ(>) „ 
Do đó: v—— 4 CC <yy¿ 2 „-2/6,¡, 12 3+2 46 
\§—3x” +2—x /ƒŒœ) 3 6+4-/6 15 
_I+A5 
Vậy phương trình đã cho tương đương: x” -x—1=0 : 
_1-v5 
9) 







TƯƠNG 

VU Và BAN sử M 
N\ kũI Ì§ ể N): 
NNNANÀo ÔNG, LẦU N» 





[(z+1)+1]d?+4z+7+1]3[+1)—1|[V‡?+3+1)=0 
(x+0|| # Ýx?+4x+7 +1Ì+| x “NGÔ 


__ 4lxtl) 


Nx°+4x+7+xxˆ+3 


©(x+0|| X Ýx? +4xz+7 +1Ì+| x Ýz°+3+1) l: 








vô nghiệm. Vậy nghiệm của phương trình đã cho là x = 





Á 
©(x+1)| Jx°+4x+7+vx?+3+2+———————— |=0<x=-l 
) Nx ˆ+4x+7+vJx?+3 


>_ Phương pháp đặt ẩn phụ 





Điều kiện: 0< x <1 


(2xˆ -2x+1)(2x—1)+(8x?2—8x+l)\j—x?+x =0 


©(1-2(-+?+z))(2xz~1)+ (22x—Ð?~D)N-x+?+x =0 


Đặt ø =2x—l;Ð = \d—x” + x, phương trình trở thành: 


(I 2b )z+(2a 1}b=0©(a b)(2ab+1)=0<> HA 
mi 
và xo 

Với a=b, ta có \—x )+x=2x-l< tu ằ x1) 


5y —5x+1=0 . 


Với 2ab+1=0, ta có 2(2x—1)\N—x?+x +1=0<©2(-2x)\—x?+x =1 (1) 
Phương trình có nghiệm khi: 0 < x< : —>0<l-2x<] 


Mặt khác: 2/—x” +x =22/(I—x)x <(—x)+x=] 


Suy ra 2/—x” +x(I—2x)<I.Do không tồn tại x để đẳng thức xảy ra nên phương trình (1) 


2.53: 5 
10 ~ 


(UIđU 7 › Giải phương trình: V/3x—2 +2/x—1=4x—9+2A/3x2?T—5x+2. 


















Lời giải chỉ tiết 


Đặt /=+/3x—2+A'x—L, £>0 thì ? =4x—3+^A/3x?—5x+2 


Phương trình trở thành: / = /ˆ —6 >/?—#—6= 0 


<>/=3 (nhận) hoặc ƒ =—2 (loại) 


f=3— v!3x—-2+Vx—Í=3<>43xˆ—-5x+2=6-—2x 





3x —-5x+2=36—-24x+4xF 
cành 
x<3 


¬ 
“S>x >2 


x<3 


|) Giải phương trình: V7x“ +25x+19 -ýxˆ—-2x—35=74x+2. 


VÌ Lời giải chỉ tiết 








Điều kiện x> 7 


Phương trình tương đương 1z? +25x+19 =7AÍx+2+x|x?—2x—35. 
Bình phương 2 vế suy ra: 3x2 =11x—22= 74|(x+2)(x+5)(x—7) 
3(x?—~5x—14)+4(x+5) =72|(x+5)(ˆ — 5x—14) 

Đặt ø=vx?—5x—14;b=xÍx+5.(a,b > 0) 

Khi đó ta có phương trình: 3aŸ + 4b” = 7ab © 3a” — 7ab +4b° =0 © 
Với a =b suy ra x=3+2A/7(//m); x=3- 2A7 (). 


a=ñö 
3a=4b 





61+V11137 61- j11137 
Với 3a = 4b suy ra x=  “ÉÍ mm); x HH: HE... 
(08) Giải phương trình: V2x +6x+6 =xz+1+ wx+2. 





›Y:| Lời giải chỉ tiết 
Điều kiện: x > —2 
42x? +6x+6=x+l+Ax+2 © J2(x+1Ÿ +2(x+2)=x+1+Xx+2 


Ta thấy x = —l không phải là nghiệm của phương trình, x # —1 phương trình tương đương 














` 2JAlx+2 x+2 
với =l+ 
(x+1Ƒ x+l 
Đặt/ = z hương trình trở thành: V2 + 2/ =l+<> mm. ©i=l 
: ni 6.4009/0- _ 30/7 10p a0 ng. 
VỚI =1— T“=lez+2=x+I 
x+ 


thỏa điều kiện. 





tr 43 =Ï 
‹<>x*x= 2 


x +x-l1=0 








ÔÒ: Lời giải chỉ tiết 





Điều kiện: x > —] 


Đặt /=42x+3+vx+l (/>l) 


_ ¬ f=5_ (nhận) 
Khi đó phương trình trở thành /“ —7— 20 =0 © 
ƒ=_—4 (loai) 

J2215 biJxi1e6e»927?0k5s4+5 715v 

21—~3x>0 x<7 

.ỰỊ}Ƒ=P N 

4(2x?+5x+3)]=(21-3x)ˆ ˆˆ |x?~146x+429=0 

cu TẾ 
<> Toà 

3 


Vậy nghiệm của phương trình là x = 3 

>_ Phương pháp hàm số 

Tính chất 1: Cho hàm số y = (*) liên tục trên K, nếu hàm số y = ƒ (x) luôn đồng biễn 
hoặc luôn nghịch biến trên K thì phương trình ƒ (x) =c (c là hằng số) có nhiều nhất một 
nghiệm trên K. 

Tính chất 2: Cho hàm số y = ƒ (x) liên tục trên K, nếu hàm số y = ƒ (x) luôn đông biến 
hoặc luôn trên K thì với u,V€K ta có ƒ(„)= ƒ(v)©u=v. 





` . 1 
Điều kiện: x> : 


Khi đó phương trình tương đương với: 

(x” +6x? +12xz+8)~(3x+6)=[8(5x~1)x5x~T+36(Sx~1)+54//5x—1+27 |—(6V5x—1 +9) 
©(x+2Ỳ -3(x+2)=(2/5x~1+3] -3(2\5x—I+3] 

Xét hàm số ƒ(/)=?” -3/. Phương trình (1) có dạng ƒ(x+2)= ƒ(2/5x-1 + 3) 

Ta có: ƒ'{?)=3/—3; /'{)=0«©r=+l1 








Suy ra: Hàm số #(Ð =?) —3i đồng biến trên khoảng (1; + œ) 


Với điể kiê `. +21 
ƠI đIÊUu KIỂ": x2 — >4: 
5 2/5x_-1+3>l 
Từ đó suy ra (1)x+2=2w5x—l +3 
_ | x>al x>Il 
Á<>x—l=2V/J5x_—ÏÍ : SE: 
X —2x+1=4(5x—l) x-—22x+5=0 


x>I 


=< 
Ix=ll#vi16 


Vậy phương trình đã cho có 1 nghiệm là: x=~lÌ+ v116 


sài NI TVNN N cờ: š P 4 : + 2X = 8 
'VrduU là: Giải phương trình:——————— = (x T )(x xrá“ 2). 
vn Vài Để, BÀ u14 412: x — Gà +- 3 


©x=ll+vIl6 (¡/m) 





39} Lời giải chỉ tiết 





ĐK: x3~2 nã 
(x-2)&+4) (x+)&-2) | 


= ——=—=———~—> x+4 x+l 
ˆ“—2x+3 Ñ ———— 
ý : Xe x—=2x+3  \jx+2+2 


Phương trình <> 


(1) (x+4)(Nx+2+2] =(x+1)* -2x+3) 
© (Wx+2+2)|(vx+2) +2|=[(x~1)+2[(x-1Ÿ +2| (2) 


Xét pt =(+2)(” +2) có pt ƒ'{?)= 3/2 +4£+2>0V¿eTR 


Vậy f(t) đồng biến trên R 
b ÉP | 


x -3x—l=0 


Do đó: (2)© /(Jx+2]=/(x-1)© xt2~x-1ej ©®x 


34/13 


5 





Vậy phương trình có nghiệm: x = 2, x= 


q) 











TXĐD= |1;+œ) 
Phương trình (x—1)/x—1+(x—1)+xx-1= (2x~3)°+(2x—3}'+2x—3 (1) 
Xét hàm số ƒŒ) =/' + +r— ƒŒ) =3 +2¡+1— #0) >0,V¿ eTR suy ra hàm số f0) đồng 
biến trên ÏlR. 
Phương trình (1) có dạng f(x-1)= ƒ(2x—3)- Từ hai điều trên phương trình (1) 
©wx_-l=2x-3 
Xe 5j2 Xe 3j2 
<> < | 
x—l=4xˆ-12x+9  |4xˆ-13x+10=0 
2 3 
N NNn NÓ “Ác 24 2x+l 
\Widu 14' Giải phương trình: /x+Ì =———————————. 
2009106 Ÿ/2x+1—3 
>t:| Lời giải chỉ tiết 


cx=2 








Điều kiện: z > —l1,z z 13 


Pt€©vx+l Hà hưng. ( x=3 không là nghiệm) 


©(2x+l)+32x+l =(x+l)NJx+l+.x+l 
Hàm số ƒ() =/` + đồng biến trên do đó phương trình © Ÿ2x+l=x+1 
x>-1/2 #521/2 
<< 
(2x+1)“ =(x+! x'=x `~x=0 


x>-—1/2 





Điều kiện WVx lR 

Phương trình tương đương (+? +2x~— n) +2|z” +2x~— ~1Ì= x?-x°+2Äx?-x" _q) 
Xét hàm số ƒ)=r +2/,elR 

Ta có: ƒ {) =3/2+2>0v/elR suy ra hàm số #) đồng biến trên ]R 








Phương trình (1) có dạng /[s2+2z—-1)=/(W#=x' ]ex?+2x~t=Ÿ x“=x` (2) 


Nếu x =0 thay vào (2) không thỏa mãn 


Nếu x #0 thì phương trình (2) © x -. = lJ——x . Đặt ÿ = x =r, ta có phương trình 
# X S3 


2+r~-2=0©(r~1)|2 +r+2]=0 œr=] ( Vì Êxr+2c[rr 


2 
_ 2 số) 
#) 4 
V5, 


-{+ 
?Tx+l=0œx=— TT” 


Với 5... c6. =- 
x * 
-I-v5 _-l+V5 
2N 2 


==. 
2 


Đối chiếu điều kiện: x = thỏa mãn 


Vậy nghiệm của phương trình là x = và x=(-l;2)\J/[3;+œ) 





j| BẤT PHƯƠNG TRÌNH ĐẠI SỐ 


> Sử dụng tính chất của hàm số đồng biến, nghịch biến: 


Tính chất 1: Cho hàm số y = ƒ (x) liên tục trên K, nếu hàm số y = ƒ (x) luôn đồng biến 


trên K thì với u,y€K ta có ƒ(w)< ƒ(v)<uSv: 


Tính chất 2: Cho hàm số y = /#(x) liên tục trên K, nếu hàm số y= ƒ(x} luôn nghịch 


biến trên K thì với u,ve K ta có ƒ(w)< ƒ(y)«>w>v. 


> Đưa bất phương trình về dạng tích 


A>5 


A>0<A?>B? 


5>0 











ĐK: x20 


Với x>0=+[+)" —Ýx >0 nên bất phương trình © 2jxœ+2) >3/(x+1)? —vx 


©x/+2x>x'+3xˆ+4x+1—-2(x+1)/x(x+1) 
© x)+2x?+2x+I—2(x+1)/x(œx+1) <0 (x+Ð)| x+x+1—22/xœ+D) |<0 


-1+-/5 





2 “mà. 
©x?+x+1—2 x(œx+I) <0 ©Jxœ+1) -1) <0©./x%x+I)—-l=0<x= 


Do x>0 nên 


Chọn đáp án A. 








vệ Tàu <x< < <1 hoặc Tấn <x< < <s 


sa 


_ :8 2<: xs <I L hoặc —< <à *x< < s6: 


= 


+ ĐK: 2<xv<5. 


3 


Biến đổi PT về dạng V42x+7 >3x—2 +A45—x 


+ Bình phương hai vẽ, đưa về được 3x? —17x +14 > 0 


4 
+ Giải ra được x <1 hoặc x> 


: nà làng 2: h 5, ` 
+ Kết hợp với điều kiện, nhận được x<] hoặc 14 x<§ 


3 
Chọn đáp án A. 





Giả bá phương tỉnh VZœ+0>x —5x? +8x> 6(xeR). 
A.0<z<4 , 0<x<4 C 0<xz<4 „ _D.0<x<4ˆ 


Vy 





v_.} Lời giải chỉ tiết 
Điều kiện: x > 0. 
(1)© x\x+x> (x)—6x? +12x—§)+(xˆ =4x+4)— 2 
©(\x+x+x4x>(Œœx-2+(x-2+(œ-—2) (2) 
Xét hàm số f(t) = + + t, có Ÿ{Q) = 3+ 2t+1>0, Ví. 
Do đó hàm số y = f(t) đồng biến trên R, mặt khác (2) có dạng 
Z(x) >/(x-2)© j'x>x-2 @). 
+) Với Ø<x<2 là nghiệm của (3)... 
+) Với x > 2, bình phương hai vế (3) ta được x” -5x+4<0 ©®1<x<4 
Kết hợp nghiệm ta được 2 < x < 4 là nghiệm của (3). 
Vậy nghiệm của (3) là 0 < x < 4, cũng là nghiệm của bất phương trình (1). 
Chọn đáp án C. 





Gọi bất phương trình đã cho là (1). Điều kiện xác định: x 3 —2. 


@)©+⁄2{ x+2+xN»?-x+3-| x+2+x}>2x?~2x+5 
e{ x+2+x|\2x?~2x+6—1Ì>2x?~2x+5 


“3 \Wx+2 tư -2x+6—1)>(2z? -2x+5)N2x? -2x+6+]] 
©A4x+2+x>42x?-2x+6 +1 (Do 2x”Ẳ-2x+5>0,Vxe R) 














Nó 
SÀN NN 


©vdx+2+z-l>A/2(x-U“+2(x+2) (2) 


Đặt a=xXVx+2,b = x—1(ø >0), (2) trở thành 





za+b>0 a+b>0 
a+b>42a?+2bÐ? © <a=b>0 
(z+b}ˆ>2a°+2b? — |(a-b)`<0 
—l>0 x3I 
Do đó ta có 4x+2=x—Ì< ° „<S® œx-31v8. 
x+2=(x-)) xˆ—=3x—1=0 2 


Vậy bất phương trình đã cho có nghiệm, 
Chọn đáp án A. 





* .”m^3e 


Lời giải chỉ tiết 





Điều kiện: x> —], _ 
2 


Bất phương trình (1) tương đương: 42x +3 +x'x+l1<|42x+3+ x+1Ì -20 


Đặt /=v⁄2x+3+vx+l1,t>»0 | 


f c5 
Bất phương trình trở thành: ƒ” - — 20 > 0 sc TLườG chiếu đk được f 3 5. 
Với >5, ta có: 42x+3+vx+l>5©2A2x?+5x+3>-3x+21 
—3x+2l<0 
2x +5x+3>0 
<<> 
—3x+2Il>0 
| xˆ —146x + 429 <0 _ 
b sp Bế 
<> ‹S^xẻ25 
3x7 


Kết hợp với điểu kiện x > —Ï suy ra tập nghiệm bất pt là: S=,$ =ƒ — 3;+œ) 


Chọn đáp án D. 








Ki tập ( 6. _ _ ¬ 
_ Giải bất phương trình SE T Ta ThEK ti 2922 Đệ: trên tập hợp số thực. - 


na là bạ) 5 "” Tà ) 


_ TRE ¬.... p.|-E;Ê LH, m) 











r 


>Y-| Lời giải chỉ tiết 





~ ĐK: x>_—1,xz13. Khi đó: 


` Ạj x+2lÍ|Nx+l-2 
Vx+l> x =z-22x+1 —————————<>Nx+tÌ l2 m  iE) ... ảa W 
4l2x+1—3 4/2x+1—3 3/2x+-1—3 


- Nếu Ÿ2x+1—-3>0 ©x>13 (1) thì (*) ©(2x+1)+Ÿ2x+1>(x+1)Ýx+1+Vx+l 
Dohàm /()=¿°+¿ là hàm đồng biến trên , mà (*): 

Z(X2x+1)> /(dx+l1]©12x+1>vx+1©x°=x?~x<0 

Suy ra: xe —t ÙỤ ó Ị =, —“2 >WVN 


- Nếu Ä4/2x+l—3<0—1<x<13 (2) 
thì (2*) ©(2x+1)+# 2x+1<(x+l)x+l+ x+] 


Do hàm ƒ0) =¿” +¿ là hàm đồng biến trên IR, mà (2*): 
1 - s#wÏ3 
/Z(W2x+1)</(Jx+1]© 2x+1<xx+] ©œ-l<x<- vị 2 


(2x+1Ÿ <(x+!Ÿ 


1+5 
Suy xe[-g)c|2 ¡+ _— <(-I9]| n ị 


8n] 
2 











Vậy: x c(0;1)t2 - 


Chọn đáp án A. 











x°+5x< 4|I+vjxœ +2x~4)] c) 


s?aj5ez20 
x>-1+4'5 


Khi đó (*) ©4v|x(x?+2x—4) > x?+5x—4 
©44jx(x?+2x—4) >(x?+2x—4)+3x (9) 


| 2 h 2 s— 
THỊ: x>—I+ 5, chia hai vế cho x > 0, ta có: (eo x†¿x- 4. x 2X Tổ a 
- X 
2 
+2x—4 
Đặt t=A|—————: >0, ta có bpt: /?—4t+3<0 ©1<¿<3 
x 


? “=J0X-ăteÚ 
T lx?+2x 4.4... J* -?x - I+ýl7_7+65 
X xX +x-4>0 8 2 


TH2: “x5 zš Ö, x* +5x-4<0 , (**) luôn thỏa mãn. 


ĐK: x(x2 + 2x - 4) >0 <© 


-1+X17 7+x65 
7. ` 


Vậy tập nghiệm bất phương trình (*) là § = | ~l sùJŠ ;0) 7 


Chọn đáp án C. 








x°ằ—x— -22xz1 


„ Giải bất phương trình - m * —=— Í trên tập hợp. số thực. 
___Al2x+l~-3 


= bs my, % Tên 


the «I8 h dế] | | | _ ” 1;0]t+/ 1225 ) 




















-v.Ì Lời giải chỉ tiết 


ĐK: x>—l,x#13 


In 
No... 07 ã75 cm Hào. -2Ÿ2*+1 _ yviv2x-E 176 
4/2x+l—3 ⁄/2x+1—3 
(x+2)(dx+1-2] _ 
cai —- ($ 
4l2x+]—3 : 


- Nếu Ä4/2x+l1—-3>0<>x>13 (1) 
thì Œ) ©(2x+1)+2x+l >(x+l1)Jx+l+vx+l 
Do hàm /()=¿ˆ +/ là hàm đồng biến trên R, mà (*): 


l8 2x+1]>/(jx+1]© 3 2x+l>Ax+l«€©x`-x`-x<0 
SUY fa: xe[~n =#L dø.sŠ| =ÐK(1)VN 


- Nếu Ä2x+1—-3<0«>-1<x<13 (2) 
thì 2*) ©(2x+1!)+2x+1<(x+1)Jx+l+vx+l 
Do hàm ƒ()=” +¿ là hàm đồng biến trên IR, mà (2*): 





l 
=—=<z<l2 
/l8 2x+1)</(Nx+I]œ‡ 2x+1<Ax+l c>~l<z£—-V 2 


(2x+1) <(x+1} 





Suy ra: xe Cinl| SP ) 








1+5, 
2 ? 


Kết hợp điều kiện có x e|—1;0] | 
Chọn đáp án B. 


ñ] Vậy: xe[-ig]v TẾ n] 


WMega hook | 








§x?—36x?+53x— 25 = Ÿ3x— 5 


©(2xz-3) +(2x~3)=(W5x~5} +3x—5 
®/(2x~3)= /(Wêx~5] 


Hàm số đặc trưng có dạng ƒ(?)= ?” + là hàm số xác định và liên tục trên R 

f({0=3+1>0,Vre £. Suy ra hàm số đồng biến trên R nên 

+) ©/(2x~3)= ƒ|\3x—5)2x~3= {x~5 cs8x' ~36x? +51x~22 =0 
CS _ 





=(zx-2)(8? ~20x+11]= 0©x=2vx 
Chọn đáp án C. 





kê _ Giải bất Phương tình: Tà đa Ÿ 
TẾ: = 5 + ng l » 1+ 3ú + DN Jx+ 
ẠN ` -ca a tư 
sốc xe= "C2 2. 








-x:| Lời giải chỉ tiết 
Điều kiện x > =2. Bất phương trình đã cho tương đương với bất phương trình 
(5x? =5x+10)(Jx+7~3]+(2x+6(jx+2~2} 
+3(5x?—5x+10)+2(2x+6) > x2 +13x2 —6x+32 
c (5x -5x+10)(Wx+7~3]+(2x+6)[Jx+2~2Ì-x" +2x?~5x+10>0 
x“—=5x+l10 2x+6 -z"~s]>06) 


5 2 
5=... 
| vxx+7+3 xx+2+2 


Do xŠ-7exJoy 397953 - se U và vì 2x+6>0 
vx+2+2 2 








_ 2x+6_ 2x†6 


 N¬2 Nay VÌ 2 " (1) 


Do x>-2> Ýx+7+3>5+3>5-———< và vi 5x -5x+l10>0 VxelR 
x+7+ 


+3 


— The. 
5x -3x+l0 5x -5x+1Ủ_ ; „ 2_. 3% 3x —3Z110_ 2s. „3 (2) 


“1s. =——éẻ-.--.--= = 
vVx+7+3 » 'x+7+3 
5x —5x+l0 2x+6 


+ ——- 
Vx+7+3  xx+2+2 


Kết hợp điều kiện x  ~2 —> ~2 < x Š 2. 
Chọn đáp án B. 


Từ (1) và (2) > —x?—5<0. Do đó (*) ©xz—2<S0<©>x<Z 


Bài tập 1, Bộ n cà " n vn _ `... _ Jin duc N Ta 





_ ˆ Giút Má phường trnh: hờ lá tần # <4Ít+ ñ học: s 2p 2x-9) &e sen ¬ | nh | : ` 


" tấx<4|I+vjxœŸ +2x=4)] (*) 
-1—A/5<x<0 


àe lv 5 
Khi đó (*) ©42|x(x2 +2x—4) >x?+5x—4 
©4\x(x?+2x—4) >(x?+2x—4)+3x (**) 


THỊ: x>—1+^/5, chia hai vế cho x > 0, ta có: 


[ 2 2 s— 
(**) <»4 x“ế+2x Bi Tai + 2x T bổ 
x * 


ĐK: xet+2x-4)z0S 











2 cnn 
Đặt ¿=,|—†^*~Ê _;> 0, ta có bất phương trình: /2 —4/+3<0 1<#<3 
x | 
| g) 2 
| — —-7x—Á<0  _— Ni Ÿ 
c2 x +2x SP TT X X n l+ TT uy C 6S 
X x*rx-4>0 2 2 


TH2: —1—^Í5 <x<0, x°+5x-4<0, (**) luôn thỏa mãn. 


Chọn đáp án D. 








-*.] Lời giải chỉ tiết 
Điều kiện: x> —2, bất phương trình đã cho tương đương: 
(4x?~x-7Nx+2+2(4z”—x—7)>2[(œ+2)—4] 
(4x?—x—7)(x+2+2)>2(Íx+2-2X\x+2+2) 


©4x?—x—-7>2Ax+2-4© 4x? >(x+2)+2\x+2 +] 
© (2#) >(\x+2+Ð°” ©(@x+2+1-2x)(Äx+2+l+2x)<0 


Nx+2>2x-—] lồÏese 'x+2<2x-] 
IJz?2e<26aÏl `” *x+2>-2x—1 
S-=.sx<=l hoặc c y„ Š VI 
3—x13 
Vậy tập nghiệm x = 2tJx= == 


Chọn đáp án C. 










“Giải bất phong trình 
` xe -Ả, _ 








s-| Lời giải chỉ tiết 
J2x°—6x)+10x?°—-6x+8—Nx°+x<Nx” +1(x-2)(0) 


2x/—-6x`+10xˆ-6x+8§>0 


Điều kiện : 
x'+x>0 


tư" +1)(2x? —6x+8)>0 


x>0 
Khi đó () ©x?+142x?—6x+8—x?+IxxT—x'x?+1(x—2)<0 
c<> xÌ +IÍN2x” =6x+8]~x—x+2<0 
« 42x?—6x+8—Ax-x+2<0 (2) 


Xét THỊ : Với x = 0 khi đó (2) vô nghiệm 


<©> x30 


Xét TH2: Với x > 0, chia hai vế của (2) cho AÍx ta được: 


2[x+$)-6~I-|[W~--)]<0e 2(x+$)-6<[4x—]m (3) 





X 'x x \x 
: z 4; 
Đặt /=xÍx—-== x+—=f2 +4, thay vào (3) ta được : 
'*x x 

ƒ>—] £e) 
V2/2+2<£+l©$„ © g6 =Í 

/—2£+1<0_ |Ứ-LU <0 

2 \|x =-1@n) 


=l<€&x-^Ax-2=0 


Với =1 ta có : *x-— 
Ýx Jx=2>x=4 


Kết hợp hai trường hợp và điểu kiện ta thấy bất phương trình (1) có nghiệm x = 4. 
Chọn đáp án A. 





Điều kiện x > -3. Bất phương trình đã cho tương đương với 








x+x+2 4 


_... nh... co CC. 






































xh+x+6 
x?+3 b 
+xˆ—-l1<0 
2 
b SN" So, 
2 
©|x/-—I _ —= +1|<0 
x+3)(x/+3 vz Sẽ s0 -STAổ : 
x+3 x“+3 


© xˆ=1<0<©-I<xI(Với x> -3thì biểu thức trong ngoặc vuông luôn dương). Vậy tập 
nghiệm của bất phương trình là 5$ =[—]:1 


Chọn đáp án B. 





Lời giải chỉ tiết 





4)N—xˆ+2x+4>x—2 


Xe 2 Š nh ố/ 
2 2V 2 
—x +2x+4>(x-2) —xˆ+2x+4>0 


| 
Me S290) 
| 


c<> 


V 
~2xˆ+6x>0 |I- 5<x<1l+x45 


Chọn đáp án D. | 








Giả bất phương trình: vs Đế +3+9x~ : >4 3x” — H§ 








“1 ...ẻ ] ‹ 1 
CA. xề ` B.x> 3 ¬ &: Q D 9 
-*-| Lời giải chỉ tiết 
Nhận xét :9z —1> v9x? +15 — 9x) +3 >0 x>Ð 
Bất phương trình <> Wox: +3— 2Ì: 3(3x—1) > 9x” +15 —4 
9x“ —l 9y? —] 
©-—=—_—_+33x- GB] ca. Ụ) 
v9x?+3+2 V9x? +15 +4 
3x+Ì] 3x+Ì 
 —— TẰằ.<“ 
đnn A9x?+15+4 | 
§x-|6e+l[-CES—-~-CTT—Ìx3|>023~I>0ex>2 
L Aj9x+3+2_ 4J09x?+15+4, 3 


| l 
Kết hợp các điều kiện suy ra nghiệm của BPT là x 2 3 là nghiệm của bất phương trình. 
Chọn đáp án A. 


l Bài Ì 17. SE SP cất x. : 





Š x< S8, VN cô... 
bu VẢ Z 


s-| Lời giải chỉ tiết 





Bất phương trình đã cho tương đương với: 


2_—_ 4 2 
51 sa. sa. ẽŠ..‹..= sa. 
\J4x?+0+5 6+A4x?+20 


ni Ersrnmre-n 


ýJ4xz?+9+5_ 6+44x?+20 
Từ (1) suy ra x—1> \J4xˆ+20 -4xˆ+9>0—>x>1: 








Do đó: 
4x+8 4x+8. - 1+A/4x?+20T—xJ4x? +9 
\|4x?+9+5 6+44x?2+20 = CƠ se +5)(6+ de +20) 
Vậy nghiệm của bất phương trình là x 3 2. 
Chọn đáp án A. 


+l>0 








| Lời giải chỉ tiết 


Điều kiện : x > —2 
2x —2x+ 4) 


\J6(x” +2x+ 4]+2(x+2) 


Do đó bất phương trình © 2vx+ 2— 2) > 6(x? + 2x+4] -2(x+2) 


©2jx+2+2x>.12(x+2)+6x#? () 


Nhận xét x= —2 không là nghiệm của bất phương trình 


Ta có: Jl6(x? +2x+4)]—2(x+2) = > 0,Vx >~2 


Khi x>~—2 chia hai vế bất phương trinh (1) cho 4/x+2 >0 ta được . 


2 
X X* 
2+2-——>,|Ì2+6'| BÀI l 
VXx+2 sử ( ) 








Đ. 
Đặt / ~= thì bất phương trình (2) được. 
ý'x+2 : 5 ) 
: 2+2/50 £>—] 
2+2f>v12+6/ © : „Ấ<S 2 ©cí(=2 
4+8/+4/ˆ >12+6t 2(—-2} <0 
X x>0 
ƒ=¿c =“é< <®x=2+243. 
Xx+2 v... 


Bất phương trình có nghiệm duy nhất x = 2+ 2x13. (Chú ý bài này có nhiều cách giải khác 


như dùng véctơ, dùng bất đẳng thức, dùng phép biến đối tương đương) 





Chọn đáp án C. 





Giải bất đt phường s. (x” —x~ .~6) ýx— I+~ 2)Jx—1>3xˆ—9x+2,(xeTR), 


_Á.x=[l2]OIÄ+s) — | B. x=[{-1;2]t2{3;+e©) 
_Œx=[2)V|3+2) D. x=(-1;2)©2|3;+) 





*.| Lời giải chỉ tiết 


z?—œ— 6) œ—1+(øœ—2)ýjz+1 > 3z” -9z+2 


©(z =ø=8)[|e~1~=1]+(z~2)|y +1~2] > 2z” ~ 10z + 12 


(x -5x+6)(x+2) (sẻ~5x+6) 


x ` —=———..|.-——... 
Vx-lL+Ì Vx+1+2 


=(t-s+8|TE22—¿ TT -zlx0 


> 2x? ~Bx+6) 


Wxe=l#T: JjvaiTl+2 


ft ] 
nh x.. - 


wx—=l+l wWx+1+2 


©®xe€ |1;2) À7 |3;+e} 


© * —O0x+6 


Chọn đáp án A. 


Kế NIập 2 20, A Wt HIẾN: 


s di ri -2+l 
_ _B.T= LCa—l5H5;+ 2;+e).. 
-P, T= Cs;-5)V/Q05 5m). 


trên niệp số thực 








„x›| Lời giải chỉ tiết 

| | 2 
+) Đặt t = x? - 2, bpt trở thành: ————+————<_———— 
ú \f+3_ N3/+l1 \f+Ì 


ĐK:t> 0 với đk trên, bpt tương đương (Nr+ Ù—+ =—) < 
Aš Ú Ên nt ^/.3/ + 








_= 











Theo Cô-si ta có: 


XP, L¿ Hs f£  f+l 
=.)  =....ẽ. 
+3 ứ+†+lf+3 2\f+lL /£+3 


+ 








] <1. 2 
\‡+ 2 f113  2L2 j3 
Ö 1 _2 xã sa 
2 ¿71 — 2 3/+1 


(+1 Z U, 
R.n] gếi CA Tàn #] “Hy ] 
=FIšS vVí-U 








+) Thay ẩn x được x?> 2 © x e (—s;~2][N2;+œ) = 7 = (—œ;—/2]©2[X2;+eo). 
Chọn đáp án 


Johơmm CơrL Eriedrich Gœuss 
(1777-1855) 





Được mệnh danh là “hoàng tử của các nhà toán học”, với ảnh hưởng sâu sắc cho sự phát triển của toán 
học uà khoa học. Theo giai thoại kể lại, tài nãng bẩm simh của Gamss dược phát hiện khi ông mới lên ba, qua 
uiệc ông sửa lại lỗi của cha trong tính toán tài chính. 

Một câu chuyện khác kể rằng khi ông học tiểu học, thầy giáo yêu cầu học sinh tính cộng các số nguyên 
từ Ï đến 100. Gauss đã trả lời đứng chỉ trơng uài giây bằng một cách giải nhanh và độc đáo. 

CarÍ Gauss là nhà toán học uà nhà khoa học tài năng người Đức, có nhiều đóng góp lớn cho các lĩnh 
vực khoa học, như lý thuyết só, giải tích, hành học vi phân, khoa trắc địa, từ học, thiên uăn học uà quang học. 

Ông là người đã tìm ra cách dựng hình thất thập giác, ông chứng mình rằng mọi đa giác 
đều với số cạnh bằng số nguyên tô Fermat (uà, do đó, mọi đa giác đều uới số cạnh bằng tích của các 
số nguyên tố Fermat khác nhau uà lay thừa của 2) đều có thể dựng được bằng cơmba uà thước 
kẻ. Ông cũng giới thiệu “Hằng số hấp dẫn Gauss” uà hoàn chỉnh phương pháp bình phương tối thiếu. 

Với những ảnh hưởng sâu sắc cho sự phát triển của toán học uà khoa học, ông được xếp ngang hàng cùng 
Leonhard Euler, Ilsaac Newtơn và Archimedes như là những nhà toán học vĩ đại nhất của lịch sử. 
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z 1 ` + Á L4 2 ư® * ` .À* 
Cho hàm số 1= Ehố =2+”+3x+1 (1). Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 





k ^^” — -_——— , — ——_— + — =3 —_— —— 
Á. đ:ự=—x+ B.4:u=3x+ Kc đ:ự=-—x+l D. ÿ X* 3 


` L¿ ^“ ˆDV ` ^* 3 Mà 4 „”AZ | ^ 
Tìm m lớn nhất để hàm số 1= +" - 3mxˆ +x đồng biến trên R? 

















1 -1 _ 
B. _— C, D. 2 
v3 v3 
` ˆ./ + , x + ‹ ^ 6—8x 
Tìm giá trị lớn nhất của hàm số: ƒ(x)= 2.1 
+ 
A. -2 B2 C. § D. 10 
2x+] ` z `. * ¿2 ` 3 - . + 
ĩ (C). Tìm các giá trị m để đường thẳng đ: y=+x+?#—1 cắt đồ thị 
x+ 
tại 2 điểm phân biệt A; B sao cho 4B =2v3 
Á. m=4+xJ10 B. ø=2+ 10 C.m=4++{3 D.=2+3 


H5 =~2x” +6x” -5(C). Viết phương tình tiếp tuyến của đồ thị C, biết tiếp 
tuyến đi qua A(-1;-13)? 





—=3x— 7 
24x—61 


6x=7 B. 1/—~6x =7 C. Ụụ 
-45x — 61  =48x — 61 1 


—=6x—10 D. | 
48x ~63 1 


‹=® 
lÌ 


`= 
ÌÍ 





| 
— 


Ạ,|?#=0 R.j C.|z=0 tì lớn: 
ÚUU =3 ïỹ⁄„=^ 


= 
l 
2 
li 
2 








lý... Cho đồ thị hàm số y=x°—2x? +x. Phát biểu nào sau đây đúng? 





A. Đồ thị hàm số có hai điểm cực trị nằm về hai phía trục Ôx. 
B. Đồ thị hàm số có hai điểm cực trị năm về cùng phía trục Oy. 
C. Hàm số đồng biến trên khoảng [3+e 

D. Đồ thị hàm số cắt trục Ox tại 3 điểm phân biệt 


to Đế 


Khu tò TU VÀ 
ườ( h Tà Ai Đà 
_ 
bUN 
ộ viên VISÁA 
k và NV xã Nà mm 








'? Cho hàm số y= sói 


đà b4 


' có hoành độ x=-—3° 
A,=7x+22 B.y=7x+30 — —C.ự=7x+31 D. =7x+32 





= có đồ thị (C). Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị (C) tại điểm 





t0. Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số y = ƒ{z (z )= xi —x? +1 tại điểm có hoành 
độ x¿ là nghiệm của phương trình ƒ“(x¿)=10 


=12x~23 B. =12x- 24 C. /=12x—- 25 D. y=12x- 26 


9019) Cho bàm số y=x”—2(m+1)+”+mm+2(1). Gọi A là điểm thuộc đổ thị hàm số (1) có 
"a¿nh độ z„ =1. Tìm các giá trị của m để tiếp tuyến với đồ thị hàm số (1) tại A vuông góc 


với đường thắng đ: = T4 - 2016 





Á. Øm=-—† B. =0 €. ?m=] D.m=2 





E3 tr góc vuông „ để sinh ra hình nón, với kích thước nào của | `, . 


tam giác 45C thì hình nón sinh ra có thể tích lớn nhất? 
: B.x=3,y=4 ị h ¿ nu 
s „X— B4 — , đà vác 250060 166 gà X01S, hung Ho _. cờ 


5 
y — 3 s ° À % Là To Đ S QẾẾ" 
C. x=v10, y=xv15. D. Kết quả khác. _ 


Á.x=5 


3.5⁄1)x+2.5*!1_—3* =0 
C.x=+1 D.z= 


_ có 2 nghiệm x,;x„. Tổng 2 nghiệm có giá trị? 





A. 1 B. 2 C. 3 D. 4 


ñÙ lộ ) Giải bất phương trình /og; (x7 ~3xz+2)>~1 


2 


Á. xe(1;+=) B.xe|0;2) C.xe|0;2)(3/7|  D.|0;1)(2;3| 












ụ 


` ÂM vi VU & DÓC NỘ À VN 
ao va 
xin ` nụ 


LAN Nu NI Nên xóa „IÊ 
na a 
MIẾNG, Xu kế g2, he 1s 1A tu * Là 


ng ` Sp ĐI À \ c, 
NIỆ HC í Ti bù 7Ì JÀ )êN 
NN NỤ SỐ: t Vu bYNÀU XỀ Ni Ñ +\0(LxÀ/MUẶT cv, 
ự 







WữTŠ?` Số nghiệm của phương trình lx—3"*=(x~3) là: 





B.2 C. 3 D.4 





ÂÁ. x=l B. x7=_—1 | C.2z=0 D.x=-2 





ˆ*,cos4x. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
A. 3/—2 +4 “=0 B. „+2 —4y =0 
C. 10/'+2~ 5 =0 D. 20/—4y+y”=0 





Cho các phát biểu sau: 

XP _ 
(1) Hàm số ở ~ Ý# đồng nhất với hàm số 1# = +“ 
| + 
(ii) Hàm số =Ÿx đồng nhất với hàm số y=+z3 
P -4 


(ii) Nếu : “l5 thì p<q. 


(iv) Với n là số nguyên dương thì tha" =a, 
Tổng số phát biểu sai trong các phát biểu trên là 


A.l1 B. 2 €. 3 _ D. 4 


Nghiệm của bất phương trình: x”# + e”“* <2¿* là; 











1Sx<ê£ B. ° <x&c 
ẽ 
T- 1 
C.e<x<e D.-—<x<e 
Ê 
) Giải phương trình: /oz1 (x—2)—(2~ x)log,(x—2)+ 3(x—5)=0 
2 | 
Na. B. x=á 
8 
C.x=] | D.x=5 





1` Với giá trị nào của m phương trình 9” - 3Ÿ +zz=0 vô nghiệm. 


Âu. B162 
Ạ 2 


C. m<—Š D. -6<?mn< =3 


7 





2 
Tính tích phân I= |‹ x+cosˆ x)sinxảx 
0 


A..~1. B. D. 0 


C2|d> 
G2 |¬ 









HH... .....l 
giải nhanh trắc nghiệm môn toán _ 


SIHX 


¡ Tính tích phân ï= [—————* 
0 


bá 
sinˆ x+ 2c0sx.cos” ~ 


A. 2n2 B. 2/3 C, n3 D. i2 
U: A Gọi H là hình phẳng giới hạn bởi trục hoành Ox và đồ thị hàm số: # = 2-x ) +#), 
(H) quay xung quanh đường thẳng x = —1 ta sẽ được một vật thể tròn xoay có thể tích: 
A. V =2lz B. V =18z C. V =36z D. V =45Z 





ì Diện tích hình phẳng giới hạn bởi hai đường: ”—2z và xˆ +ˆ =8 là: 


A.S5=2 ". B. 2 ca Œ, 2[2z+2 D.2 ax..^ 
3 3 3 3 


1 
j Cho tích phân ï = Ệ + De — 3)dz . Kết quả tích phân này có dạng Ì = e—ø, Đáp án nào 








sau đây đúng? p 
9 9 9 8 
* —~— + —.— „, —=—~ „=“— 
A. a 5 B. a P C = D : 





ệ Cho hình phẳng H giới hạn bởi các đường: y= 0, ý =wx(£” +1), x= 0, x= 1. Tính thể tích 


A.V=z B. c. Œ/e= D.V=“ 
S4 Đ¿ 2 
_. Khẳng định nào sau đây đúng 
1 „, 1 
B.jJ=-—izx| + —>Äx 
# lý sử 








B. v2 C. 3 D, v5 


Số nghiệm của phương trình: z” -2(/+1)zˆ + 3/z+1~i=0 
B.2 ~ C. 3 D.4 







Bí Trong mặt phẳng phức, gọi A, B, C lần lượt là điểm biểu diễn các số phức 
1+,4+(3 +1)i,1+|23 +1). Tam giác ABC là: 


A. Tam giác vuông tại À B. lam giác vuông tại B 
C. Tam giác cân tại À D. Tam giác đều 





Ấ) Táp hợp điểm biểu diễn số phức z thỏa mãn zˆ là số ảo là: 


B. Đường tròn xˆ +1⁄ˆ =1. B. Đường thẳng 1 = #. 
C. Đường thẳng 1 =—x. D. Các đường thẳng  =+x trừ O(0;0). 











6Š» go, 
\xg ll— \ Điểm nào sau đây biểu diễn số phức: Z.Z; +? =~8+7? 


A. L8) B. (4,8) C. (8,—1) D. (-4,~1) 


ý Nếu z=¡ thì z”” bằng: 





B.1 C. 0 D. —z 





NEOUi43- 3 Cho hình chọp S.ABCD có đáy là hình bình hành với AB=a; AD=2a; góc BAD=60.SA 
tôÀh góc với đáy; góc giữa SC và mặt phẳng đáy là 60 độ. Thể tính khối chóp S.ABCD là V. 


A. 23/3 B. 3 C. V7 D.24⁄7 


ằ l6. ¡ Cho lăng trụ đứng ABC.A'BC” có đáy là tam giác ABC vuông tại A, AC=a; góc ACB=60, 
Đường chéo BC” của mặt bên (BCC ”B) tạo với mặt (AA'C'C) một góc 30 độ. Tính thể tích 


khối lăng trụ theo a? 
3 v6 26 › Á\6 
s 3 3 





A. V =ø`^/6 B.V=a C, V =4 D.V=a 







Nẻ H47 › Cho hình chóp S.ABC có đáy ABC là tam giác vuông tại A, mặt bên SAB là tam giác 


'NG 


VI 301399552130 
đều và nằm trong mặt phẳng vuông góc với mặt phẳng (ABC), gọi M là điểm thuộc cạnh 


SC sao cho MC=2MS. Biết AB =3, BC = 3/3, tính khoảng cách giữa hai đường thẳng AC 
và BM? 


À 3/21 | —=B. 2421 | C. v21 D, v21 
ý | Z Z ⁄ 

,t8U5 h; ì Cho hình chop đều S.ABCD có cạnh bằng 2a. Mặt bên hình chóp tạo với đáy một góc 60 
độ. Mặt phảng (P) chứa AB đi qua trọng tâm G của tam giác SAC cắt SC, SD lần lượt tại M, 
N. Tính theo a thể tích khối chóp S.ABMN? 
A. =5 s. 232` C. = D. 

3 | 

J6 38) Cho hình lăng trụ ABC.ABC' có đáy ABC là tam giác đều cạnh bằng a. Hình chiếu 
vuông góc của A` xuống mặt phẳng ABC là trung điểm củaAB. Mặt bên (AA' CC) tạo với đáy 
một góc bằng 45. Tính thể tích của khối lăng trụ này? 




















- 3 3 3 
si p. V34 c 25a” D.— 
16 3 3 16 


d0 Tọa độ hình chiếu vuông góc của điểm A(4,—11,-4) lên mặt phẳng: 2x~ 5y—z—7 =0 





Á. (-2,~10) B. (2,0,-1) 
GÌ 0-2 D. (0,-1,-2) 











(tẬN 41: Mặt cầu (x- 2Ÿ +Í+ 1) +z? =49 tiếp xúc với mặt phẳng nào sau đây? 
A, 3x—-2—6z+16=0 B. 2x—-—~2z+16=0 





C. 2x+—2z—16=0 D. Một mặt phẳng khác. 
l043 Tầm của đường tròn: l Xí, "hon" nyõ nhat PB THPS9) 
Ì 2x—2/—z-3=U 
A. HẦ,-11) B. H(1,1L,-3) 
C. H(-2,2,5) D. (0,0,3) 





šÊÄŠ? Phương trình mặt phẳng qua A(0,0,-2); B(2,-1,1) và vuông góc với mặt phẳng: 
3x—-2y+z+1=0. 


A. 4x+5-z~2=0 _ B. 9x—-3/—-7z—14=0 
C. 5x+7y—z-2=0 D. Một phương trình khác 


(08014 \ Định z để mặt phẳng 2x ~ y— 2z + 2m — 3=0 không cắt mặt cầu x°®+ˆ+zˆ++2x—4z+1=0 





À. m<—Ìv?rm>3 B. -l<#4:<3 


C, m<SVm><= D.2-„m.+ 
2 2 2 #2 


TY NNC TRO 


cá J5 - `* Trong không gian Oxyz cho 2 mặt phẳng (2#): +1 +z~3=0/(8):2x—+z+1=0 . Viết 
phương trình mặt phẳng (P) vuông góc với (#) và () đồng thời khoảng cách từ M@;-3;1) 
đến mặt phẳng (P) bằng v1 V14 


A. Có hai mặt phẳng thỏa mãn là (P,) x+2y~— 3z+ 16 =0 và (P,) x+2y~3z~12=0. 





B. Có hai mặt phẳng thỏa mãn là (P,) 2x + ý—3z~ 16 và (P,) 2x+—3z+12 =0. 
C. Có hai mặt phẳng thỏa mãn là (P,) 2x + ~ 3z+16 =0 và (P,) 2x+1~3z~—12=0, 
D. Có một mặt phẳng thỏa mãn là (P,) x+ 2y — 3z— 16 =0. 





_. LấP tì Trong không - hệ tọa độ Oxyz cho 2 điểm A(1;3;0) và B(-2;1;1) và đường thẳng 


(A): x†l W-!_ Z Viết phương tình mặt cầu đi qua A, B có tâm I thuộc đường thẳng (A) 
22 1 K 


2Ý 13Ý 3Ý 521 
Á.|x+>~| +|#-—| †+|Zz+—-| =—_ 
5 10 5] 100 

B 2Ý 12 3Ý. 25 
-lx+—~| +|y-—| +|z+—| =—~ 
5 10 5g] 3 

C 2Ý 13 3Ý 521 
-Jx-=| +|y+—| +|z-_~| =— 
5 10 5] 100 

D 2Ý 12Y 3Ý. 25 
‹|x—==| +ly+—| +|z-_-| =~ 
5 10 5} 3 








—2 —] " 
_... : và điểm 





Kâu 87 - Trong không gian với hệ tọa độ Oxz, cho đường thẳng đ: 


§ Ẳ 
vaÁ \ ` "NA RA, 
SN W UWế? 





Am: 2 
A(-2;1;0). Viết phương trình mặt phẳng (P) đi qua A và chứa d? 
Â. x—7y—4z+9=0 B. x—-7y—4z+8§=0 
C. x- 6y- 4z+9=0 D. x—-y—-4z+3=0 





LỜI GIẢI CHI TIẾT 





Ta có ụ'=xˆ -4x+3 

Gọi M(xs,vạ) là tọa độ tiếp điểm của tiếp tuyến cần tìm. Phương trình tiếp tuyến tại 
M[*ạ,) có dạng y =(*g)(*—*s)+w(a) 

Đường thẳng y = 3x + 1 có hệ số góc 3 


$ #a =0 
Do tiếp tuyến song song với đường thẳng nên: 1 l3) =ả© ly iời 
= 
Với x=0=> =1 phương trình tiếp tuyến cần tìm là  = 3x+ 1 


T 7 ‹ . z sa 2Q 
Với x=4> = Si phương trình tiếp tuyến cần tìm là 1 = 3x~— = 


1¬ mm. ằẽố rẽ. 
Thử lại, ta được  =3x = thỏa mãn yêu cầu bài toán. 





Ta có: ˆ=3xˆ -6mx +1 
Hàm số đồng biến trên R khi và chỉ khi '>0 với Yxze R 
3x” -6mx+1>0 VxeR 


a>0 _ [1>0 Ề 1 1 
0| ——;—= 
A<0_—” |36m2-12<0 J3... 7 


Vậy me =" = thì hàm số đồng biến trên R. 
v3 v3 


xe %1 QSYfsvulk^ 





x=2= ((2)=-2 


{x)=0<>8xˆ—12x—-8=0< 
J x=== ƒ(=2)=-8 


Ta vẽ bảng biến thiên và thấy mrưn =~—2;tnax =8. 





2x+l 
x+i 





Phương trình hoành độ giao điểm của (C) và d là =#+?i0—~1€© 3ˆ +(m—2)x+rm—2 =0) 


sp 


- giải nhanh tấc ngiện môn “. _ 





Vì A,B là giao điểm của (C) và d nên A, B thuộc đường thẳng d và tọa độ %:/*; là nghiệm 
của phương trình (*) 
Á(x:;xị +m — Ì); B(%;; x; + m — Ì) 


—> 4B= K x.ìP +(x,T—x)}  = 2(x¡ —;) = 2|(x +x;} =4(x,)) 
Theo Vĩ-ét: (x, + x;}= 2~ m(x,x;) = m— 2 


? =12«>m=4++xJ0 





tu 5. ) Đáp án A, 
' Giải tự luận 
Phương trình tiếp tuyến tại A1(xạ;yạ)} là:  = w (xạ).(%~ #ạ)+ Wạ 
Tiếp tuyến đi qua A(-1;-13) nên -13 =  (x¿).(—1— *ạ)+ % 
*ạ =2 


© 4x; -12x¿+8=0<> : 
Xg= 


Tính '(2),v(2) suy ra tiếp tuyến =_—48x-— 61. 
Tính z'(1),y(1) suy ra tiếp tuyến =6x-—7. 





 =-3xˆ +2(m+3)x—(mỄ +2m) bà =-6x+ 2(m + 3) 
Hàm số đã cho đạt cực đại tại x = 2 


-12+4(m+3)~ m°=2m =0 ]mˆ =2m =0 
=> 
—12 + 2m +6 <0 <3 


ca 


ch “ —_. Kết luận : Giá trị m cần tìm là 0,09 





—3€Ầ©xx'>0- 
.=ỉ 





ì Đáp án C, 


Tại điểm có hoành độ x= -3 ta có tung độ tương ứng  = 10 
Ự : 
V=——› V(-8)=? 
(z + 2) 


Phương trình tiếp tuyến-cần viết là =7(x+3)+10 © =7x+31 











h ƒ 1#) =4x—2 

Theo để bài, ta có: ƒ'{xạ]Ì=10 @© 4xạ-2=10 © xs=3 
Với zy=3 => /)=10; /ƒ(3)=12 

Phương trình tiếp tuyến tại điểm (3; 10) là: y=12x-— 26 





Ta có: / =4z” —4(m+1)x 
Hệ số góc tiếp tuyến tại điểm A là: (1) =~4m 
Tiếp tuyến tại A vuông góc với đường thẳng d © v{9-- =-lŒđẰm=1 


1ù N No PN 
ại HỆ 1 } Ầ 1 F.\ 
và ` Nà Vu 
SÀN Â NIỆ lội âp an P 
D3 hievlauil49TADAA 
FT) )992110066065006 10106 





Mẹo: lấy máy tính mode+5+4 “giải phương tình bậc 3” 
Với đáp án A: Thay m=2+0,0001 và m=-2-0,0001, với mỗi m phương trình có 3 nghiệm nên 
đáp án thỏa mãn. 


Tương tự thử với đáp án B, C, D thấy không thỏa. 





Nhập phương trình vào MTCT bằng phím Alpha 
Calc từng đáp án thấy x=l; x=-I thì ra 0 





ể äe „ è TU NG, P ' 
NT Ni ` Đáp án C. 


'SRANHUNVDDX 
Hiểu công thức mũ + biến đổi mũ 


8 4 


3Ý” lf4\x 9 3Ý (4w (3Ý 4 x¡ =~1 
—| all | =— “®\—| -|—| =|—| ©*x-l-—=2< 3.142 
4 5 1ó 4 3 4 *% #„ =3 


x>2 
x<1 





- Giải tự luận: Điều kiện (xˆ -3x+2) >0 © 
Chú ý hệ số a logarit Ö < z< 1 
log,(x?—3x+2)>—1<>(x2—3x+2)<2«@>0<x<3 
Kết hợp điều kiện chọn C 
Mẹo: Giải trắc nghiệm 
Nhập máy tính /oz, ( x*—3x+2)>~1 (xét lớn hơn hoặc bằng 0) 

Với đáp án í 
Đáp án A: Bấm calc: -9999 và calc 1-0,0001 (sát 1 để kiểm tra) suy ra loại vì calc -999 ra số âm 


Đáp án B: Bấm calc: 0 và 2-0,0001 suy ra loại vì calc1,9999 không xác định do điểu kiện 








Đáp án C: Bấm cac:0; calc 1-0,0001; calc 2+0,0001; calc:3=>thỏa mãn dương và bằng 0 


Tự xét Đáp án D. 





Kiến thức hay về dạng trị tuyệt đối hàm mũ với a chứa ẩn: lal“*)=la '“°«› 


Giải phương tình trên thu được x=4; x=-1; x=2. 
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00 /4215912510/011122010 






Nhập phương trình vào MTCT bằng phím Alpha và Calc từng đáp án. 





 =€”” c0osÁx 


— 1ˆ =2£”* cos4x — 4e?" sin4x = 2e”" (cos 4x—2sin 4x) 
J se” (cos 4x—2sïn 4x) +e (—sir 4xT—8c0s 4x) 
=4£ˆ" (—3cos 4x — 4sin 4x) 
Xét mệnh đề: AÁy + +Cự =0, VíR 
<>e“ l(A +2V— 12C)c0s4x — (4B + 16C)sin4+ | =0,Vxel 


A+2B—12C=0 _ JA+2B-12C=0 2 _anc~g 
4B+lóC =0 B=-4C 


Chọn A=20,C =1 và B=-4 
Ta có: 20y— 4y + ”= 0 





Â_¬.. #T.. 
ArtAYDOMSANAEN À1, l2 
1102105900: 25E1052006 


Ta cần lưu ý các hàm x có tập xác định dựa theo số mũ z của chúng 
+)zeZ >jD=R 


+)| 2S“ =p=ZA(0) 


__— 


+)œ#Z—> D =(0;+œ) 
1 


/=x"(neNÑ*) 
Dó đó phát biểu (1),(1) sai 


(0) sai vì (2Ý <(3Ÿ 2[Í2Ÿ <fÍ2Ý2<¡ 7 
3J ^|2 nu CN TK 
lal,ø=2k(keNÑ 
Sai vị He =4 47572666 Mỹ 
a,n= 2k+1(k>1,k eïÑ”) 





a =] 
f{x)= s(%) 


1 
Lưu ý: týx =x" chỉ xảy ra khi x>0. Do đó, hàm số =#lx không đồng nhất với hàm số 










nan ac 
W0) 990)8)A))010áusàit 
ĐÀ MAÀNG Xu No \ 
& N tự » và à ` 
« 


/ inˆx lnx tnx lnx 
l..C0/6. 7= (¿ 00 9 
MA tổ, 


2e! “* < 2e! >In?x<4c lÍnx|<2 


Là 1 
© ~2<Ïnx<2<>e ˆ<Sx<£'©-—<x<ể 


ệ 





Đặt ¿=3* >0 phương trình trở thành /” — + œø=0 (1), phương trình để bài cho vô nghiệm 
khi phương trình (1) vô nghiệm hoặc không có nghiệm dương 
A<0 1- 4m <0 
©l||t+‡;<0©\||1<0 c>m> 
Ha; 0) r>0 







N NN ì 


\ÙPNAN NA 0a VỆ ự L, 
(4052) Đáp án B. 
Shirt Mode+4 (chuyển chế dộ rad) 


Z 


” ” 


2 
^ ⁄ . A%* + .. 
Nhập máy J‹ x+cosxcosx)sinxdx rối bấm “ = 
0 





Nhập [————————— ¿x=0,693=1n2. 


s25 Mã: x 
Ö 877 404100166/22/212106223 





„>0 
/=42-*)(4++x)<© Ỷ =(2~x)(4+x) 
>0 „20 


ụˆ=8—2x—xˆ > (x+1Ÿ +y? =9 





Đây là nửa đường tròn tâm I(-1;0), bán kính R=3, 
ở trên Ôx, 

Vậy khi cho (H) quay xung quanh đường thẳng x=-~1 ta sẽ được vật thể tròn xoay là nửa 
hình cầu có bán kính &=3 
4zR}) 2 


1 
sa sz(3) =18z (đodt) 





— Thể tích vật thể tròn xoay là: V = 












X11... . ưng 






(C):x”+y” =8 và (P): yˆ =-2x 
° (C) và (P) cắt nhau tại A(-2;2) và B(-2;~2) 
« Ta dễ thấy AOB =90° 
- Gọi S, là diện tích hình viên phấn của đường tròn (C) giới 
hạn bởi cung nhỏ 4B và S„ là diện tích tam giác cong giới hạn bởi 
(P) và đoạn thẳng AB. 
Ta có: S=S, +6, 
1 
°. S¡= bi điện tích hình tròn - diện tích 4OAB 
2 
ZY _` ABOH=2z-4 
4 2 
R=22 
=2z_—-4 |0x4AB=4 
OH=2 


0U =ñxX 


lụ= lực — 3]äx = le — 3x) 





l 


“€ —— 
hs 


=(x+1)‡£ -32| |“ .) 


Đáp án B. 





0 





1 2 1 1 2 l 
V=z||\xe° " dx =z| xe +1)Äx = | xe“ÄX + — 
0 0 ? 9 


0 





1 
7F 
= z| xe°dx +— 
2 
=0 
1 


1 ` „I 
-]° dx=e—e”| =1 
0 0 








ti = Ä du = dx 
0=€ 


1 
x —- —> | xe”äx = xe” 
+) Đặt lR = e1dx š | 
Bo độ: V=sa7 <5” (t0 
2. 
Ị 2 
Thật ra để tính V =z|( s(e” +1)] 4x ta dùng MTCT và đễ dàng ra đáp án B, 
0 











sŠủ đất (lệ 
Nhotlttbib 
S00N ÐNÓ 









: 1 1 
Đặt  =lnx,đo = ->dt . Khi đó đu = ~x,0 =—— 


* % 
j. “7 
Do đó T= ở tỈ-Táx 
Š_ h 1# 






AYYệt vW ìn 
\ ÀN ®Đ bộ VIN C] C 
' hà 
À hà X Na NÀ) Ọ n 


2y 


Thủ thuật giải phương trình số phức (chứa z;Z) 

Nhập Mode+2 (Cmplx)=> chuyển chế độ số phức 

Cách nhập số phức liên hợp :Shirt+2+2”conjg”+”X” 

Nhập 2X+X—3-—¡, rồi bấm Czíc : 100 +0,01i => 297 ~0,99; 


=1 
=>(3x—3)—(-y+1)i=0©4” `” =>z=1+i 

Ụ 
(bấm Calc 100+0,01/ nghĩa là gán x =100,y =0.01 ) 


Nhập A:l/X+2¡+1l rồi bấm calc:1+7i+”= “=> A=3 





Thủ thuật chia số phức 

Nhấm A+B+C+D=0. Suy ra phương trình có nghiệm z=] 

Tách bằng máy tính 

X”-2(i+1)X?+3iX+1—i 
X~1 

Được kết quả: 998999 — 1999 —› z” — z— 1—(2z—1)i =z?—(1+2i)z—1+ï 

—>z” =2(i+1)z” + 3/z+1—=(z~1)(z?—(1+2i)z—1+i)=0 


8| 


+ caÏc : X =1000 


=l+;? 
z2—(1+2i)z—1+i=0<>A=(-(1+2/)?—4(21+j0=1e©x|”” 
2=] 


Có 3 nghiệm 
















Z2 
l: `. AC 2 : ` 2 tx + 2 À 7ñ G =0 
Suy ra Z =* —~ÿ +2#¡, vì zZˆ là số ảo nên ⁄ c© 
x #0 





BD =4|AB? + AD? -2AB.ADcos A = m|3 
2 2 2 
——-= u” -> AC =aP 


c8 4z jð1 


AO= 








r2 
Mà S 2AB.ADsin A = : s do đó Sxep =024/3. 


ABC 





Vậy 5 _ 25A5,sc SÚ7 








)'¡ Chọn A - Yl 
AB =tan ACB.BC = a3, CA=— 4B_— „43 _a„ 
fanACB 43 
: 
—>CC=2a2 
: A{ C 
I =2AB.AC = = : -_>V=z°46 





Từ AM kẻ đường thẳng song song với AC cắt §A tại 
N ACI LMN = ACI l(BMN) 

AC L AB,AC LSH= AC 1(SAB), 

ACI IMN  MN L (SAB) = MN 1 (SAB) 

= (BMN) 1 (SAB) theo giao tuyến BN. 

đa có: 





ACI I(BMN)= đ(AC,BM) =d(AC,(BMN))=4(A(BMN))= AK với K là hình chiếu của 
A trên BN 








K....... 





2 
NA_MC_2_s _2s _2,33 3⁄3 (đvd) và AN=2SA=2 
SA sS%C 3 3 3 4 2 3 
BN =A|AN? + AB? -~2AN.AB.cos609 =-/7 
343 
=> AK 2 AEN _ 2 _ 3/21 
_—_BN ⁄ỹ ý 


Vậy 4(AC,BM)=3Ý21 (đvảd) 








ME. P $ ABAN = s% 
3 
SH = HI tan SH = 4A3; „men = 4a? —> F ynED =25H-S„xe _44`43 
: 2421-43 





Hiểu cách xác định góc giữa 2 mặt phẳng 








HK = AHsin A= “sineo= #3 
2 4 
—> SH = HK tan SKH = “Ý” 
a2/3 a\3 a3 3z? 
3 go #E P K ng, san Ạ _r 





§\ DA 2YAAvNo vu 
gY cào NON Hà ỳ nh 
to “tÍ-^w : Ỷ M 
N\ÒT dể 0 Và 
VN = lỂ 1l) 
VỆ Thụ NT PYIAY có ko VY hi 
LG AM OUUXVON 


„ (P):2x-5y~z—7 =0 (1) 
(P) có vtpt ø=(2;-5;-1) 
Đường thẳng (4) qua A vuông góc với (P). 
x=á4+2i 
Phương trình tham số của (đ) là: $w=—11- 5£ (2) 
z—=4—f 
» Tọa độ giao điểm H của (4) và (P) là nghiệm hệ phương trình (1)+ (2). 
Ta có: Thay x,,z ở (2) vào (1): 
2(4+2t]—5(—11—5t]—(—4—£)—7 =0 
Ẩ© 30+60=0<>t=-2 
Vậy (0;-1;-2) là tọa độ hình chiếu vuông góc của A lên mặt phẳng (P} 











. giải nhanh trắc nghiệm môn toán ` 





TẢ ANH tên, 
J§âU4] ` Đáp ánB 
"ụ F ¬W. 
MO ‹ ap an D. 
MST ANH SA ro vòng 


Mặt cẩu (S) có tâm 1(2;-1;0) và bán kính R=7 
Xét mặt phẳng (P): 2xz~ — 2x + 16 =0 
lì: 2(2)-(-1)-2(0)+14| 


'4á+1+4 


Vậy mặt cầu (S} tiếp xúc với mặt phẳng 2z  -2z + 16 =0 


d{1,mp 





Có tâm I(3;-1;~4) và bán kính R=⁄9+1+4-10 =2 
°® Mặt phẳng (P): 2x—~2y—z—3=0 có vtpt n=(2;-2;—1) 
Tâm của đường tròn (C) =(S)¬(P) laf hình chiếu vuông góc của I lên mp(P). Đường thẳng 
(d) đi qua I và vuông góc với (P) 
x=3+2i 
- Phương trình tham số của (4): =-1~2t 
z=-4—† 
(P) 
- Giải hệ phương trình (2) ta CÓ: 
_2(3+2/)-2(-1-2/)-(-4-1)-3=0 
©9/+9=0©¿=-]1 


Vậy tâm của đường tròn (C) lạ; HỆ“1;-3) 


que ViòN b NhÀu NÊN VN 

v11 0g Ti n VU SÓI TH HÀ LẠ Z 

MU NÓ \Ử 2 Lên. ÀN tÍ 
NN À Ử 1" NỀN hx VÀ Mà ° 
VỚI CÁO, ọ 'Á TA NV 
TÀ, ) Kha 





A(0;0;-2);B(2;—1;1) 
mp(œ): 3x—~2w+z+1=0 


_ 


Vipt n =(3;~2;1) 
qua Â 0ụ B 
nn(P)[ mp(z) 
AB=(2;-1;3) 
n=(3;~2;1) 





—= mp(P) có cặp vicp là: | 
_ jT. - 
— vipt của (P) là nỈ =1 =(5;7;~1) 
: | 
Tóm lại mp(P) là: 5(x~0)+7{y—0)—1(x+2)=0 
Hay: 5x+Zy—z—2=Ô 


) Đáp án C. 





mp(P):2x—w~2z+ 2m 3=0 








là VÀ JN GIÀN MAT SA To _ 

N AM. \ N ' 
: ọ Ñ 

. ii XuNo ` Tâh 0o VỌA Vì 

"tà À0 1A (kuÀ Và NA 





w 
lỘ 
VÀ 
N 
w 


VAN 















Mặt cầu (S) có tâm ï (-1:0;2). bán kính R=2. 
(P)¬(S)=Ø ©4(1,mp(P))>R 


_ I2(-1)~0~2(3)—2m ~3 


>2©|2m-9|>6 
3 


©2m~9 <~6V2m~9>6 e» m<Š vim>< 





Thế đáp án: Với (P) là Ax+By+Cz+D=0 

LAx+Bu+Cz+D | 

NA?+?ˆ+C? 
Ax+Bv+Cz+D)| 

ấn vào 4(4;(P))=———=————— 

dùng MTCT phím alpha nhấp vào VÍA? + PB? +C2 


Nhớ công thức khoảng cách đ( A;(P)) = 


Khoảng cách từ M đến (P) nhập 4(M:(P))= 2+ 5C3)+C 1+ ĐỊ _ dc 
112100)" 

` l (P):2x+—3z +16 =0 —> calc: A =2;B=1;C =-3;D =16 

Với đáp án C nhập (P):2x+—3z~12 =0 — cœlc: A =2;B=1;C =—3;D =—12 


Thay điểm M và nhập D thấy bằng 0 





Vì mặt cầu đi qua A,B nên 1⁄4 = /8“ © (-2+2Ø” +(—-2+?)” +(-2Ø” =(1+29?+#?+(_—22— 1a 
Nhập máy chuyển vế+calc: X=1000 để phá ta được 
"ễ1/~š) -Rˆ =IA? _ 921 


510 5ƒ 100 


-19994=~(20:~6)=0 © 1= S | 


Cách 2: Mẹo nhanh hơn: phương tình mặt cầu (x—ø)” +(y—b)Ÿ +(y—e)Ÿ = RẺ 
Vì A thuộc mặt cầu nhập 4 biến (1- 4A)” +(3- B)” +(0— C} - D 
Với A; B; C là tâm I còn D là R“ chuyển sang dấu “-” 


Z9 L, / ý¿ 21 sẽ ^ 
Với đáp án A: calc A=-S/B=.jC=~S;D= z (sẽ thấy =0) 


10 5“ 100 


=0 





Đáp án €. 
Đường thẳng đ qua điểm Í = £ + Ì và có một VTCP ⁄ = (1;-1:2). 
Ta có B4= (4:0;1), suy ra mặt phẳng (P) có một VTPT n= |z,B4' =(-1;7;4). 


Mặt khác, (P) qua A nên có phương trình x—-7y—4z+9=0, 














Tiêp cận 11 chuyên đê trọng tâm 


[)//18/)/1/1/)/31/./99/1/)/112//W,./)/../.17) 





37.11 TS hố ẽ ẽ .ẽ 





~ P ` ^ = 3 * rẽ. ` . x . , Là + A? ` 
Đồ thị hàm số y= "¬ giao với trục hoành tại điểm M. Khi đó tọa độ điểm M là 
„ x+ 


A.M (3;0) B. 1⁄(0;—3) C.f(x)=0 D. -š0) 
me Q.D(m-lx+l ¬ 
) Hàm số ÿ=————————— có tiệm cận ngang là y=3. Giá trị tham số m: 





A.3 B.2 C.I D. Không tồn tại 


Tất cả các giá trị của a để hàm số y = ax-sinx +3 đồng biến trên R là? 
A.a=l B.2=-—Ì C.a>1 D.a>-—] 





` Giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số y = x' +2x? —1 trên đoạn [-1;2] lần lượt là M 





và m, Khi đó giá trị (M.m) là: 
A.—2 B. 4ó C.-23 D. một số lớn hơn 


Hàm số y = x” -3x” —9x +2 đồng biến trên tập nào sau đây? 


A.(-%;-3)2;+©)  pB.(3;]) C, (3; +) D.(-13) 





fnh 1 ˆ? ^ ^ 7 lật, o Š 
) Cho hàm số y=—x” - x” —3x(C) có đúng một tiếp tuyến vuông góc với đường thẳng 





A có hệ số góc k bằng: 
A.k=4 B.k=— C.k=— D.¿=_—— 





3 
Cho hàm số y= —( ). Gọi I là giao điểm của 2 đường tiệm cận, khi đó: 
Xx — 
3 
A./(—3;0) B.1(0;—~—) C./(1;2) D. /(2;1) 


| Tiếp tuyến của đồ thị hàm số y= 2x -3x”“ -12x+l song song (d): 12x+y=0 có dạng 





y=ax+b. Tổng a+b là 








A,—11 hoặc —12 B.—1I C.—12 D. đáp án khác 
Cho hàm số v= Ì~* Có bao nhiêu giá trị nguyên âm m để hàm số nghịch biến trên 
X — 
(=3;2J 
A.1 B.2 C. 3 D. vô số giá trị 





Hộ VÒNG 





VỆ nh NUÊY) ` ^* 2 ⁄ ../ ˆ 2 ` ` h. l A* x‹ ^ 
QIU10; Trong tất cả các giá trị của m làm cho hàm số y= Di +m>x” — mx—m đồng biến trên 
R. Giá trị nhỏ nhất của mì là: 
A, -4 E.-l C.0 D.I 





Tàn Nh Nà Ạ Ạ .* ^ ` # 7 ` 7 | ~ # . l¬ 7 
(âu 11. Một công ty muốn xây hồ chứa nước dạng hình nón. Họ đã xác định được diện tích 
toàn phần của khối nón, tuy nhiên họ cần tính toán với những khối nón có diện tích toàn 
phần bằng nhau khối nào có thể tích lớn nhất. Cần xây dựng khối nón có chiều cao bằng 
bao nhiêu để thể tích lớn nhất? 


A.-4 B.=A/2 C.h=^x/3 D.b=x5 


đẲ Xề \\Y + ⁄ / . ` ^ ` # A* 
: câu 2 Cho log_ 5 >0. Khi đó phát biểu nào sau đây là đúng nhất? 





A.,? là các số thực cùng lớn hơn 1. 
B. 2:?là các số thực cùng nhỏ hơn 1. 
C. 4:0 là các số thực cùng lớn hơn 1 hoặc cùng thuộc khoảng (0;1). 


D. a là số thực lớn hơn 1 và b là số thực thuộc khoảng (0;1). 











A.D=[2;4] B.D =(2;4] c.Ð=(2;4) D.D=(2;4]/{3\ 
(ấu 14 ) Đạo hàm của hàm số y = (x—])Ìn x 
A.Ìn x pă_1 ễ '-Íny 5n. 
| X X X 


a = ÌOB; m;m > 0;m#] 
4=log„ (8m) 
3—a 


B,(3+)a C.—— D.ö-2)4a 
đa 


. Khi đó mối quan hệ giữa A và a là: 





Wwx 


` ì Cho phương trình log„(3.27 —1) = x—1có 2 nghiệm x;;x;. Tổng 2 nghiệm trên là: 
B.4 C.6+4/2- D. log,(6=42) 


7) Gọi S là tập nghiệm của bất phương trình log;(2x~— x ) > 0. Khi đó 







`ỗ B.S =(0;2) C..9 =[0;2] D.S={} 





NUNG "+ ^ 2 # . A2 ` ^ " 
18 Cho 2” với x vô tỉ. Phát biểu nào sau đây đúng? 


Á.a2>0 B.a<0 Œ.azZ“0 D.a2ck 






NÀ\ \C ` AI 
Xề€ NGGI NI 


NA TT) se: Vu 
„ NG `\ỳ B3 





Phát biểu nào sau đây sai‡ 





A. loe b+ioe c=loe bc với a,b,c>0. 








B. l0g, b= —log, b với P>0,a +], 


C.ioc, p° = - Iog, | với b+0,1za>0. 


loợ b 
D. iog b= Š với các số dương a,0,c và a#1. 





zễ + sŠp3 đãi “2W 





1 — 


| thui suadui | với 4,b dương, za#b. Đáp án đúng là: 
"=0" Mua r2 - b2 


À. A=a+b B. A=a-—b C. A=aˆ-bˆ D. A=aˆ2 + 





} Dân số thành phố A là 200.000 người, tăng trưởng 3% năm, và của thành phố B là 
300.000 tăng trưởng 1% năm. Sau bao nhiêu năm thì dân số hai thành phố bằng nhau, đáp 
án gần nhất với số năm thực tế nhất là? 











A. 20 B. 21 tu ác D, 23 
Ũ 
`) Kết quả của tích phân jjx+ | _— x được viết dưới dạng ø—2ln2. Khi đó a+6 
° 4 — 
=Ï 
A.Š B.1 = D._-> 
2 2 2 2 
) Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường y = x”; y=x+2 là: 
A.2 B.ˆ c— 1= 
5) 2 
Đài D.. 
2 ⁄) 
Số dương a để JÍz —+” ]dx có giá trị lớn nhất là: 
4 | 
B.. C.1 D.2 
3 





) Cho hình phẳng giới hạn bởi các đường y = ve”, =0,x=0,x=1. Thể tích của khối 
tròn xoay tạo thành khi quay hình H quanh trục Ôx là: _ 
A.Z(e+1) B.ze C.Zz(e—1) D. Zve-] 


) Nguyên hàm |£” 4z là: 








A.e? B.e" _ C. = D. ¿” 
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A.!= B./=8 C.lI<ï<4 D./>10§ 
-E và £q - 4 thì 
3 
BN¿ B.7=8§ c/()-S¿ ¿2 D.7>105 





6 Cho số phức z=a+bi,a;b e Â Hỏi trong các phát biểu sau, phát biểu nào đúng? 
A. bị là phần ảo 
B. aˆ +” là mô-đun của z 
C. Điểm Ma; b) biểu diễn số phức z trên mặt phẳng phức Oxy 
D.Zz:Z có mô-đun khác nhau 


ì Số phức z có mô-đun bằng v]7 và phần thực lớn hơn phần ảo 5 đơn vị. Biết z có phần 
thực nhỏ hơn 2. Khi đó mô-đun có số phức w=2+z có giá trị: 


Ẫ 2 B. Ý7 C.4 D. x15 
Số lượng các số phức z thỏa mãn z” =1 có phần thực âm là 


B.1 C. 2 D. 3 





b Xét các điểm A, B, C ¬— mặt phẳng phức theo thứ tự biểu diễn các số 








". 
vú b 
À. —Ì—ï B.l+¡ C. -l+¡ D.l—¡ 





ì Tổng của hai số phức liên hợp là: 

A. Tổng của hai số phức liên hợp là một số thực. 

B. Tổng của hai số phức liên hợp là một số ảo. 

C. Tổng của hai số phức liên hợp là số phức có đủ phần thực và ảo. 
D. Tích của hai số phức liên hợp là một số ảo. 





ì Với z,,z„ là hai số phức. Trong các khẳng định sau đây, khẳng định nào sai? 








Á. |Z+-Z2 | | lz | 1|*|Z;| 
2|_ 4 =-rz 

C. |—- =1——¬ với Za z0. D. Z2 “ở. 
“2 Z;| 





"Tiếp cận 11 Chuyên để trọng lâm 





_ l giải nhanh trắc nghiệm môn toán 


) Cho hình chóp S.ABC có đáy là tam giác đều cạnh a và SA vuông góc với đáy, góc tạo 


có „ SB và phẳng (ABC) bằng 60 độ. Khi đó thể tích khối chóp SABC được tính theo a là: 
3 3 
LÃI B. kÃ Œ. 3a" D. =- 
§ 4 š 


tì Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình vuông cạnh a, SA=2v3 và SA vuông góc với 
mặt phẳng đáy (ABCD). Góc tạo bởi hai đường thẳng SB và CD là 


A.30” B.45 C.60° D.90 








(T11 ) Cho lăng trụ đứng ABC.A'EC với ABC là tam giác vuông cân tại B và AC= av2. Biết 
thể tích khối lăng trụ ABC.A'BC” bằng 22”. Khi đó chiều cao của hình lăng trụ ABC.A'EC là: 


A. 122 B.32 C.6a D.4a 





ẹ Cho hình chóp S.ABC có đáy là tam giác đều cạnh a và SA vuông góc với đáy. Góc tạo 
bởi SB và mặt phẳng đáy (ABC) là 60 độ. Khoảng cách từ A đến (SBC) được tính theo a là: 


A.#v15 g.2vi5 039: D, SZ 

> _ = 3 
)ì Cho hình chóp S.ABC có đáy ABC là tam giác đều cạnh a, SA vuông góc với mặt 
phẳng (ABC), góc giữa SB và mặt phẳng (ABC) bằng 600. Tính theo a khoảng cách từ B 
đến mặt phẳng (SMN), với AM, N lần lượt là trung điểm của AB và AC? 


3 K) 3 3 


2 B.V=— G 0e. D.v-£“ 
3 3 4 











Một hình nón được cắt bởi một mặt phẳng (P) song song với đáy. Mặt phẳng này chia 
với ¡mặt xung quanh của hình nón thành hai phần có diện tích bằng nhau. TỶ số thể tích của 
hình nón phía trên mặt phẳng (P) và hình nón cho trước là số nào? 


1 1 \2 p.⁄2 


À.— B. — CC. — "„—= 
2 8 4 ö 





ñ Cho hình lăng trụ tứ giác đề ABCD.ABC'D có cạnh đáy bằng a và cạnh bên bằng 4a. 
Thể tích của khối trụ nội tiếp trong hình lăng trụ là: 


cài D.X2 


1 
8 =n 8 





A. 


B. 


2Ï — 


lì Trong không gian hệ tọa độ Oxyz, điểm M(1;2;-3) và mặt phẳng (P):xz-2y+2z+3=0. 
Khoảng cách từ điểm M đến mặt phẳng (P) có giá trị là 


A,I B. 2 C. 3 D.4 





M. (2 ,m,nn). Khi äó giá trị m;n là s 





Á. m=-2 và n=l B. m=2 và n=-] €C. m=-4 và n=7 D. m=0 và n=7 








— : =#~^=#T— song song với 














` _1 
mi ni (P):x+y—-z+m=0 “Khi " giá trị m thỏa mãn 
A.m#0 B. Vữnc R C.m = 0 D. A,B,C sai 
vỆt N: - Trong không gian hệ tọa độ Oxyz, mặt cầu (5Š): x” + yˆ+z”—2x+4 y—6z—-2=0.Khi 
đó (S) có: 
A. I(—2;4;—6);R =xJ58 B. /(;-4:6);R = V58 
C. 1(-1;2;-3);R =4 D. 14;-2;3),R=4 
sở nà -] Yy-. + l 
'tuuán.: Trong không gian hệ tọa độ Oxyz, hai đường thẳng đ,:——=~=——; 
KH _ — sa 3 - j 
ÄjS'.: Jj¬. =j) 
›:——=———= có vị trí tương đối là: 
l 2 -3 
A. ` song B. trùng nhau C. cắt nhau D. chéo nhau 


ø không gian hệ tọa độ Oxyz. Gọi M là tọa độ giao điểm của đường thẳng 









=2” <” vì U)z£2-3⁄212s0.Ehrếu 
l 2 
A.M/(S;—l—;—3) B._—15 -_ 8§¿ C. A/(2;0;—]) D. ÄX⁄(-1;1;1) 
bỀN VN) ĐÌNG Ạ : Ạ ` 3 "n„ Ý mm } Z 
(A0411 Trong không gian tọa độ Oxyz, cho đường thẳng đ SN T SE 


và 4(2;1;0); 8(-2; 3; 2). Phương trình mặt cầu đi qua Á,B có tâm thuộc đường thẳng d là 
B. (x—HŸ +(y+1Ÿ +(z~ 2)! =9 
Đ.(x+l) +(y+1} +(z+2Ÿ =16 


x+Ì] vy-2 z+3 s.:¿Z ` „ £ Â 
" = ¬=- = E., viết phương tình mặt cầu tâm 








À, tiếp xúc với Lử? 


A. (+ +@-2}⁄+(z+3) =50 B. (x—1+Œœ+2)+Œ-3Ÿ = 
C. œ+ĐÍ+Œ@-~2)'+(+3))=25 D, Œ—D?+(+2)?+(z~—3)° = 
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*:Ì LỜI GIẢI CHI TIẾT 


HN HN dàng 
I \ Nà 














\ NI NG .® * ` ~ DO 3 ° r.* ` . + A7 ` Z ^ x-‹ ` 
` bo) Đồ thị hàm số  =———giao với trục hoành tại điểm M. Khi đó tọa độ điểm MI là 
tU/A atràt XY 


5 
Ñ 





AT uy 

In 
tực NA 4 
VI Ẳ EÍ ì 
(lun tà ra tuảa CC và 
NI ANG 





3 
A, AM (3;0) B.⁄(0;—3) C. Ä⁄(0;3) D. -:0) 
Đáp án A. 
Đồ thị giao trục hoành, phương trình hoành độ giao điểm 
— =0<>x—-3=0<>x=3-—> Ä (3;0). 
x+l 
(Chú ý: Nếu đề bài cho giao với trục tung Òy thì cho * = Uy =3) 
= No có tiệm cận ngang là y=3. Giá trị tham số m: 
x—m 
Ầ.5 B.2 C.I D. Không tồn tại 


Đáp án B. 


Tiệm cận ngàng của hàm số là ÿ = 2—1—> 2m—1= 3 <>m=2, 
ax+Ð ả q 
Chú ý: hàm số 7 = có tiêm cân đứng x=—— và tiêm cận ngang ÿ =— 
lẻ cx+d : ï 5 C : " Ỗ 5 Ỷ C 





`) Tất cả các giá trị của a để hàm số y = ax-sinx +3 đồng biến trên R là 


A.a=] B.a=-—Ï C.ø>I | D.a>2 
Đáp án C. 


Yêu cầu bài toán <> y„'= ø+sin x> 0,Vx e 8 <> ø > —sinx <> ø > max(-sinx) = 1 hay a> 1. 


Giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số y = x' +2x” —1 trên đoạn [-1;2] lần lượt là M 
và m. Khi đó giá trị (M.m) là: 


A.—2 B.46 C.—23 D. một số lớn hơn 
Đáp án C. 
Ta có: y'=4x”+4x = 4x(x” +l);y'=0<>x=0 
y@) =2 
—> 4 y(—])=—l —> M = 23,m = —] —> M.m = —23- 
y2)=23 


Ì Hàm số y = x” —3x” —9x+ 2 đồng biến trên tập nào sau đây: 


A.(-œ;—3)\(;+©) B,(-3;l) C.(2;+œ) D.(-1;3) 


Ta có y'=3xˆ—-6x—9; y'=0<> 





Suy ra hàm số đồng biến trên khoảng (—œ;—1); (3;+e). Chọn C 
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| l : 
\ Cho hàm số y= buổi —x“ —3x(C) có đúng một tiếp tuyến vuông góc với đường thẳng 
A có hệ số góc k bằng: 


A.k=4 II G#=¿ D.=—1 
2 4 4 
Đáp án D, 
Tiếp tuyến d của (C) tại Ä#ƒ(%ạ; yạ) có hệ số góc bằng (xạ) = xạ” — 2xạ — 3 
Vì d vuông góc với A nên y(%ạ) .k=-1 ©> x¿' =2 xa ~ 3k+1= 0 (1) k=0(0) 
Với yêu cầu bài toán (1) có 1 nghiệm A” = k? —k(~3k+1) = 4k?+k=0 ® ke-1 
x+3 : 4 
; Cho hàm số y= TEET \C ). Gọi I là giao điểm của 2 đường tiệm cận, khi đó: 
A.1(-3;0) B.1(0;~5) C.7(;2) D. 1D) 
Đáp án D. 
+3 
Hàm số ÿy = mm (C) có tiệm cận đứng x=2, tiệm cận ngang y=1 suy ra I(2;1). 
+b đả 
Chú ý: Hàm số y = Khi. có tiệm cận đứng là x = —— và tiệm cận ngang y= = 
cx+d Ễ C 


) Tiếp tuyến của đồ thị hàm số y=2xÌ—3x” —12x +l song song d:12x+y=0 có dạng 
y=ax+j. Tổng arb là 


Á.—11hoặc —12 B.—I1 C.—12 D. đáp án khác 


Đáp án B. 


Ta có y'=6xˆ —6x—12 và đường thẳng 12x+y=0 <> y=—12x 
Gọi Ä⁄(x¿;yạ) là tiếp điểm của tiếp tuyến cần lập.Do đó tiếp tuyến tại M song song với ' 


đường thẳng 12x+y=0 nên: 


căn 
y(œ%)=12«<>6xjT-6x¿—12=-12«@©>|[° 


Với xạ =0 —> yạ =Ì suy ra tiếp tuyến y=-12x+] 
Với xạ =1—> yạ =—12 suy ra tiếp tuyến y=-12(x-1)-12=-12x (loại vì trùng với đường thẳng 


y=-12x) 








= * # ^ˆÈK + / ` ^ ^ ` * s ^ 
. Có bao nhiêu giá trị nguyên âm m để hàm số nghịch biến trên 





Vậy tiếp tuyến cần lập là y=-12x+1 suy ra a=-12;b=1. 
ì Cho hàm số = 

| 

| 

| 


\ .“i +2 TRE 
A.l B.2 C2 D. vô số giá trị 
Đáp án B _ 

D=R\{m}: y — 


./2/v;) WIẾY)2/1//1.//,74.. 7 


[;01/18/)/1/)/)137/.198/)7//172/1Ấ,,1/,420/.1/) 





Hàm số nghịch biến trên (—s; -2) <> - -2<m<]1 


Khi đó m=-2;m=-1, 





: Trong tất cả các giá trị của m làm cho hàm số 7y = sx +7nXˆ — mxX — m đồng biến trên R. 
Giá trị nhỏ nhất của mì Ìà: 

A.-4 B.-1 C.0 D.1 

Đáp án B. 

Hàm số đồng biến trên R<> y'= x +2mx—m >0,Vx R > A'=m” +m <0<>—~1<m <0 


Suy ra giá trị nhỏ nhất của m là -1. 





Một công ty muốn xây hồ chứa nước dạng hình nón. Họ đã xác định được diện tích toàn 
phần của khối nón, tuy nhiên họ cần tính toán với những khối nón có điện tích toàn phần 
bằng nhau khối nào có thể tích lớn nhất. Cần xây dựng khối nón có chiều cao bằng bao nhiêu 
để thể tích lớn nhất? 
A.-4 B. =2 C. =3 D.h=v5 
Đáp án B. 
Gọi R là bán kính đáy, Ï là đường sinh. Chiều cao khối nón là SH = h. 
Ta có: S„= 5. + Sạ © 7 = TRÍ + TRỂ 
ŸÝ Ì= RVh?+R? +R 
{ -Rˆ=RVh'+R 
=© 


R<l 
1-2R = Rˆh? R<†I 

“| © x In. | 
Ré<I BE” 








Ta có: ƒ =—zR*h=—7 4 =v== == 
2 3 +2 3 242w 62 
7F h.=2 h=xl2 
V_=—c< <> : 
cản 6/2 R? Ị gel 





_h*+2 2 
Cholog b >0. Khi đó phát biểu nào sau đây là đúng nhất? 





A. a, b là các số thực cùng lớn hơn 1. _ : 
B. a, b là các số thực cùng nhỏ hơn I1. 

C. a, b là các số thực cùng lớn hơn 1 hoặc cùng thuộc khoảng (0;1). 

D. a là số thực lớn hơn 1 và b là số thực thuộc khoảng (0;1). 

Đáp án C. 


a>l |0Ô<a<l 
Ta có log,ö>0<> 


b>1 |0<b<1 
Chú ý: Dấu của log Ð nhớ bằng cách “cùng thì dương, khác thì âm” 








}))Ä  l- la so siaj(( 







` N SÀN 
KỶ. 


\ VAN XÓA sua 
NGA KhQAAESC 


(cùng: a,b cùng lớn hơn 1 hoặc cùng khoảng (9;])) 





: a>] 0<a<l 
Nếu log, <0 y 
0<ñ<1 |öồ>I 
` A“ /4—x. # ^ £ . " z 
) Hàm SH. Tp)” tập xác định D. Khi đó 
A.D=[2;4] B.D=(2;4] c.D=(2;4) D.D=(2;4]/) 
Đáp án D, 
4—x>0 
2<x<4 
Điều kiện 4 x— 2 > 0 ải TT _>D=(2;4|/43}. 
* 


In(x~2)#0 = Inl 





= —Ï 
A.Ìnx B.Z— C.—-Inx D. .. 


Đáp án D, 


D) 
Dựa vào công thức (w)'=w'v+wy'(lnw)'=—, ta được 
t 


y'=(Œœ~0'lnx+(—D(nax)'=lnx+Ÿ=}. 
X 


a = lOg, m;m >0;m#1 





. Khi đó mối quan hệ giữa A và a là: 





4=log„ (8m) 
A. +4 B.(3+a)a SỰ 22 =a881.) D.(3—a)a 
X/ a 
Đáp án A. 


Sử dụng công thức log, le ĐÀ ca 0600215 Chia xuớ) h2 


log x  log;m log;m a 


¡ Cho phương trình log„(3.2” —1) =x—1 có 2 nghiệm x,;x, .Tổng 2 nghiệm trên là: 





A.2 B.4 C.6+42/2 D. log;(6=42) 
Đáp án A. | 
Ta có loga(3.27- 1) = x- 1 «> 3.27- 1 = 47! «> 4*- 12.2*7+ 4= 0,vi- eF 
— 227! 4 «229 = 22 — xị + X; = 2 _ 
") Gọi S là tập nghiệm của bất phương trình log,(2x~ x?) > 0. Khi đó 
A.S=Ø B.S =(0;2) C.Š =|0;2] D.S={) 
Đáp án A. 





x>2 
x<0' 


Bất phương trình: log,(2x~— x”) >0  2x— x” >1 ©© x=1 không thỏa mãn điều kiện. 
| 


Điều kiện 2x—x? >Ũ 
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` Cho £” với x vô tỉ. Phát biểu nào sau đây đúng? 


Á.a>0 B.a<0 €C.az0 D.azeR 








A. loợ b+loe c=log bc với q,b,c >0. 
B. ioe, b= —log lb với D>0,a+ 1. 


C. loợ b' =Ing, lb, với b#+0,1#øa>0. 
lo b 
D. HnP “ra với các số dương 4,b,c và a1. 


loa 
Đáp án D. 


Cơ số c#1. 


1a 
|» 


4 
—b° || a3 +aŠbồ +b3 





| set cauudad | với ,b dương, + p. Đáp án đúng là: 
—b2 


Â. A=a+b B. A=a-b C. A=aˆ-b° D. A=a?+?ˆ 
Đáp án A. 
2Š 2$ 
q5 _ b3 
JAN ¬- 
1 1 1 1 ñ—b 


a2 —b° || a2+b? 





Dân số thành phố A là 200.000 người, tăng trưởng 3% năm, và của thành phố B là 
300.000 tăng trưởng 1% năm. Sau bao nhiêu năm thì dân số hai thành phố bằng nhau, đáp án 
gần nhất với số năm thực tế nhất là? 


A. 20 B. 21 ˆ R2 D. 25 

Đáp án B. 

Gọi V„,V, lần lượt là dân số các thành phố A, B sau n năm. 

Theo để ta có _ 

V„ =V,  200.00071.03” = 300.000*71.01” © : = | ©1ñn=l0g.w lộ ~ 20.68 


1,03 





Ô 
Kết quả của tích phân Í tin được viết dưới dạng a—2ln2. 
mỉ 
Khi đó a+ö bằng - 


3 


A.— B. C. 
2 


2| — 
2|t+¬ 




















`. Gua-$ Sách lp Zn ma `. ` 
ki \ \ n \ N \ 















TIN tị lì o SÌ)// \lWư hị : \ ì ụ N NA VAAAMG QUANG N \ 
Ni \ ` ` . \ . Aà À 
Đáp án B. 
' 2 x SI I 
la có: | x+l+—— lđx =| —+x+2lÌn|x-—l| || =—=—2ln2>a=-~—- 
ni x-] 9/ _ 2 3 


¡ Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường y = x”;y=x+2 là: 








A.Š B.^ c.1° p.^ 
5; _ 2 2 ?¿ 
Đáp án B. : 
Phương tình hoành độ giao điểm x” = x+2 <> . — 8= Íl°~(œ+2)#=2 
Ỗ )Ế ". ) ` 


Chú ý: dấu trị tuyệt đối | | trong dòng máy casio đượng bấm Shift rồi bấm Hyp. 





2 
} Tích phân 7= [Ix|& có kết quả là 
-I 


Á. B.ˆ. C. D.ˆ 
ế/ 2 2 2 
Đáp án B. 


Dùng MTCT 7= jIxI#=5. 


si ớ 





j5 ` Số dương a để Í(s —#ˆ ]4z có giá trị lớn nhất là: 


A.L B.Ì C.1 D. 2 
8 3 | 
Đáp án C. 
h : .. : n2 gẺ ¬ _ 
Ta có ¿JÊ = ]dx= 2a Tạ~a =7 (a)=a—a › VỚI äe| 0;+œ |. 


Bảng biến thiên 





Vậy j(x-z)& lớn nhất khi 4= 1. 


Sì g5”) Cho hình phẳng giới hạn bởi các đường #/= Ýe*, „=0,x=0,x=1. Thể tích của khối 
tròn xoay tạo thành khi quay hình H quanh trục Ox là: 





A.Z(e+l1) B.Ze C.Zz(e—1) D. zZVe—I 










I(727Ểy:! TW Nv/1))/2/,/2Ä7/1,)7Ñ7//,,) 


)//18/1//:1/1/ 3s: 9Ể/)/1/112/(Ñ/1//)1Ñ.//1/) 








) Nguyên hàm |e”äz là: 




















A.e” B.e" C. ` D. ¿” 
Đáp án C. 
F 
") Cho I= lế dx . Chọn khẳng định đúng? 
=l 
A.I=s B.J=8 C.1<7<4 D. 7>108 
Đáp án C 
Sử dụng MỸCT ta có ï x 2.070. 
¡/'(2)=182 và ƒ(1)=4 thì 
14 Jề 
] 34x 23 
= —— — = li —— 
A.I=2 B./=8§ C./(z)=——† 7 D.I>108 
Đáp án C. 
15 xã 54jx? 
15 15£.; 
=|l/ =—|NxäÄx=—— | x?dx=——.—+C = +C 
J0) |/ (x}z Tạ | Vx4x TT 6z) 3 7 
5.1 23 5 


/()=+= +C=4©C== 


F00 6200)060)00000100006006 


ì Cho số phức z = + ði,a;b e R, Hỏi trong các phát biểu sau, phát biểu nào đúng? 





A, bị là phần ảo 

B, 2ˆ +ð” là mô-đun của z 

C. Điểm Mía; b) biểu diễn số phức z trên mặt phẳng phức Oxy 

D.Z:Z có mô-đun khác nhau 

Đáp án C. | 

Số phức z=a+bi có b là phần ảo=>A sai. Ta có z=a— bi —| z | Z E \Ja?+b? suy ra B, D sai. 


) Số phức z có mô-đun bằng VI7 và phần thực lớn hơn phần ảo 5 đơn vị. Biết z có phần 
thực nhỏ hơn 2. Khi đó mô-đun có số phức w=2+z có giá trị: 


A.5 B.v7 C.4 D. VI 


Đáp án A. : 
=A4aˆ+b? =417 a=] a=4 
Gọi z=a+bi(a;be R,a< 2). Ta có L Bà c© 2 (loại) 





Suy ra z=1-4i 
Suy ra w=2+z=3-4 >| w E5. 
) Số lượng các số phức z thỏa mãn z” =l có phần thực âm là 


B.1 C. 2 D. 3 
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Đáp án C. ni 
Ta có z” =l<>z”-1=0<>(z—1Œ?+z+1)=0<> L. ở: 
=——+—— 
F TU Ung 
z có phần thực âm <> z =... 
4¡ 
\ Xét các điểm A,B,C trong mặt phẳng phức theo thứ tự biểu diễn các số đc 
(I—Ð(+2), 2†úi - Khi đó số phức biểu diễn bởi điểm D sao cho ABCD là hình vuông là: 
3~i 
A. -l-i B. l+? C. -l+ỉ D.1—¡ 
Đáp án A. 
Tacó _ 
4¡ . 2+Ô¡ 
ĐI =2— 2¡ > A(2;—2);(1—?)(+ 2¡) =3+¡ — BG;Ì); = 2¡ > C(0;2) —> AB= (1;39. 
= —Ï 


Gọi D(x;y)—> ĐC = (—x;2— y) 
c.ey „3 —x=] 
Ta có ABCD là hình vuông thỏa mãn điều kiện cần ĐC = 1B <> 2 : <> D(-1;—l) 
xe y — 
Chú ý: có thể dung casio để tính các phép toán về số phức trên (CMPLX) và bấm kí hiệu ¡ 
bằng cách bấm Shift rồi bấm Eng. 


\\SN tt lộ 
Hàn, Tổng của hai số phức liên hợp là: 





E. Tổng của hai số phức liên hợp là một số thực. 

F, Tổng của hai số phức liên hợp là một số ảo. 

G. lổng của hai số phức liên hợp là số phức có đủ phần thực và ảo. 
H. Tích của hai số phức liên hợp là một số ảo. 

Đáp án A. 

z=a+bi =z=—bi = z+z= 28. 


) Với Zi;Z: là hai số phức. Trong các khẳng định sau đây, khẳng định nào sai? 





E. lz:.z2|=|#/|-Ja| 


E. |Z4 +Z¿|>|Z:|+ |za| 


á Z¡| : 
G.|--=—vw ¡ Z¿ #0 
“2 2| 





Đáp án B. lz¡| = | =1 
B sai ví dụ ta lấy Z¡ =¡i,Z„ = —1— |z,=|-{ = 


|z,+z;|=0 





1 ốp cận 11 tuy. đề trọng tâm 
.__- 8k | Nhà ƯỢC nghiệm! môn toán. 





" BH) và phẳng (ABC) bằng 60 độ. Khi đó thể tích khối chóp SABC được tính theo a là: 


3 3 


A.£. ;R Ai c.32” D.# 
12 _ P 4 Ạ 
Đáp án D : 


22-5 


: Ị 
Ta có: Š „se = P rasannra (im 2 Š4.Š,,c =“—. Suy ra 


(SB,(4BC)= ⁄§BA = 60 —› S4 = AB tan 60 = axJ3 


mˆxJ3 
s=—— : c 
Chú ý: tam giác đều cạnh m —› ' 
m^l3 Ì ` 
Ja . : 
⁄¿ 


ch ì Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình vuông cạnh a, SA=2V3 và SA vuông góc với 








| mac phẳng đáy (ABCD).Góc tạo bởi hai đường thẳng SB và CD là 





A.30! B.45 

C.60 D.90 

Đáp án C. Ề 
Ta có: CD//AB=>(SB,CD) =(SB, AB) = ⁄SBA 

Xét tam giác SAB có tan 58⁄4 = — =3 —> ⁄§BA = 600. h : 


0E40358) Cho lăng trụ đứng ABC.A'EC với ABC là tam giác vuông cân tại B và AC= a2. Biết 
thể tích khối lăng trụ ABC.A'BC bằng 2a”. Khi đó chiều cao của hình lăng trụ ABC.A'BC là: 


A.12a B.3a C.Óa D.4a 
Đáp ăn D. 
§ 4C Ị Ÿ xpC.A'B'C' 
Ta có: 48=—=<=a-> S„pc = TpC Ap 5ˆ _y — ỨBc+B€: = 4a, 
2 “DMIEE-TEOAUEZ7 


Lưu ý: su tam - = cân cạnh kuh ¬" v2 cạnh - J 





tàn SB và mặt phẳng đáy (ABC) là 60 độ. Khoảng _, từ A đến (SBC) được tính “8 a là 





Ạ ax15 B 2x15 C 34 D gã 
3 3 5 & 
Đáp án A. 
AI _ÌL BC(I c BC) 
: -> AH | (SBC) —> d (4.(S8) = 
AH L SI(H cS]) 


3 
Ta có: .LHÍ = =. (do tam giác ABC đều cạnh A) 
và (SB,(ABC))= ⁄§BA = 60 —> %4 = AB tan 60° = a3 


SAAI _ av15 
Khi đó: 2(4,(SBC))= AH=—====—=~= 
\S4°+AI" 5 
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` ` hộ 5i \ ì An \ SÀN 


° ` \ \ Ỏ 
` vã À Ai 
SANYYARVAAAOAA Nào Nà \ Nà NiÀt 
N hề LÀN \ N NÀ VN b A NA NMANG A mr à N, 
\ tụ ì Nhi \ VỘ ` Ni Ố Mà \ NI Ñ à hà Nà KhA Ni là NN Nà D10 11150620901 224) 












phẳng (ABC), góc giữa SB và mặt phẳng (A BC) bằng 600. Tính tên 4 khoảng cách từ B đến 
mặt phẳng (SMN), với M, N lần lượt là trung điểm của AB và AC. 


q ñ` a Lân 
,. V=— ,V=— „ V=— T/ =— 
Á.V TIẾP B 5 C P D P 
Đáp án C. 


5A +1(ABC) suy ra AB là hình chiếu vuông góc của 
Š$B lên (ABC) 


Góc giữa SB và (ABC) là góc SBA = 601. 

SA = ABfan60° =aJ3 

Kẻ AI 1L MN. Suy ra ï là trung điểm MN, kẻ 4H L Sĩ 
tại H 

MN L§A,MN L AI= MN L AH 

AH L(SMN). Vậy AHI là khoảng cách từ A đến 
(SMN) 














J5 .7TÌ..1...7. 1...1 aJ51 
nàn on. ha. ——> ÀH= 
4 AH  ASẼ AI 342 342? 17 
› Ä(A(SMN)) _ MA „51 


—————— =Ì SMIN))=a—— 

4(B,(SMN)) MB =>(B,(SMN))=á(A,( ))= ty 

IẠi ) Một hình nón được cắt bởi một mặt phẳng (P) song song với đáy. Mặt phẳng này chia 
với mặt xung quanh của hình nón thành hai phần có diện tích bằng nhau. Tỉ số thể tích của 
hình nón phía trên mặt phẳng (P) và hình nón cho trước là số nào? 


A.Ä B.Ả c.⁄2 





g.X2 


» —— 


| 
4 8 
| 





Đáp án C. 

Gọi O là tâm của đáy, mặt phẳng (P) cắt SO tại O' 
Theo để — Pa SỐ) _ SƠ 1 Tá SƠ _ 1 - 
S 6+5 2 |SO) "SO J2 V (5O) 242_- _ 


Đo Cho hình lăng trụ tứ giác để ABCD.A'BC'D có cạnh đáy bằng a và cạnh bên bằng 4a. 
Thể tích của khối trụ nội tiếp trong hình lăng trụ là: 











| 

B.l B.1 
2 Ồ 
c. v2 p. x2 
4 ö | 


Đáp án D. 








I¡72Ể9;1/ WW ấu /11)/2/1./217//).1/7871//) 


[1//08/1/1/1/)/51/2/98///)/17)/9/,10/ 8.0/12) 





Khối trụ nội tiếp trong hình lăng trụ tứ giác đều ABCD. 
ABCT có bán kính R=OI = h (1là trung điểm AB ) và có chiều cao h = 44. 


2 


Thể tích khối trụ là V =zR?h = z : 4ñ = #rHỂ, 


Trong không gian hệ tọa độ Oxyz, điểm M(I;2;-3) và mặt phẳng (CP):x—2y+2z+3=0 
Khoảng cách từ điểm M đến mặt phẳng (P) có giá trị là 


A,1 B. 2 (3 D.4 





Đáp án B. 


Ta có d(M, (P))= I-22+2(3)+3| _ 


41ˆ+(-2)°+2 


Chú ý: nếu Ä⁄(x,; yạ;z¿);(P) : ax + by + œ + đ =0 — đ(M,(P)) = 


=2 


Chọn B 
| ax, + Đwạ + đZạ + đ| 


\Na?+b?+c? 





Bồ Trong không gian hệ tọa độ Oxyz, đường thẳng A:“=“ “ HIẾ CC E qua điểm 
MO; m;n) Khi đó giá trị m; n là x„Ẫ.Y 
A.m=-2 và n=l B.m=2 và n=-] C,m=-4 và n=7 D.m=0 và n=7 
Đáp án C. ¿=2 
Do Xí cA —> M(;—2—t;1+3t) = M (2m;n) —> 4 —2— † = tr ở =s - 
l+3f=n 


x-]Ì y+2_ z+Ì 


Trong không gian hệ tọa độ Oxyz, đường thẳng A: ưu song song với 





mặt phẳng (P): x+ y— z + m = 0.Khi đó giá trị m thỏa mãn 
A.m#0 B. Vữn e Ñ C./m = Ö D. A,B,C sai 
Đáp án A. 

Đường thẳng A có #4 = (2;—1;1) và M(1;-2;-1) e A 

Mặt phẳng (P) có Hẹ = (l;1;—]) 

Kiểm tra điều kiện cẩn: A / /(P) — uạ.ø„ =1.1+(—2).1+(—1).(—1) =0 (đúng) 

Điều kiện đủ: M⁄ # (P) —> 1—2—(—1)+m#0 <> m#0 





Ế Trong không gian hệ tọa độ Oxyz, mặt cầu (5): xÝ + yÝ + z” —2x+4y— 6z—2 =0. Khi 
đó (S) có: | 


A. 1(-2;4;-6);R=A58 - B. /(2;-4;6);R = v58 
C. 7(—l1;2;-3);R =4 D./(;-2;3);R=4 
(S9):x?+y?+z”~2x+4y—-6z—2=0 





TT  . 
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Đáp án D. 
Suy ra I(1;-2;3) và bán kính =2 +(-2) +3” +2 =4. 


-2 =2 -2 


2 2 2 
R= —. 


; À Trong không gian hệ tọa độ Oxyz, hai đường thẳng ở, : X P 1 _ : z+l, 


Chú ý: Mặt cầu (Š): x” + y”+z”+ax+by+cz+đd=0 —> 


) 








: l 
đ, : Eiiš2 BH 2U AI V, vị trí tương đối là: 
Ị ⁄/ =” 
B. song song B. trùng nhau C. cắt nhau D. chéo nhau 
Đáp án €. 
„ =(—2;3;1) 
: 
X⁄4.q;0;—Ù) e đ, 
uy =(—];2;— 
Ta có đ, : SÀN triển 


M,(-1:2;7) < đ, 


_ Nhg = |4; |.M.M, =22-14-8=0 
ÓC 2 


Suy ra hai đường thẳng trên cắt nhau. 






qš VNI SN ^ R ^ ^ D ` ^ . ` 2 ` 9 
“gã lÁ8.) Trong không gian hệ tọa độ Oxyz. Gọi M là tọa độ giao điểm của đường thẳng 


VN NGHUAVCXA 


W=a. Vy 2+] 





Tà Ấn 3 12. và (P):x+2y—3z+2=0, khi đó 
A.M(5;—1-;—3) B.1⁄đ;0;1) C.,;0;—l1) D. ⁄4C1:11) 
Đáp án D. 


Do 4 cA -> M(2-3;f;—l+20). 
Mà M c<(P)<> 2—3¡+ 2£—3(—1+ 2£) + 2= 0 <>£ =1 —> Äƒ(—1;1;1) 
'\& HẠO ) Trong không gian tọa độ Oxyz, cho đường thẳng đ"': == = : = KT và 
A(2;1;0); 8(-2;3;2). Phương trình mặt cầu đi qua A,B có tâm thuộc đường thẳng d là 


A, (x+IŸ +(y+IŸ +(z~2 =H g.(x~IŸ +(y+Ý +(z~2Ÿ =9 





c.6-J'+0-JŸ4(2=3Ÿ=5 p.e+lv0+++2=k 
Đáp án A. 
Gọi mặt cầu tâm 7 +1;/;—2/) c đ. 


Mặt cầu đi qua A,B nên 
IA = IB = R — LẺ = IBˆ ©> (2t— Dˆ +(—1” +42 = (2£+3)ˆ+(—3)?+(2t+2) c>t=—I 








Suy ra: i(—l;—l;2);®# = 4= KJT 7 
i 2 2 2 
Suy ra phương tình mặt cầu là (x+1Ƒ +(y+1ƒ +(z-2} =1 


jNn : n 3 HÌ —2 +3 
0) Cho A(1;-2;3) và đường thẳng đ h Thảm c. 





, viết phương tình mặt cầu tâm 





tiếp xúc với đ? = 
A. (x+1)?+(y—2)°+(z+3)” =50 B. x—I?+(y+2)'+(z-3)” =50 
C. (x+Ùf+@-2/ +Œ+3) =25 D.(x-D ` +Œ+2) +(—3) =25 
Đáp án B. 
Chú ý tâm A=> loại A và C vì (x— LÍ 
Xét B và D 


Nếu tiếp xúc thì d tiếp xúc với mặt cầu tại một điểm (tức là phương trình có một nghiệm) 
`. H(-1+2t;2+f;—3—t) 
Gọi H là tiếp điểm => : : : 
HÑee(S)(-l+2£—-l“ˆ+(2+£+2) +(-3--3}⁄—B 
(B ở đây là 50 hoặc 25) 


Nhập calc X=t=1000, B=50 ta được 6012006 = 6? +12/ +6 = 6 +1)” =0 => có 1 nghiệm 
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Cho hàm số y= x` -3x“(C). Cho các phát biểu sau 





(1) Đồ thị hàm số có điểm uốn A(-1,-4) 
(2) Hàm số nghịch biến trong khoảng (-eo;0) ; (2;+©e) 
(3) Hàm số có giá trị cực đại tại x = Ö 
(4) Hàm số có y ,— Y..= 4. 
Có bao nhiêu phát biểu đúng? 
A.2 B.3 C.4 D.5 
Cho hàm số Ở = TP (C). Cho các phát biểu sau đây: 
l 





(1) Hàm số có tập xác định Ð = #\ 
(2) Hàm số đồng biến trên tập xác định 
(3) Hàm số nghịch biến trên tập xác định 


| | (1 1 
(4) Đồ thị hàm số có tiệm cận đứng là x = _ tiệm cận ngang là y = 2 tâm đối xứng là Í PT 
(5) lim y=—œ; lim = +œ 
1? 1” 
SG) SE) 
Số phát biểu sai là: 
A. B.2 C.3 D.4 


Cho hàm số y =—x' +4xˆ —3(1). Cho các phát biểu sau: 





(1)Hàm số đạt cực trị tại x = Ö,x = +.V/2 


(2) Tam giác được tạo ra từ 3 điểm cực trị của đồ thị hàm số là tam giác cân có đường cao 


lớn nhất là 4 
1 
(3) Điểm uốn của đồ thị hàm số có hoành độ x= SH.) 


(4) Phương trình —x' + 4x” —-3— 2z =0 có 3 nghiệm khi m=-3. 
Phát biểu đúng là: 
A.(),2),3) B.(),6),4) C.(1),2),4) D. (2),6),4) 















lấp cận 11 chuyên để trọng lậm. 
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R1) Cho hàm số y= —@) 





Cho các phát biểu sau : 

(1) Tâm đối xứng của đồ thị hàm số là I(1,1) 

(2) Đồ thị hàm số cắt trục hoành tại điểm có hoành độ x = 2 

(3) Hàm số đồng biến trên tập xác định 

(4) Đồ thị hàm số cắt trục tung tại điểm có tung độ y = 2. 

Số phát biểu sai là: 

A.2 B.0 C.]1 D.4 





Tìm cực trị của hàm số : y = x—sin 2x + 2, Chọn đáp án đúng? 


3 


A. Hàm số có giá trị cực tiểu Vcr B721 20/2102 7 


v3 


` ^~ 7 . * . A V(5 
B. Hàm số có giả trị cực tiểu y¿„ = F-RE- +2 


43 


7z 
C. Hàm số có giá trị cực đại „„= ~— †~——~2+kZ,k €Z 


© 
3 
D. Hàm số có giá trị cực đại 7. = = + ` +2 
2 2 
Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số ƒ(z) = (x—x2 (x+ v2 trên 


đoạn -: | Chọn đáp án đúng? 





A.. GTLN là -4, GTNN là 0 


B.GTLN là 8 
_ l 
€.GTLN, GTNN Của hàm số trên đoạn L-: 2 lần lượt là 4; 0 


D. Hàm số có cực giá trị nhỏ nhất trên đoạn - _ 2|lka ¡x=‡V2 





.) Chohàm số y= sx —2x”+3x+1 (1). Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số (1) 
song song với đường thẳng y =3x +1 có dạng y = ax+ö. Tìm giá trị S=a+b 


_ “2 __20 c.Ð3 —~ D. 20 


3 3 3 3 
2mx + Ì 


.4 


ÒO. y— 





(1) với m là tham số. Tìm m để đường thẳng: 





đ:y=—2x+m cắt đồ thị của hàm số (1) tại hai điểm phân biệt có hoành độ x;, x; sao cho 
đ(x+x;)— 6x;| = 21. Tìm tất cả các giá trị của m? 


Á.m=á4 B.m=5 Œ.m=-4 D.m =-5 








Á.m=0,m=-2 B.m=2,m=4 C,m=-2,m<2... D., m=0, m=2 





Tìm m để hàm số (1) có hai điểm cực trị x, và x, đồng thời hộ — ải =2 





A.m=+l B.m= +2 C.7m= +3 D. m=+4 
= ải — Tìm điểm M trên (C) để khoảng cách từ M đến tiệm cận đứng 
của đồ thị (C) bằng khoảng cách từ M đến trục Ox. 
*& M (0:—1) ` M(0:1) | M (0;—1) ` M{I;—1) 
M(43) M(43) M (4:5) M(4:3) 





“dại " . ) Cho phương trình: 2 log,(2x) + log,(xˆ —2x+ 1) = : có nghiệm là x. Chọn phát biểu sai: 














A. x là số nguyên tố chắn duy nhất B. log x32 = s 
C. log 6ó=l+log 3 D. V2” <x 
SN UNG Gia Tạ S c8 hiệ là P= log; 4z la 

1U 1ã Cho phương trình log,| ————— |=3—x có nghiệm là x. giá trị * à: 

A.4 B.8 650) D.I 

] 

A. log 626 =2 B. 61692” =3 C. A=313 D. log, 4=1+log, 31 

Lâu 15 ; Tập nghiệm của bất phương trình: 2 log, (x—l)+log ;(2x—L) <2: 
Ỉ 

Á. (1:2) B. -z2 C.[L2} - D. (1;2] 
¡ên H16. tì Cho log; 15 = z;log, 10 = ð. Giá trị biểu thức P = log¿ 50 là 

Á.a+b-l B.a-b-l C.2a+tb.L . =Đ.a+2b-I 





(A017, Cho biểu thức @=log, (avb —log „ (a‡/b +log„ ô, biết a,b là các số thực dương 
E2 1. Chọn nhận định chính xác nhất? 


A.22=logl6  B.2Z>logl6 C. 22 <log„ 15 D.ÓO=4 


P No h by ` : * L¿ 7 s A7 
3U182) Cho phương trình 3.25” —2.5””' +7 =0 và các phát biểu sau: 





(1). x=0 là nghiệm của phương trình 
(2). Phương trình có nghiệm dương 





Tiếp cận 11 chuyên đê trọng tậm 


LAI c4 4 


[Ì1/18/)/1/1/)/3⁄/.798/17//12/14,/10/.(/.)/) 





(3). Cả 2 nghiệm của phương trình đã cho đều nhỏ hơn 1 

(4). Phương tình có tổng 2 nghiệm là - log. ] 

Số phát biểu đúng là: : 

B. 2 Có D.4 

| BiH16 Tập nghiệm của bất phương trình: gi nh HH 3432 3n, 

y1 SxX2 B.l<x<3 II SxS! D.1<x<9 








E070) Tập nghiệm của bất phương trình : log ¡ |log; (2- x)| >0 (xeR#) hi: 
2 


A.x = (—1;0)x = (—1:0) B. x = (—1;0) Ò (0;1)x = (—1;0)U (0:1) 
C.x = (0;1)x = (0;1) D.+x = (—1;1)x = (—1;1) 


HIA^ 


ÄỀQ Cho hàm số y =c +, Tìm số đương ? sao cho giá trị nhô nhất của hàm số 





là 


là 








=1 B. m=2 C. ?mn=3 D. m== 
š) Tính tích phân: 7 = Ïx@ +e*)äx 
B.-2 €, 3 D. : 
Äì Nguyên hàm của ƒ(x) = sin (Sx— 2) 
A, Tớ, —2)+€C _ B. Š5sin(Sx—2)+ec 
C. —©os(5x —2)+€ _ D. —seos(5x ~2) + 


là) 





ho hình thang cong tạo bởi đồ thị hàm số # = ƒ | (z } trục hoành, trục tung và đường 


NI YÀ W6 


z thằng x=. Với øa> diện tích 5 của hình phẳng này bằng: 


Á.,o -Ïlf(sl B. S "Ï|fsl« C. s=|J/(x£ D. s= Í|/(x)#z 


b 





NO NỀN SA ự ` ỡ °.zv 3+ ` , ` L4 xz+] ` ⁄ ⁄ ./ 

šì Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số y = ~—2 Và các trục Ox, Oy có giá 
" : * ` 8ó 

trị bằng: 


A. "hi B. in — 3Ï _. ni D. 3b sĩ 
3 2 2 2 


sin x(x +COS 2x) dx. Khẳng định nào sau đây đúng? 


l| 
œ t———=—yt› | a 














2 
W7) Kết quả tích phân | (2x+ In(x+1))dx= 3In3+b. Giá trị 3+b là: 
| | | 


A, 3 B.4 C. 5 D. 7 





Với giá trị nào của thì diện tích hình phẳng giới hạn bởi parabol (P ) :ỰỤ =—xˆ+2% 
và (4) ;/= m+x(m < 0) bằng 27 đơn vị diện tích: 


ÀÂ. r——] B. m=—2 ŒC. 0c D.ứeR 





) Cho số phức z thỏa mãn điều kiện (1+/)z—1= 3¿. Số phức w =1— zi+z có phần ảo bằng 
bao nhiêu? 


Á.-]1 B. -2 C. -3 D. -4 





Ú; Trên mặt phẳng phức tập hợp điểm biểu diễn số phức z thoả mãn:| z—l+7|=1. Chọn 
đáp án đúng? 

A. Tập hợp điểm biểu diễn số phức là đường thẳng : x + y = 0 

B. Tập hợp điểm biểu điễn số phức là đường tròn (x-I +@+l} = 

C. Tập hợp điểm biểu diễn số phức là đường tròn (x~=Đ”+(@+l) = 


D. Tập hợp điểm biểu diễn số phức là đường tròn (*— 2)” + (y + 2} = 





TIM ụ Cho số phức z =(1— 2iX{4— 3i) — 2+ 8¡. Xác định phần thực, phần ảo và tính mô-đun số 
phức z. Chọn đáp án đúng? 


A. Số phức Z có phần thực: -4, phần ảo: -3, mô-đun là 5 
B. Số phức Z có phần thực: 4, phần ảo: 3, mô-đưn là 5 
C. Số phức Z có phần thực: -3, phần ảo: -4, mô-đun là 5 
Ð. Số phức Z có phần thực: 3, phần ảo: 4, mô-đun là 5 





2 m 
) Tìm số phức z thỏa hệ thức ⁄ +z R 2 
|z|E=2 
A.Z=3;z=14+i B z=~2;z=1+3i 
C.Z=-l;z=1+3i D.z=~2;z=2+/3i 


5) Cho số phức z thỏa mãn điểu kiện z~ 2z =3+4¡. Phát biểu nào sau đây sai? 


v97 


Á. z có phần thực là -3 B.z+ vi có mô-đun ——— 


3 
97 


C. z có phần ảo là : D. z có mô-đun “a— 








Tiếp cận 11 chuyên đề trọng tậm 


(/18/)0/1/1/1/57/.108/1/1/)/2///,)0/Ấ./..1/) 








B3) Cho các số phức Z¿,Z;,Z¿,Z¿„Z; có điểm biểu điễn lần lượt là A, B, C, D, E trong mặt 
phẳng phức tạo thành một ngũ giác lồi. Gọi M, N, P, Q lần lượt là trung điểm các cạnh AB, 
BC, CD, DE. Gọi 1, J lần lượt là trung điểm các đoạn MP và NQ. Biết I, J là điểm biểu diễn 
hai số phức 1—?, 2/ và 4- 5 là số phức có điểm biểu diễn là E. Tìm số phức Z¡? 
A.z=2~3i B.z¿=4-—7i C.z¿=8—7¡ D. z¡=8~2¡ 


3) Tính thể tích V của khối lập phương ABCD.A'B'CˆD“. Biết ÁC = a2 


36a) 


‡ 







1a 


B. V= C. V=34/2z D. ly + 


Cho hình chóp S.ABC có đáy ABC là tam giác đều cạnh a. SA vuông góc với mặt phẳng 
(ABC). Góc giữa đường thẳng SB và mặt phẳng (ABC) bằng 300. Tính theo a thể tích khối 
chóp S.ABC? 





6 4 CN | 3 





AC=7a, AD=4a. Gọi P,N lần lượt là các điểm thuộc đoạn thẳng DB,DC sao cho 
2DP = PB,2DN =NC. Tính theo a thể tích V của tứ diện DAPN. 


&, V _ 2 „2 


b_Ÿ_““ D. /=<7z° 
9 _ Vv7ñ 





' phẳng (ABCD) trùng với trọng tâm của tam giác ABI, Mặt bên SÁB tạo với đáy một Hóc 
600, Tính theo a khoảng cách từ B đến mặt phẳng (SAD)? 


_ _ a3 p.¿= #3 


ũ 
B.¿=—— : 2 


Á. d = Mi©yÂvá C, ở N 
s2 Trong không gian, cho tam giác ABC vuông tại A, AB=az và ABC =30”. Tính độ dài 


l đường sinh ¡ của hình nón nhận được khi quay tam giác 45C quanh trục 4A. 





A.Í=a B./=A2a C.I1=3a D./=2a 





S0 x¿rihình trụ có thiết diện qua trục là hình vuông cạnh 2. Tính thể tích hình trụ đó? 


3 3 3 3 
NA B. ý ==¬ “‹ 1.5. D.V=ZZ- 
2 4 Ệ: 5 





toàn phần của hình trụ là 


Ạ. S„=2z{1+243] —B.S =2z 


C. Š„ =6Z | D. S, =2z(1+j3] 























\ NÀY Nà \ Ñ VN Vệ \ VN 
À ` \ ` \ TÊN ` â d vú \ 
ÀÁO đói L5 : 
ĐÀ \ sài 
















\ \ 
Này Ễ \ \ \ 
À 


))))\),).1, 1. vì Q/‹ 


ụ ` ` \ - NÀ NI Th \ \ề \ à h 
NA NÀÀ \ \ MA \à VN \ NẠI \ QUY 
Nàu Nà - 7 ` N \ An 3 Sa VÀ hoa lò 
: t NÀNG INN . VN . MÀ và ì ì Nà ¬ Ä Nà À Am VAN VÀ lM N NUÀN NA NÀY ko AM hài 


} Cho hình chóp S.ABC có %4 .L (4BC), Š4 = 2ø tam giác 4BC cần tại 4, BC= 2442, 
cos 4Cð = Ì,_Tính điện tích mặt cầu ngoại tiếp hình chóp S.4BC. 
3 


l _ đa 97zaˆ 2 
A.V- 4. B224 ca D. 6 977ra 


'4 =:% 4 =3. 


\ Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho các điểm A(2;-1;0), B(3;-3;-1) và (P): 
x+ y+z~3=0. Tìm tọa độ giao điểm của đường thẳng AB với mặt phẳng (P). Chọn đáp án 





đúng 
A. M(7;1;-2) B.M(-3;0;6) C. M(2;1;-7) D. M(1;1;1) 


Ì Cho mặt cầu (S): x” + y”+z”—2x+6 y—8z+1=0. Xác định bán kính R của mặt cầu (S). 





Viết phương trình mặt phẳng (P) tiếp xúc với mặt cầu tại M(1;1;1). Chọn đáp án đúng 

A, Bán kính của mặt cầu R = 5, phương trình mặt phẳng (P): 4y + 3z— 7 =0 

B. Bán kính của mặt cầu R = 5, phương trình mặt phẳng (P): 4x + 3z — 7 = 0 

C. Bán kính của mặt cầu R = 5, phương trình mặt phẳng (P): 4y + 3z + 7 =0 

D. Bán kính của mặt cầu R = 3, phương trình mặt phẳng (P): 4x + 3y — 7 = 0 
x=l-2/ 

\ Trong không gian Oxyz, cho đường thẳng d:+ y=2—/ và mặt phẳng (P) có phương 
z=3+f 

trình: (P):2x+y+z+1=0. Tìm tọa độ điểm A là giao của đường thẳng (D) với (P). Viết 





phương trình đường thẳng qua A nằm trên mặt phẳng Œ) và VHOQB góc với đường thẳng 
d. Chọn đáp án đúng? 


x=-3-f x=—3-í 
A. A(—3;4;1),đ':4 y = 4 B. 4(-3;4;1),4':4 =4 
z=l+2í z=l+2f 
x=-—-3+f | x=-3—/ 
C. 4(-3;4;1),đ':4y=4 _ D. A4.(5;4;1),đ':4 =4 
z=l—-2/ z=l+2i 


' Trong không gian Oxyz viết phương trình mặt phẳng (P) đi qua gốc tọa độ O đồng thời 


vuông góc với đường thẳng đ; _ _... 








mặt phẳng (P)? 


12 


A. 42(A4,(P))= B. 4(4,CP))= 


C. Z(44,(P))= D. đ(4,(P))= 


sI S5 gI*= 
s|5 Š|š 
Ta 
SỈ5 8| 





I2 x1 Y)))/2/1./1/(1,/ 4.7/77 


LJ,/8/)//.)/1/3⁄0108/7//)12//N//1/),40/12 





3x - 2y - 6z + 3 = 0. Chọn đáp án đúng? 
A. Đường thẳng AB không đi qua điểm (1,-1,-1) 
B. Đường thẳng AB vuông góc với mặt phẳng : 6x + 3y - 2z + 10 =0 


x=l-l2i 
C. Đường thẳng AB song song với đường thẳng 4 y = —l— 6í 
Zz=—l~4( 
x=5 
D. Đường thẳng AB vuông góc với đường thẳng 4 y=—1— 2/ 
z =3Í 





ì Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho mặt phẳng (P): x + y + z—1=0 và hai điểm 
4(1;~3;0). 8(5;—1;-2). Tìm tọa độ điểm M trên mặt phẳng (P) sao cho |MA— MB| đạt giá 
trị lớn nhất. 


A.M (—2;—3;3) B. M⁄ (—2;—3;2) C. M (—2;—3;6) D. 3⁄(—2;-3;0) 





ñ81) Trong không gian Oxyz cho các điểm 4; - 4; 0), 8(0; 2; 4), C(4; 2; 1). Tìm tọa độ 
điểm Ð trên trục Ôx sao cho AD = BC? 


A. D(—6; 0; 0), D(0; 0; 0) B. D6; 0;0), Ð(0; 0; 0) 
C. D(6; 0; 0), D(0; 0; 2) D. Ø/6; 0; 0), ĐQ; 0; ) 





) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho mặt phẳng (P): 2x—2y—z—4=0 và mặt 
cầu (S) ' x +y + zˆ—2x—4y—6z—11=0. Mặt phẳng (P) cắt mặt cầu (S) theo một đường 


tròn. Xác định tọa độ tâm của đường tròn đó. 


A. H(3,0;2) B. (3;1;2) C. H(5;0;2) D. #(3;7;2) 









›Mesga ..—.. 
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` ` lá NIÀN ân ni À \ co \ \ \ ` \ 





Đáp án A. 
TXĐ: D=R 
Sự biến thiên: 
| x=0 
y =3x -=6x=3x(x—2);y'=0<> 
x=2 


Hàm số đồng biến trên các khoảng (—œ;0);(2;+œo). Hàm số nghịch biến trên khoảng (0;2). 


Hàm số đạt cực tiểu tại x = 2, y„ = -4, cực đại tại x = 0 ; y„„ = 0. 





Giới hạn lim y=+œ; lim =-—œ 


Đáp án €. 
TXĐ:D=K\ GỊ 


1 « | | 
lm =7, đồ thị có TCN ng TỢ lim y =~—s%, đồ thị có TCĐ ng 


x¬—~ x>~ 
2 2 


| 
'=-—————y<0YxeD 
ú (2x-1)Ÿ ú 


l | 
Hàm số nghịch biến trên các khoảng| ~ø:5) gre) 
` . ^ l l ` ^ ^7« L¿ 
Đồ thị nhận 7 [z2] làm tâm đối xứng 


Vậy số phát biểu sai là 3. (2), (3), (5) 





IXĐ:D-=R 
Sự biến thiên: y'= —4x” +§x; y'= 0 © 


Tx=0 
x= +2 
Các khoảng đồng biến (— =ử7 là (0. V2 và các khoảng nghịch biến (_v2 : 0) và (v2 „e) 
Cực trị: Hàm số đạt cực tiểu xey=Ú —> „=3. 
Hàm số đạt cực đại xu. = +\2 — ys=1 
Giới hạn tại vô cực lim =—oœo 


x+‡œ 


Quan sát thấy đáp án A chính xác. 








TXĐ: D=R\{1} 


Giới hạn và tiệm cận: 


lim =1. Suy ra đồ thị hàm số có tiệm cận ngang là đường thẳng y = I 


x—›>‡œ 


liếp cận 11 chuyên đề trọng tâm 


L8 .ẠU 


[1/18 /1/1/)/1/37/.1M/)7//)12//Ÿ//10)/4.//.1/) 





lim = +œ; lim =—œ, suy ra đồ thị hàm số có tiệm cận đứng là đường thẳng x = 1 


xL_” 


Chiều biến thiên 


)Jf= > 0Vx(T—œ;1)t2(1;+œ) 


_1_ 
(x- 
Hàm số đồng biến trên mỗi khoảng (—œ;1);(1;+e) 

Cực trị: Hàm số không có cực trị 

Đồ thị 

Đồ thị cắt trục Ox tại điểm (2 ; 0) 

Đồ thị cắt trục Oy tại điểm (0 . 2) 

Đồ thị nhận giao điểm của 2 đường tiệm cận I(1 ; 1) là tâm đối xứng 
Bì Đáp án A. 


TXPĐ:D=R 
#z)=1I—2cos2x, ƒ"(x) = 4sin2x 





ƒx)=0<>]l—-2cos2x = Ô <>x7= tc—tkz,k€Z 
7tr] ssn| — | =-243 <0 


: `. 7 
Hàm số đạt cực đại tại xcp = — P +*kZ 


3 


Với y.„ = /[-§ttn ]=-§tŠ +2+kmksZ 


7 
l§ +iz Ì~4sin5 =2Vã >0 hàm số đạt cực tiểu tại Xcr B0) kZ 


Với Vcr mướn: 2+k7z,kceZ 





Ta có: ƒ(x)=x” -4x” +4; ƒ(x) xác định và liên tục trên đoạn l~z: | 
fz)=4x`—§x 


Với k>920MIẠi 


Ta có: /[¬ 2]**e —,.ƒ(0)=4, ƒ(\2)=0, ƒ(2)=4 
Giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số Í{x) trên đoạn L~2: ) lần lượt là 4 và 0. 


SƯENG Đáp án B. 





y'=x -4x+3 
Đường thẳng y =3x+1 có hệ số góc 3 


Do tiếp tuyến song song với đường thắng y=3x+1 nên y(x)= 3 
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x=0>y=Ì>PTTT:y=3x+l 


x=4-sy=. ¬ PTTT:y=3x—^” 


Mị * 2 2 ~ ^ F.x %4. , 
lhử lại, ta được y =3x = thỏa mãn yêu cầu bài toán. 








Hoành độ giao điểm của đồ thị hàm số (1) và d là nghiệm của phương trình: 


2mx +] xzl 
————=—2x+m<> 
x¬l 12x” +w—2)x+m+1= 0(2) 
Đổ thị hàm số (L) cắt d tại hai điểm phân biệt có 2 nghiệm phân biệt #l 
] 
` tH — —=—— 
2+m—2+m+0 2 
A= m2 —12mm—4 > 0 ||?m>6+2xl10 
m<6—2Al10 
2—m 
*; +*x; = 
Do x,,x; là nghiệm của (2) <> 
m +Ì 
X;.X¿ =“——— 
H2 


1— 5m = 21 GEÖNG 


Theo giả thiết ta có: c 8/9) 
l= 5m =T—21 GIEEE ưu 





4(x, +x;)— 6x) =2l<>|I—-5m|E2l<> 
Vậy giá trị m thỏa mãn đề bài là m=-4 
ồ Đáp án Ð. 
TXĐ:D=R 
y'=~3x” +2(m+3)x— (m +2m); y"=—6x + 2(m+3) 
Hàm số đã cho đạt cực đại tại x=2 
y2)=0 —12+40n+3)—m”—2m=0 |m°-2m=0 |m=0 
y'2)<0“” -12+2m+6<0. lu Tạ sơ Ti, 
Kết luận : Giá trị m cần tìm là m=0; m=2 _ 








Cho hàm số: y = =Y Ì3y 1 3(m/ —l)x— 3m/—L1_ (1) 


Tìm m để hàm số (1) có hai điểm cực trị x và x, đồng thời Đ —%| =2, 
y = -3x2 + 6x + 3(m2 - ]) 


+ Hàm số (1) có hai điểm cực trị khi y` = 0 có hai nghiệm phân biệt —© A'= 9ˆ > 0<> m z 0. 
+ lx, —%| “2< là, +*; ' — 4x,x, =4 
Trong đó: %, + x; =2; x;x;¿ =l— mí 


Nên lx; —;| =2©l—m =0<>m =+l (TMĐK). Vậy S(O; R 


M.....L........TN 








Gợi MSiy,),(x, #1), vụ CC, Tacó đ(M;A,)=đ(M,Ox) ©]s =]|=|i) 
| 


V2 vi 
© |x¿ -l|= Sa Hk ©>(x¿ 1) =|2xụ +] 
T =] : 2 Xạọ= 
Với Xạ >——, ta có : Xạ —2Xạ tÍ= 2xạ + © 
z Xạ= 
Suy ra M{0;—1),M{(4;3) 
= 
VớI X%ạ <;ta có pt X¿ — 2X; +Í =—2Xạ —Ï«© x; +2=0 (vô nghiệm) . 


Vậy M(0;—1),M(4;3) 





Với điều kiện đó, PT đã cho tương đương với 





4 2 2x(x—])= 4 
loz,(2x)“(x—1)? =—<>[2x(x—1)[ =16 <> {<>x= 
og,(2x)'(x~1)' => «>[2x(x~Đ] Xecc- i24 

5.2'—8 cải gia. , 5,2. 
l08| CT2 =3—x (1), điều kiện KT Tuớu 
3.2 =8 xư¿ Š : : : : 
_— 
f=4<>x=2 
Đặt 27 =/ >0 —> 5/? —16/ ~16 =0 <> Á 
Pha VI 


Suy ra D=8. 


Đáp án D. 





l 
Si ng 4 
A=log 6+ log„81— log, 27 + 81%” =log, 6+ log; 9 — log; 27 +38!) 


=log, CC +5 =l+625=626 


—> log; 626 = log;(2.313) = l + log; 313 


) Đáp án D. 





Điều kiện: x>1. 
| 
2log;(x— 1) + log „(2x T—]) < 2 <> log ¿ [Œ ~1(2x—1)|<1<> 2xÍ PhONHSienE ANSSP) P2 PP VAH CậC 


kết hợp với điều kiện ta được # € (1 2| 
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log, 50 


=- 6c“ = log,15+log,I0=1=ø+b~—] 





ì Đáp án A. 


@=log, (av5)—2log, (aÄƒb]+3log, b =log, (azvb)—log, (a°v5)+3 =log, Ta : 
a 


lẽ... 
ã 





Phương trình <> 3.25” —10.5” +7 =0, 

ứ=l<>x=0 
Đặt =5 ứ >0)—>3/2—10+7=0<>| 7 7 
SN 5686577 


Vậy phương trình có 2 nghiệm. 





Điều kiện: x >1. 

TẠ Gói 3 9h 4 36 8 4 4 loài): 9923/33 3)? La 010 
(3 -3)(4“T-3)<0 

+ Với x=1: (2) thoả mãn; 

+ Với x>1;(2)©œ3“1 <3€Ằ>vx-l<l«@ầẰl<x<2, 

Vậy nghiệm của bất phương trình là: 1 < x < 2 


Đáp án: B. 





/og ¡| log,(2—x”) | >0 (xe®) (2). 


Điều kiện: log,(2— x”) >0 ©©2—-x” >l€Ằ-—-l<x<1 
_ ý —Ï<x<l —=l<x<l —-Ï<x<l 
Khi đó (2) © log,(2—x“)< 1< : ©®©$„ © 
2—x“<2 xX>0 xz0 


Vậy tập nghiệm bpt là 5 = (—1;0) t2 (0;1) 





rx 1 





t1 tH & —= 
“on e0 6= x>——=¿£1“ >e2, 
1+xz? 2 l1+ 2 


—t! 


Do đó giá trị nhô nhất của hàm số là e2 xảy ra khi x=1. Theo đề e 
5 M 








Ta có: 1+x” >2x suy ra 


Ỉä 


cịn 


<>?m=1 








I//27x1/ WW§>/17)/2/1:121://177Ñ7/7//) 
[1///8/1/)/1/1/Ñ7/:/M/)7//)12//.,01)/Ấ.////, 




















Đồ thị hàm số cắt trục hoành tại (— 1; 0). Do đó $ = ÍI= — ko 
r|x+l F 3 0 2 3 
Ta có Š = dy = lÍt+ }z|~|(r+3n|x-2 J-k-e3-ss3- 
kì P272 ni 2 S972 ' 3 9) 





T+ 


bình snx4v+|sinx cos2xảx =l +1, 


`. 


5 
l= [sinx. (x+cos2x) đx = 
0 


Hi 
4 % 
Ẳ = | x.sin xảx = —x©0sxÌ? + cos xẩx = 0+ sin x|? = Í 
l) 


: : 

!,= =z|(eh 3x—sin x)dx =g|s" 3x.đ(3x)— ;jsnxá 
l An: Z |] 1 | 

=——~co0s3x|? +—cosx|? =——=—=—— 
6 “. : 2 3 


I=l+=~ 





J= 


(2x+In(x+1)) dx= A +B 


"ác 


2 
2 
Tính A=[ 2x4: =x' K= 4 
0 


Tính B = [taœ +1))dx 


Ú ảx 
: ; Re Ta) 
Xem: Tên TÚ) ta chọn được š x+l 
dụ =dx 
 =x+] 


Dùng công thức tích phân từng phần 





x+Ì 
x+l 


2 BÀ v2 2 
lš L1 2038)10620u X9 RC Esriuniuies ạ “2mn3~2 


2 
Vậy: J = | (2x + In(x+1))4x= 3In3+2 
0 






Phương trình hoành độ giao điểm: 











x=0 
-#Ì +2x =7mx © xˆ =(2~ m)x = 0 
x=2-r>0 
2~m 2-m x3 | ghi 2—1m 
5= [ |-x?+2x- ma|dx = [ (_—x? +2x—mx]4x = ——+xˆ— 
0 0 Ổ 2 
0 
=—m +6m” —12m +8 = 27 
Do đó ? = —1 
\ sồi giản Đáp án A. 
v — |l+3i 
+j)z—1~3/=0<>z=———=2+ỉ 
| l+i¡ 


—>W=2—¡ 


Số phức w có phần ảo bằng - 1 






VẤN sở n Nà 
SK sày No ) äp án C, 


Trên mặt phẳng phức tìm tập hợp điểm biểu diễn số phức z thoả mãn: |Z ~l+?|EÌ 
Gọi số phức Z =x*+ y(x, y<€ ) điểm biểu diễn M@;y) trên mặt phẳng phức 
Iz—1+7|E1<»|x—1+(y+I}/E1<>(x—1)“+(y+1 =1 


Vậy tập hợp các điểm biểu diễn số phức z là đường tròn tâm I(1;0) bán kính R =] 





z =(I~2i)(4~3i)~2+8i =~4~—3i., Phần thực: -4, phần ảo: -3 


|zEC4 +(-3⁄ =5 





đo: _ 
` U32. Đáp an A. 


Giả sử z=x+ yi;(x,yc R) 

IzE2«©>(x*+y°)=4 

lz2+z|E2«>(x°—y?+x)+(2y- y =4«©>(x2+y2} +(x? + y?)~6y?+2x) =4 
x=l->p=l+43 
x=-2>y=0 


<>4ˆ+4—6x(4- x”)+ 2x” = 4 c> 8x —24x+16 =0 <> 


Vậy z=-—2;z=1+4|3¡ 





Đặt z=x+ yi(ø,ye R) — z=x~ yi => ~2z =—2x+2yi 


Khi đó phương trình đã cho trở thành 


x=—3 
—X= 
x+ yi— 2x + 2 yi = 3 + 4i C> —x + 3y = 3 + 4i c> <> 4 
sẽ" jJV=c 
3 
97 _ v97 
9 3 





Ta có: 4IJ =2|IQ+ 1N] 
Mà IM+IP =0 do đó IQ+IN =IM+MQ+IP+PN = MQ+PN 


="'ÍATrfBDjf- DBeˆ AF 
5| 2 #4 


. 4|0—-i1Ì=4-x =8 
Suy ra 4]j=AẺ © ân Tuyến, M 


4(2+1)=5-yw„  |Wu=-7 





Ta có: AC=zx/2 
Theo đề cho ABCD. ABCTD' là khối lập phương. 


Suy ra cạnh của lập phương là K. =i=Veứ 





Đáp án €. 





Ta có: 


a3 a2\3 (đvdt), 


24B€ = 2:2 4 





4 = tan SB3.AB = = 





Ứ$ Anc = = Apc-S.Â = r (dvt) 
3 lỡ; 

















NÀNG TANNT \ \ 

VÀ VN ` À 
AM 
À 


.AB.AC.AD = 28a" 


MÌP¬ 


_Ẩ1 _ 25 3 


Gọi G là trọng tâm tam giác ABD, E là hình chiếu của G lên AB 
Ta có 
AB 1 (SGE) > S4G = 60° > SG = GE.tan601 


Mà GE = +BC nên tính được SG. 


Hạ GN L AD và GH 1 SN 
= 4(B,(S4B)) = 34(G,(S4B)) =3GH 
GNGS — _ a3 


4GN?+@GS®? 2. 


=3 


Đáp án D, W 
AB 6. 
Thực chất độ dài đường sinh ï là BC =———-= “v34 
cos 30 3 


Đáp án D, 
Rõ ràng chiều cao hình trụ ở = 4, 
và đường kính đáy 2R =øz. 
3 
Do đó thể tích: V =zRẺh=—. 
Đáp án D. 
Ta CÓ: 5„ =5 + 25/ 
Ta có bán kính đường tròn R=1, chiều cao ¡= MN = R43 =v3 
Suy ra: S„ =2zRI=2z4J3., S,=zR = 


Suy ra Š,, =2z1+13). 


_ 


Này NGON AM 


. 


` 

























Tiếp cận 11 chuyên đề trọng tậm 
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snC =2 tạnC =2(2;CM =a{2;AM = CM.tan C=4a 
sin 4 = sin 2C = 2sinC.cosc=21242 _ 442 
3 3 9 
: _ § _ : BC 9a 
Theo định lý hàm số sin trong tam giác ABC ta có 2R =— ợ: = m3 
sin 


Gọi Ï là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC ta có IA = R. ï 
Dựng trục của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC. Mặt phẳng 
trung trực SA cắt trục đường tròn tại J khi đó J chính là tâm 
mặt cầu ngoại tiếp SABC 





Gọi r là bán kính mặt cầu ngoại tiếp S.ABC khi đó 


A 
SAÌ _ z97 
⁄¿ 


?=]JA=]JB=]S=TC =,|TA?+ : 





'+LÁ # -ảá F.v L.v # * 7m qˆ 
Diện tích mặt cầu cần tính là § = 4z.rˆ = 37.8 





x-¿ J1Ì Z 
-2_ —] 
Gọi M là giao điểm của AB và (P). Do M thuộc AB nên M(2+t;-1-2t;-t). M thuộc (P) nên 


2+t-1-2t-t-3=0<>t=-l 
Do đó M(1;1;1) 





Đường thẳng AB có pt: 





Tâm của mặt cầu (S): là I(1;-3;4), bán kính R=5 
IM =(0;4;3) 
Phương trình mặt phẳng (P) qua M là: 4y+3z~—7 =0 





tên Ä, Tu Đáp án B. 
x=l+2/ 
| y=2-t 
Tọa độ A là nghiệm của hệ ẩ : mm <>f=-~2 <> Á(-3;4;l]) 


2x+y+z+1=0 
Đường thẳng d` nằm trên mặt phẳng (P) và vuông góc với d nên có 


VTCPu„ =| u„,n, |=(—2;0;4) 
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z=l+2/ 





Vì d vuông góc với (P) nên n„ =1, =(2;3;)) 

Phương trình mặt phẳng (P): 2x+3y+z=0 

7911|. lóc, 

VJ4+9z1 v4 

\\ Đáp án D, | xe 7 = 13 


Đường thẳng AB đi qua A, VTCP AB= ( -12;~6; -4) có phương trình tham số:4 y = 2— 6 
z=l-4t 


Khoảng cách từ điểm A đến mặt phẳng (P) là: đ(44,(P)) = 





Kiểm thấy đáp án A, B, C sai. 
x=35 

VTCP của { y=—1—2/ là w=(0;~2;3), rõ ràng 4B =0. 
z =3í | 





Gọi 8'{x;y;z) là điểm đối xứng với 8(5;-1;—2) 
Suy ra B'(~1;-3;4) 


Lại có 





MA— MB| =|MA— MB |< 4B' = const 
Vậy |M#4— MPB| đạt giá trị lớn nhất khi A⁄Z, 4, ø' thẳng hàng hay Ä⁄Z là giao điểm của đường 
thẳng 4#' với mặt phẳng (P) 
x=l+í 
4B' có phương trình 4 y=—3 
z=—2Í 


Đ 
Tọa độ 4⁄ (x: y;z) là nghiệm của hệ 8 © 


Vậy điểm 3 (—2;—3; 6) x+y+z-l=0Ô0 z=6 


NT NA QTOWNUON 
về ' sử: SN lv, 


Gọi D(z; 0; 0) thuộc trục hoành. 

Ta có AD = BC 
©(x-3+4'+0=4+0 +3 
Vậy: D(0; 0; 0) và 2/6; 0; 0) 










liếp cận 11 chuyên đê trọng tậm 
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l0) Đáp án A. 





Mặt cầu (S) có tâm /{ 22) , bán kính &=Š 
Khoảng cách từ điểm 7 tới mp(P) là 3{(1,(P)) =3 
Vì đ(1,(P))< R— mặt phẳng (?P) cắt mặt cầu (Š) theo một đường tròn. Bán kính của 


đường tròn là r = 4|” - đ' (7.07)) =4 
Gọi H là hình chiếu vuông góc của điểm 1 trên (PP) suy ra đường thẳng IH đi qua 7 và 
vuông góc với mp(P) 
x=l+2í 
— phương trình đường thắng IH:+ y =2— 2/ 
z=3-Í 
Khi đó 77 là giao của mp(P)với IH = ?Ö (3;0;2) 






























\)à là) 
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MT) Cho hàm số ÿ = ƒ(x). Mệnh để nào đúng trong những mệnh để sau? 
A. ƒ '(x)>0 với vxe(a,b)= 
B. ƒ'(x)>0 với Yxe(a,b)© ƒ(x) đồng biến trên khoảng (a,b) 
C. ƒ(x) đồng biến trên khoảng (z,b) © ƒ”(x)>0,Vz e(ø,b) 

(x) nghịch biến trên khoảng (z,b) => ƒˆ(x)>0,vx e(a,b) 





— 


(x) đồng biến trên khoảng (a,b) 


=° 
¬ 


¡ Đồ thị hàm số sau là của hàm số nào? 





—x°Ẻ+3x? —1 B. -x!+2x?2+2 


te 
lI 


C.=x“+2x?+2 D.z+3xˆ+1 


⁄“ " A7 * ki ¬X + ` . 1 ` 
Số điểm cực trị của đồ thị hàm số 1= K3 —x+7 là: 
B.0 


€, 3 D. 2 








` A¿đ +x— 1 . ^ > ` L¿ Lệ ˆ xè 
Cho hàm số sau: # = PS. những mệnh đề nào đúng trong các mệnh đề sau? 


(L) hàm số luôn nghịch biến trên D=R\{3} 

(2) Đổ thị hàm số có 1 tiệm cận đứng là x =1; 1 tiệm cận ngang là 1 = 3 

(3) Hàm số đã cho không có cực trị 

(4) Đồ thị hàm số là hypebol nhận giao điểm I{3;1) của 2 đường tiệm cận làm tâm đối xứng. 
A. @), (3), (4 B. ), (4) C. (2), (3), (4 D. (1), (4) 


M4 ^^ +... ˆ 2 ` 
đồng biến trên khoảng nào? 


B. (L+=) C. (-1;1) D. (—; -1) và (1: +) 


|) Cho hàm số: = x* —2x2 +2. Cực đại của hàm số bằng? 
B.I C. -1 D.0 
2x +(6—n)x+2 


TIx+2 








1ì Cho hàm số  = 





BA có đổ thị là (C„)- Hỏi đồ thị hàm số luôn đi qua mấy 
điểm cố định? 
A. 0. B. 1. ty 2: D. 3. 










Tiếp Ly) I E! chuyên đề trọng tậm 


M'ằ1 1.1.1... ÁN 








} Cho hàm số = 





= È có đồ thị là (C). Tìm tất cả giá trị của ? để đường thẳng (4) đi 
qua A(0;2) có hệ số X® ? cắt đồ thị (C )tại 2 điểm thuộc 2 nhánh của đồ thị? 
A.m>0. B.m >0. €. rr < —B D.r >0 hoặc ? < —5. 





Ï) Cho hàm số =2x”—3(m+1)xˆ +6m+~2 có đồ thị (C„). Tìm tất cả giá trị của ” để 
đồ thị C) cắt trục hoành tại duy nhất 1 điểm? 
A.rn<1—J3 hoặc m>1+^|3. B. 1-43<m<1+4/3. 


nz#l 


C.1ữr =1. | D. : 
Nướng. 


LẤn hà tuệ , SE Độ “ D= „ =. ựA rÝ\ 3+ ^ Ạ^ h ⁄ . Á + A2 ⁄ 
11.) Chohàmsố „- — có đồ thị là (C). Hỏi trên đồ thị (C) có bao nhiêu điểm có 
X ——. 





tọa độ nguyên? 

Á. 3 điểm. B. 4 điểm. C. 6 điểm. D. Vô số điểm. 
11 Coohàn số = ƒ (x) xác định và ƒˆ (x)>0 vx e(a;b). Khẳng định nào sau luôn luôn đúng? 

A. Phương trình ƒ|{z 





(x)=0 vô nghiệm trên khoảng (a;b). 
B. Phương trình ƒ(x)=0 có 1 nghiệm trên khoảng (z;b). 
C. Phương trình ƒ(x)=0 có ít nhất 1 nghiệm trên khoảng (z;). 
D. Phương trình ƒ(x)=0 có nhiều nhất 1 nghiệm trên khoảng (z;b), 
ØW ¡Hi ng can số hàng nàn của Việt Nam là 1%. Năm 2010, dân số nước ta là 58360000 
người. Sau khoảng bao nhiêu năm thì dân số nước ta sẽ là 128965000 người ? Giả sử tỉ lệ 
tăng dân số hàng năm là không thay đổi. 


A. 36, B, 37. C, 38. D, 39. 





KT Nghiệm của phương trình iog; x+ Íog; (++ 2) =1 là bao nhiêu? 
A. x=1 hoặc x=-3. B.x=-3. 





C.x =1. D. Phương trình vô nghiệm. 


Sa TÊN Tính đạo hàm của hàm số: 1 = lỗ -2x+ 2)£ 
A. '=(2x-2)£, C.=(2x~1)€”. 
C.y=x⁄”, D.y'=(2x-2)£ +z(2x—2)£“"", 





".: Giải bất phương trình: iog; (x-— 1) mm log, +” >0 











A.x<2, B.x>0, Cư D.0<x<1. 
2 ä 2 
Bì Cho a=iog,„ 5;b =log, 7;c =log, 3. Khi đó los, 35 được biểu diễn là: 
A.20+2©) p_2(b + 4c) C.0†ác. D. b+áac 
1+c 1+ec l+ec 2(1+c) 
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` F.4 ve, tủ . ` ˆ^ ˆ 
Cho hàm số:  =£” ˆ“**^. Khẳng định nào sau đây sai? 





A.u'=2£? (x-1) cx ~2⁄, C. Hàm số đạt cực trị tại điểm =1. 
B. Trên R, hàm số có giá trị nhỏ nhất là e. — D. /m =0, 
x->—œ 





Hàm số 1 =log;_,..x đồng biến trên khoảng (0;+œ) với giá trị nào của # ? 


Ạ. ae(0;2)\{1). B.ze(—2;1)\{0) —_€,z>2 hoặcz<0. >1 và az2. 








lập xác định của hàm số: # = oø, lì HH là: 


A. D~[~:2] c.p=[2] 5.D=|~s:2 | D,D=(0;+œ). 
3 3 3 3 


Phương trình x"2#:z'~ls2*-8 ~ Ì có bao nhiêu nghiệm thực? 
X 








A. Vô nghiệm. B. 1 nghiệm. C. 2 nghiệm. D. 3 nghiệm. 


Với z,b,c,x > 1, cho các khẳng định sau 





1. a8:° = cl8uC 


2. Phương trình l§ =~2x”+4x—9 vô nghiệm. 


1 _(2017Ì | 
3. Khi ? > 1 thì phương trình |x|+ bị = Eun luôn có nghiệm duy nhất. 
Có bao nhiêu khẳng định sai trong các khẳng định trên? 
A, 0. E;ï. E2. _ D. 3. 





Một vật chuyển động với vận tốc s(t) (m /s) có gia tốc ø'(£) = —:Ím /8ˆ . Vận tốc ban 
đầu của vật là 6m/s. Hỏi vận tốc của vật sau 10 giây (làm tròn đến kết quả đến chữ số thập 
phân thứ nhất) có giá trị gần với giá trị nào sau đây? 

A. 13 (m5). B.13,1(m/s)... C.13,2 (m/5). D.13,3 (0/5). 





Kí hiệu (H) là hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị các hàm số = ƒ(~), = s(*) và 
hai đường thẳng x= a,x=b (a<b). Khi đó thể tích V của khối tròn xoạy thu được khi quay 
hình (H ) xung quanh trục Ox là: 





ý 2 
A.V.= z (/\ x)—g? (x))4x. C.V=z[(f(x)-s(x)) 4x. 
b 
B.V= zÍr (xz)-#Ÿ (x)|4x. D.V= z|(s” (x)-ƒ# (x))4z. 
Giá trị của tích phân /S 2L dx là: 
A. 1 B. £ tiếc D.e 
2 


I(727Ểw;)LWN N3/1))/2/1./21//00/1787⁄1/7) 
LỊ/08/)/)/1/1/32/2/98/)/)/112//Ÿ//)/),0//1/) 














*x 
s. Tính đạo hàm của hàm số sau: FÍx)= | sint?ẩt(x > 0)Ÿ 
| 1 
.F(x)~°!*,pg.r(x)=°"E,  c.r(x)=2°”“,  p.F(x)=simMx, 
Ầ F'{z) FP B (x) TY C (x) Vã (x) 9?! x|'x 
NA x.- ". ` ` 3871!x — 2C0§X _ 
ì Tìm họ nguyên hàm của hàm số: ƒ(*) HE "... 
A. | ƒ(x)4z=—Im(3cosx+ 2sinx)+C C. | ƒ(x)dx = In|3sinx— 2cosx|+C . 
B. |ƒ(x)4x=—Im|—8cosx+2sinx|+C. D. | ƒ(x)4x = ln|3cosx+2sinx|+C. 





1 
Tìm các số 4, để hàm số ƒ(x)=asinzx+b thỏa mãn: ƒ(1)=2 và |7(x)4x=4: 
0 





À. 1 =?7.D=2. B.a=-z,b=2. C.a=,b=2. D.a=—,b=2. 
2 
Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số y=\J4~= và đồ thị hàm số 
NI in. 
“a2 
A. 2+4. H2 Su C.2z—^. D.Ề. 
3 3 3 







Phần thực và phần ảo của số phức Z lần lượt là: 
Ạ. -4;—-3. B.-4;3. C.4;—3. D.4;3. 


0049) Tìm phần thực và phần ảo của số phức z. Biết rằng z = (1 +2/ \(-2 + /) 





Bi) Tập hợp biểu diễn của số phức z thỏa mãn: z+3z = l2 l v3i]>| 


A. Là đường thẳng =—/3x. _C.Là đường thẳng /=v3x. 
B. Là đường thẳng  = -3*x. D. Là đường thẳng =3. 





Kí hiệu z¡.z¿ (qui ước: z; là số có phần ảo của lớn hơn) là nghiệm của hệ phương trình 


7=] 
8- Khi đó 22 +6Z, bằng: 
z”+2Z~1|= hóa 
27 
A. 6+. B.—6+/5¿. mx:... Ủ:6=dJ 57. 


ÿ Tập hợp điểm biểu diễn số phức Z thỏa điểu kiện |z+1+2|=1 nằm trên đường tròn 
có tâm là: _ 
A./(1;2). B.1(—1;2). C.1(1;—2). D.I(_-1;-2).. 








Số phức z=4-3¡ có mô đun bảng: 
A. 2B. B.5. C7, D.V7. 
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2. 





chi phí sản xuất vỏ lon là nhỏ nhất, tức là nguyên liệu (sắt tây) được dùng là ít nhất. Hỏi khi 
đó tổng diện tích toàn phần của lon sữa là bao nhiêu, khi nhà sản xuất muốn thể tích của 
hộp là V cmử. 


Ụ 2 Vˆ 
S„=3‡ ¡ B Sự li P C. Sp N P kă¿ 4 








" rv ri trục AB, biết OA =4? 
A. 256z(dot) B. 32z(dot) C. 64m (dvtt) D. (dvtt) 


ì Số cạnh của hình mười hai mặt đều là: 
B. ló, C. 20. D. 30. 






ƒỸ) Cho hình chóp tứ giác S.ABCD có thể tích bằng V. Lấy điểm A“ trên cạnh S4 sao cho 


SA= s6A . Mặt phẳng qua A” và song song với đáy của hình chóp cắt các cạnh SB,SC,SD 


lân lượt tại B,C”,D“. Khi đó thể tích chóp 5.A“B“ˆCˆDˆ bằng? 


Ẫ B.— C.-S. D., 
3 9 5l 61 
lp) Cho khối chóp S.ABC có các cạnh đáy AB= AC =5a,BC =6a và các mặt bên tạo với 
đáy một góc 60”. Hãy tính thể tích V của khối chóp đó? 


A, V=283443, B.V =62243. C.V =12224/3. D.V =18a2^/3. 








30) Cho hình lập phương ABCD.A”BˆC”D” cạnh a. Tính diện tích xung quanh của khối 
nón có đỉnh là tâm O của hình vuông 4BCD và đáy là hình tròn nội tiếp hình vuông 
A'BC'D'. 
_ - 5, B.sS _2825. C.6 _ z8)J5_ D,sS _ 25. 

+P 2 xp 16 +? 








\ Cho ba điểm 4,B,C cùng thuộc một mặt cầu và biết rằng ⁄4CB=90”. Trong các 
khẳng định sau khẳng định nào đúng? 


A. 4 là một đường kính của mặt cầu đã cho. 
B. Luôn luôn có một đường tròn thuộc mặt cầu ngoại tiếp tam giác 45C, 
C. ABC là một tam giác vuông cân tại C. 


D. ÁB là đường kính của một đường tròn lớn trên mặt cầu đã cho. 





81 Trong một chiếc hộp hình trụ, người ta bỏ vào đấy ba quả banh ten-nis, biết rằng đáy 
của hình trụ bằng hình tròn lớn trên quả banh và chiều cao của hình trụ bằng ba lần đường 
kính quả banh. Gọi 5; là tổng diện tích của ba quả banh, Š; là diện tích xung quanh của 


hinh trụ. Tỉ số diện tích ~1 2 1, là: 
z 


A. 1. B. 1. C. 5. D. Là một số khác. 


Tiếp cận 11 chuyên đề trọng tậm 
Ù)/,/8/)/.)/1/Ñz(.108/)7/112//W//10),Ấ..//7/) 





5) Thể tích hình nón tròn xoay ngoại tiếp tứ điện đều cạnh a bằng: 


A, Z4”. B. 2242, C.Z2243. D.Z2)46. 
_Ò_9 18 18 2A4 








} Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz. Cho ba mặt phẳng (P}:2xz++z+3=0, 
(Q):z—y—-z—1=0,(R ):y-z+2=0, 


Trong các mệnh để sau, mệnh đề nào sai? 





A. Không có điểm nào cùng thuộc ba mặt phẳng trên. 
B. (P)+(O). C. (Q)L{R). D. (P).L(R). 


z—] 
g¿ 


ñ) Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz. Cho hai đường thẳng 4 

và ẳ, ,x-1 “. z-3 
Zð 7 Ơ sei 

A. 3, và đ, cắt nhau. C.d, và 4; song song. 





y1 
—1 


¬ | >è 


. Trong các mệnh để sau mệnh đề nào đúng? 





B. đ, và đ; chéo nhau. D.đ, và đ; trùng nhau. 


¡ Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxz. Cho A(0;0;z),B(b;0;0),C (0;c;0) với 
ä,b,ce R và a.b.c#0. Khi đó phương trình mặt phẳng (ABC) là: 





"Win CƯ G2 .= =1. B. kiện ÁP To at mẽ], 
q b c b ñ8 (€C b cœ ña cb áa 


G 


: n1 (vất Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz. Cho hai mặt phẳng (P T x+37—z+2=0 





: và và (O) :?nx—+z+1=0. Tìm?n để giao tuyến hai mặt phẳng (P } và à (Q ) vuông góc với mặt 
phẳng (R):x—w—~2z+5=0? 
Á, m=-—1. B.m=0. C.?m=1. D.m =2. 


) Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz. Hãy xác định tâm ' của mặt cầu có phương 
trình: 2x2 + 2ˆ +2zˆ +8x~ 4y +12z 100 =0. 


A. 1(4;-2;6). B.J(—4;2;—6). C.1(2;—1;3). D.1(-2;1;-3). 





lì Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz. Tính bán kính R của mặt cầu đi qua 4 điểm 
A(1;0;0),B(0;-2;0),C(0;0;4) và gốc tọa độ O? 
v21 v21 v21 v21 


= B.R=——. €C.R=——. D.R=——. 
2 _ 4 6 8 








xa Trong không gian với hệ trục tọa độ Ox7z cho bốn điểm Al2;4; g B(1;4;-1), 
C(2;4;3) và D{2;2;-1). Mặt cầu đi qua 4 điểm A,B,C,D là: 


3Ỷ 21 3Ý 21 
A. z-š +(y~8) +(s-1} =t. c|x+Š] t(y+8)'+(z+ 1Ÿ =2t, 
3Y 2 21 3Ý 21 
b. xã] t(y+8Ÿ +(z+1Ÿ =2, D|z~Š) +t(y~3Ÿ +(z~1Ÿ ='P. 




















\ it) NỘI Qàt VN Nn NNG 
SÀN Này ANEAÊNIỀN NÀ 

Re +5 \ '3đ0% Li ¬ Xi lo T 
W \ ệ Ứ 

"NÀNG An TOAT NƯỚNG lâu 





Na là 
`, 








h) 50) Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxz, cho 2 đường thẳng đ; li” = = 
x+2_1-1_z+l 
_4 2 á 





và À đc: . Xét các khẳng định sau: 





1. Đường thẳng đ, và ẩ; chéo nhau. 


2. Đường thẳng đ, và 3; vuông góc với nhau. 
4 = 





3. Khoảng cách giữa 2 đường thẳng nay bằng 


Hỏi có bao nhiêu khẳng định đúng trong các khẳng định trên? 
A, 0. B. 1. C2. D. 3. 





LỜI GIẢI CHI TIẾT 





áp án A. 

Ta có định lí: 

“Cho hàm số = ƒ (x) có đạo hàm trên K. 

A. Nếu ƒ {*)>0 với mọi x thuộc K thì hàm số ƒ(x) đồng biến trên K.. 

B.Nếu ƒ (*) <0 với mọi z thuộc K thì hàm số ƒ (x) nghịch biến trên K” 

Chúng ta nhận thấy rõ ở đây, chỉ có chiều suy ra và không có chiều ngược lại, vậy chúng ta 
có thể loại được ý B, C. Với ý A và D, soi vào định lý chúng ta có thể thấy được ý A đúng. 


Vì sao ý D lại sai. Chúng ta cùng nhớ lại định lý mở rộng ở trang 7 SGK, và nhận thấy mệnh 
để này còn thiếu rằng ƒ (x) tại hữu hạn điểm. 





Nhận thấy đây là đồ thị hàm bậc ba nên ta có thể loại ngay đáp án B và C. 

Để so sánh giữa ý A và D thì chúng ta cùng đến với bảng tổng quát các dạng đổ thị của hàm 
bậc 3: =ax” +bxˆ +cx+ d (2 z 0) (đã được đề cập ở trang 35 SGK cơ bản). 

Nhìn vào bảng ta nhận thấy với ý D có hệ số z=1>0_ nên đúng dạng đồ thị ta chọn đáp án 
D. (Ngoài ra các em nên tìm hiểu bảng trang 38 SGK về hàm bậc 4 trùng phương, bảng l: 41 
SGK cơ bản về hàm phân thức bậc nhất). 





Ta bit đạo hàm của hàm số được ˆ=-—zˆ —1, nhận thấy phương trình /ˆ=0 vô nghiệm, 
nên đáp án đúng là B, không có cực trị. 





Ta cùng đi phân tích từng mệnh đề một: 
(1): Ở mệnh để này, nhiều quý độc giả sẽ có sai lầm như sau: 


~2 
Vì  =————;<Ù,VxeÙ nên hàm số nghịch biến trên D 





Mệnh đề (1) nếu sửa lại đúng sẽ là “Hàm số nghịch biến trên (—-=;3) và (3;+s) : 


(2): Cách giải thích rõ ràng về mặt toán học 

HH W =1/ II W =L= đường thắng =1 là tiệm cận ngang của đồ thị hàm số. 
lim ự =—œ; AC =+œ;= đường thẳng x=3 là tiệm cận đứng của đồ thị hàm số. 

Vậy mệnh để này là sai. 

Tuy nhiên mình hay nhấm nhanh bằng cách sau (chỉ là làm nhanh thôi) 


Đối với hàm phân thức bậc nhất như thế này, ta nhận thấy phương trình mẫu số “ * = 3> 
đây là T1CĐ. 


Còn tiệm cận ngang thì ý = (hệ số của x ở tử số) + (hệ số của x ở mẫu số). Ở ví dụ này thì 
1 : : | 
Mr 1 =1 chính là TCN. 
(3) Đây là mệnh đề đúng. Hàm phân thức bậc nhất không có cực trị. 
(4). Từ việc phân tích mệnh để (2) ta suy ra được mệnh để (4) này là mệnh đề đúng. 
Vậy đáp án đúng của chúng ta là B. (3), (4). 





Cách 1: Làm theo các bước thông thường: 1 =  — = te. Bi N Ta thấy với x e(-1;1) 
thì y“ >0. Vậy đáp án đúng là C. (2+1) (2+1) 

Cách 2: Dùng máy tính CASIO fx-570 VN PLUS. 

Ta có thể nhập hàm vào máy tính, dùng công cụ 

TABLE trong máy tính 

Bước 1: ấn nút MODE trên máy tính 


Bước 2: Ấn 7 để chọn chức năng 7:TABLE, khi đó máy sẽ hiện f(x)= ta nhập hàm vào như sau: 





Ấn 2 lần = và máy hiện START?, ta ấn -3 =, máy hiện END? Ta ấn 3 =. STEP? Ta giữ nguyên 1 
và ấn =. (Lý giải vì sao chọn khoảng xét là -3 đến 3: vì ở đáp án là các khoảng (~œ,1);(~1,1);(1;+s) 
vì thế ta sẽ xét từ =3 đến 3 để nhận rõ được xem hàm số đồng biến nghịch biến trên khoảng nào?) 





Ở bên tay trái, cột X chính là các giá trị của x chạy từ -3 đến 3, ở tay phải cột F(x) chính là 
các giá trị của y tương ứng với X ở cột trái. Khi ấn nút Bổ (xuống) ta nhận thấy từ giá trị X =—1 
đến X=1 là hàm F(x) có giá trị tăng dần, vậy ở khoảng (~1;1) là hàm số đồng biến. 








Nhìn qua để bài thì ta có thể đánh giá rằng đây là một câu hỏi dễ ăn điểm, tuy nhiên nhiều 


độc giả dễ mắc sai lầm như sau: 


1. Sai lầm khi nhầm lẫn các khái niệm “giá trị cực đại (cực đại), giá trị cực tiểu (cực tiểu), 
“điểm cực đại, điểm cực tiểu” của hàm số. Ở đây chúng ta cùng nhắc lại những khái niệm này: 

- Nếu hàm số ƒ (x) đạt cực đại (cực tiểu) tại z¿ thì xạ được gọi là điểm cực đại (điểm cực 
tiểu) của hàm số, ƒ lu) được gọi là giá trị cực đại (giá trị cực tiểu) còn gọi là cực đại (cực tiểu) 
của hàm số. Điểm À1 t7 ƒ lấy )) được gọi là điểm cực đại (điểm cực tiểu) của đổ thị hàm số. 

Chúng ta nhận thấy nếu nhầm lẫn giữa các khái niệm điểm cực đại của hàm số, và cực đại 
của hàm số thì chắc hắn quý độc giả đã sai khi nhầm lẫn giữa ý D, C với 2 ý còn lại. Vì ở ý D là 
điểm cực đại của hàm số chứ không phải cực đại. 

2. Sai lầm khi phân biệt giữa giá trị cực đại và giá trị cực tiểu của hàm số : 

Ở đây vì đây là hàm bậc bốn trùng phương có hệ số a=1>0 nên đồ thị hàm số có 1 điểm 
cực đại tại x=0 (xem lại bảng dạng của đồ thị hàm trùng phương trang 38 SGK) Pgiá trị cực đại 
của hàm số là /c; = ƒ(0)= 2. Vậy đáp án là A. 





) Đáp án D. 

S2 +(6—m)x+2 
?rx + 2 

Khi đó tọa độ điểm cố định mà đồ thị hàm số đi qua là nghiệm của hệ phương trình sau: 


la có: = ©ma(y+l)=2xÈ t6r+2~2| xe—E 
1 


x=ŨÖ 

xy+1)=0 © H suy ra có 3 điểm cố định. 
2xˆ+6x+2—2y=0 /=-l 
x=-~2 
y=-1 





I8 Đáp án B. 
Đường thẳng (4) đi qua A(0;2) có phương trình là: /=x+2. 
Phương trình hoành độ giao điểm: — =m+x + 2(+x z2) 

SÃ, — 


© ƒ(x)= max? =2mx—5=0 ta có A' =rm? + 5m . Để đường thẳng (34) cắt đồ thị (C) tại 2 điểm 
 # ÔÖ 
thuộc 2 nhánh của đồ thị (C) thì: 4m° +5m>0>m>0. 


m.ƒ(2)<0 





Đáp án B. 

e Cách I1: Có thể chọn # là 1 số thay vào giải phương trình để loại các đáp án sai. 
e Cách 2: Giải theo tự luận 

Hàm số  =2x” -3(m+1)z' +6x—2 có TXÐ là: D=R. 








ˆ=6x7 —6(m+1)x+6m; A'=9(m— 1)”. Khi đó phương trình y' =0 có 2 nghiệm là: 


*⁄¡ =l—t =3(m~—1) 
X, =>; =(m-1)|-m? +2m+2Ì' 
Để đồ thị hàm số cắt trục hoành tại duy nhất 1 điểm thì đồ thị không có điểm cực trị hoặc 
có 2 điểm cực trị có tung độ cùng dấu. 
* Đồ thị (C„) không có cực trị khi và chỉ khi A'=0 © ø =1. 
* Đồ thị (C„) có hai điểm cực trị với tung độ cùng dấu khi và chỉ khi: 








1 # Ì r # Ì 
c© Âw 1— 2 
x25) =Ðleï0 lo szxteds vậy 1 \J3<m<1+4l3 thỏa. 
@3 
x+2x—5 4 : 
=————=-x+]-——. gọi M|*.;1a | 6{C]} suy ra a =—Xa +1— 
x-1 x_1' Gọi M(Xa/ÿạ }€(C) suy ra tạ =—#u xạ —1 
: 4 
Ta có: x ự ceZ=>—. 
0o x —1 
Xo =2 
Zạ =0 
ẽ=HỊ 
*q =3 
#e-l=#‡2© 
#s=-l 
#a~l=+4 
*g =3 
Xi = 


Vậy có 6 điểm có tọa độ nguyên. 





Gọi ø+ là số năm dân số nước ta tăng từ 88360000 —› 128965000 
Sau # năm dân số nước Việt Nam là: 88360000(1,01) . Theo đề 


128965000 


| ~ 38 (năm). 





Ti 


2 _. 
log, (x-1Ý —28: ng > 0(1) điều kiện BA 








Jx-1 x—l>xVYx>] 





>1©|z- 1Ì>x <©S0<x<- 
b7 1>2zVz e(0;1) 
Đáp án A. 
3a = lo. 5 
, No, ` loc, 35 3(b + ác] 
Ta có: 4 3b=ioe, 7 —> log, 5= 3ac khi đó log, 35=—““=—==——————D 
loe, 6 l+c 
c=loe, 3 
M17ˆ Đáp án D, 





Ự ex~2x+2 — ự' =?2c? (x -1)”? 
=0 2£?(x~1)e”? =0<€ỀẰx=l 
Bảng biến thiên. 





ñ # Ì 
/=los; „ .x điều kiện 420 và x>0. 
ä # 2 
'=———. Theo đ "ly 
S7. NÁu _2 xinla-1|' eo để suy ra Ÿ > IÌa—1| nH q>2` 








Hàm số  =ïog, (tụ sở 3 có nghĩa khi và chỉ khi: 
-3x 














l+3x 
1-32 sa 0n... 
1+3x 13+ 1=33 3 
loợ >0 
0N 





Điều kiện x >0. Phương trình tương đương: —ios2 x + 3log? x— 2log, x =0 


loøx=0_ |x=l 
log, x=1 ©| x=2. Vậy phương trình đã cho có 3 nghiệm phân biệt. 


lo x=2_ |x=4 








ly ›là các khẳng định đúng, các em tự chứng minh. Đối với ý 3 khi thế #=1,5 thì 


VT>2 (theo BĐT CAUCHY) còn VP<2 suy ra phương trình đã cho vô nghiệm suy ra 
khẳng định 3 sai. 





C _— 


1 1 
= 2(mz} 1T 2 











“Ta ký HỈt)= [sim — Hí(t) =sint 
HN). sỉ" x 
_2jx 2x 





Khi đó: F(x)=[H(Jx)- H(1)} = 


" 






° F |. 

' XU 

Nệt HN va Min NUỆN đi 
`" N3 vi 


To có: [/(x)--[ “#9 2sinx) 


— *dx =-ln3c0sx+2sinx)+C. 
3C0Sx + 2S1X 





(1)=2©asinz+b=2e>b=2. 


=á«>d=7. 


1 
—ii CQS 77X 
Bác uc, 
Z 


[/(x)œ =4 [(ssinzx+2)4x =4 =| 


0 














: xˆ =-16{1 242 2 : 
T=-=e© "an Ss= J tư n 0n Ti cong 


2 
4\2 % =8 -2/2 





z=(1+2i)(-2+i)©z=-4-3i suy ra Z=-4+ 3i. 
vậy phần thực và DI NÓ ảo của số phức Z lần lượt là: -4;3. 





Đặt z= x+yi (x,yeR) suy ra Z =z— ¡. Khi đó ta được 


Ax—2yi=24|x2 +2 + J3(x?+ 1ˆ] 








Đặt z=x + t¡ (x„/R) suy ra Z=+~ 1í. Khi đó ta được 





(x+/)(x-i)=1 ˆ=1—+? 
x+yj+2(x~)=|= Lễ, ” đi? TxÊ ~2x + =0 
2 = 

ãn SN 

~ _5 

9 s8 -2,45 „ _2_ v5 
c© l2 c© 5 SUY fâ Z¡ =—+ R Z2 h 

#= =2 (0 L7 

2 25 










vn VN, , La 
tC an 33: Ta án B 
Viên No " 


MU và. 4 
TK AI LOAN TC hộ 
NỘ NHÀ NDY NIANNDA 


z=x+yi (x,ye R) suy ra z =x~ vi. Khi đó ta được |(x+1)+(2—y)/|=1 ©(x+1Ÿ +(y-2) =1. 
Vậy tập hợp số phức Z nằm trên đường tròn có tâm I(—1;2). 


0N 4 Đáp án B. 

Đây là bài toán vừa kết hợp yếu tố hình học và yếu tố đại số. Yếu tố hình học ở đây là các 
công thức tính diện tích toàn phần, diện tích xung quanh, thể tích của hình trụ. Còn yếu tố đại 
số ở đây là tìm GTNN của 5,. 


Ta có yếu tố để bài 





TỶ ểy T9 ý TT Si ) 
7 


V V 
S„.=S,„ +26, =2zR? +2zR.h= 2|»: +zR.—— = 2|»: + H 


zrR 





Đến đây ta có hai hướng giải quyết, đó là tìm đạo hàm rồi xét / =0 rồi vẽ BBT tìm GTNN. 
Tuy nhiên ở đây tôi giới thiệu đến quý độc giả cách làm nhanh bằng BĐT Cauchy. 








Ta nhận thấy ở đây chỉ có một biến R và bậc của R ở hạng tử thứ nhất là bậc 2, nhưng bậc 
của R ở hạng tử thứ 2 chỉ là 1. Vậy làm thế nào để khi áp dụng BĐT Cauchy triệt tiêu được biến 


R. Ta sẽ tìm cách tách h thành 2 hạng tử bằng nhau để khi nhân vào triệt tiêu được R” ban 
đầu. Khi đó ta có như sau: 


ị 2 
Sịp = vi >233|2Y —> 
2R 2R 4 





Tàn NUNA NNN VN tM SỀÑN 


TU N 
“ Kat ỳ 
k- Tà Co YY, VĂA 
`: # b W : v n Nà vÀ ` ⁄ 








, SẢ” ca Gọi Vị,V; lần lượt là Ýs „ge„Ý 
6A ° SB  SC SỈ) 


S.ACD - 
Ta có: V,+V, =VW 





VWoagc SA" SB §C 1 V, 
E7 -=“=c© V§A'pC' “TS: 
Vc GÀ GH 0C 07 9 27 
YsAcp _ 5A" 5C” 5D =..S ...s. 
eo SA 6U SS 0 27 

V.+V V 
Vậy Vẹ „:gcp: = V§ „:p.c- † V2AIGB'P? Top “uy” 





Kẻ SOL(ABC) và OD,OE,OF lần lượt vuông góc với BC, AC, AB. Theo định lí ba đường 
vuông góc ta có 5Ù L BC,SE.L ÁC,5F L ÁB (như hình vẽ) 





Từ đó suy ra ⁄S§DO = ⁄SEO = ⁄SFO =60”. Do đó các tam giác vuông SDO, SEO, SFO 
bằng nhau. Từ đó suy ra OD =OE=OF. Vậy © là tâm đường tròn nội tiếp tam giác ABC. Vì 
tam giác ABC cân tại Á nên OA vừa là đường phân giác, vừa là đường cao, vừa là đường trung 
tuyến. Suyra 4,O,D thẳng hàng và D là Xu điểm của BC, 


Suy ra AD =v AB? - BD? =A16a? \ 


Gọi ? là nữa chu vi tam giác 4BC, 7 là bán kính đường 
tròn nội tiếp của nó. 






Khi đó Saasc = =. 6a.4a = 12ãˆ = pr = 8ar.. 


Suy Fa BÀ 
2Á: 


"án 


Do đó SO =OD.tan600 = 


3-/3a | 
2 


Vậy Vệ „pc = 6 3d. 





^7» , Lụ .~.A` M * ⁄ # , Lệ M ũ 
Khối nón có chiều cao là 2 và có bán kính đáy là z = n 


Do đó diện tích xung quanh của khối nón được tính theo công thức: 


2 
S„=ZrÌ với [= lạ? V0 j5. 
4 9, 





Gọi 5,7 lần lượt là diện tích xung quanh của một quả banh và bán kính của quả banh. Khi 
đó S=4zrˆ, suy ra 5 = 12Z?', 


Vì đáy của hình trụ bằng hình tròn lớn trên quả banh và chiều cao của hình trụ bằng ba lần 
đường kính quả banh nên bán kính đáy hình trụ R =7, và chiểu cao Í =7. 


S 
Suy ra §, =2zRÍ=12zr”. Vậy —-= 





Đáy là tam giác đều nên bán kính 7 ngoại tiếp đường tròn là ; = 


a6 


Chiểu cao của khối nón là  = = 


Vậy thể tích cần tìm là =... 2h — Z8`6 
3 xí 








Các em kiểm chứng B, C, D bảng cách lấy tích vô hướng các vec-tơ pháp tuyến. Suy ra các 


đáp án B, C, D đều đúng. 
2x++z+3=0 


Đối với đáp án A các em giải hệ phương trình 1# ~#—Z* =1 I0 
9 „—z+2=Ô 


3 


-11 ẫ 
Ở đây hệ có nghiệm 4 ÿ = .¬ nên khẳng định A sai. 


1 
z=— 
6 





C2 H4 Đáp án D. 
Đường thẳng 4,,4, có vec-tơ chỉ phương lần lượt là ¡; =(1;-1;2), #„ =(—2;2;-4). Ta có 


= = 5 = K nên đ,,i, song song hoặc trùng nhau. Chọn AM4(0;1;1)  đ,, lúc này M thỏa phương 


trình của đ,, suy ra M(0;1;1) đ4„. Vậy đị =;, 


sa MAI AS vn 





`"... 


Tung trình chính tắc của mặt phẳng đi qua 3 điểm A,B,C là v : sẽ : =1, 





"Các mặt phẳng : ),(Q),(R) có véc-tơ pháp tuyến lần lượt là n, =(1;3m;—1), nạ =(m;~1;1); 

nạ =(1;~1;~2))› khi đó giao tuyến của hai mặt phẳng (P)sà(G) có vec-tơ chỉ phương là 
HH =1, ATio =(3m - —1;—m — 1;—1~— 3m 1 Để giao tuyến hai mặt phẳng (P) và (Q) vuông góc với 
H6. se ST... La Dm 


= Sˆ»fiSs=1: 
—] —2 








mặt phẳng(R) thì HụPg cùng phương, suy ra 





Mặt cầu có phương trình là x? + /ˆ +zˆ + 4x —2y +6z~— 50=0 
©(x+ 2Ÿ +Íy— 1} +(z+ 3Ÿ =82, suy ra tâm của mặt cầu là 1{—2;1;-3). 





Phương trình mặt cầu (S) đi qua bến điểm 4,B,C,O có dạng 
x2 +2 +z? —2ax— 2bụ—2cz+d=0. Vì A,B,C,O e(S) nên ta có hệ phương trình: 


—2a+äđ=—] a=0,5 


Ả b=-~1 
4b+d=-4 2 
-8c+d=-l6  |C=^ 


d=0 4=U 








la 


SUy ra (S):x?+y? +z?~x+2y-4z=0 © xe. ¿(1Ÿ +22) se 


—_—_ 





T0 LÀN AÀMVV Ni 
40) Đáp án A. 
v ĐA m 





Hướng dẫn giải: Đường thẳng đ,,3, có véc-tơ chỉ phương lần lượt là: 
„; =(2;1;-2),uy =(—4;~2;4). Chọn MÍ1;~3;4) eđ,,N(—2;1;—1) 6 ả„. Ta có: 
My “ÔN đ /!ả,. Suy ra khẳng định 1, 2 sai. 
Med, 


Khoảng cách giữa 2 đường thẳng này là: 3(4,d; } = TT =2 —— suy ra 3 đúng, 
th _ 


Vậy trong các khẳng định trên có 1 khẳng định đúng. 








BỘGIÁODỤC  - ĐỂ MINH HỌA KÌ THỊ THPT QUỐC GIA 2017 - 
| _¬. .7...g ` MÔN: TOÁN (50 câu trắc nghiệm) 


Thời gian làm bài: 90 phút 








A. Hàm số luôn có 2 cực trị Vcek, B. Hàm số luôn có 2 cực trị Vc (0;+=) 
€C. Hàm số luôn có 2 cực trị Vec e (0; —œ} D. Hàm số luôn có 2 cực trị Vce“Z. 
đÄŸ!#ÿ9SðR ^x~ở 


\ Đồ thị hàm số  =———— có bao nhiêu đường tiệm cận? 
\Ề | x2 " 1 5 
A. 1. B. 2. C.3. D.4. 


s0) Cho hàm số =zx” -3x+ 2016. Trong các giá trị sau giá trị nào là giá trị cực trị của 


ọ k 
nỆNG SY GP VÔ DAI 





kệ 


20 B, 2015, C., 2017, D.-1. 


_?x+4 
x+1?n 


B. -2<#z<-—1. C.—1,5<mm<—1. D.-2<1. 


. Tìm tất cả giá trị của m để hàm số nghịch biến trên (_-=;1) ệ 


$ l5 ` Gọi AM,N lần lượt là giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số: = x++J4—x?. Giá 
“trị của biểu thức MI+2N là: 


Â.2N2 2: B.242<d; C;?XJZ 1:2: D.2/2+4. 





(406) Một trang chữ của một tạp chí cần điện tích là 384crr”. Lể trên, lề dưới là 3cm; lề phải, 


lề trái là 2cm. Khi đó chiều ngang và chiều dọc tối ưu của trang giấy lần lượt là: 


A, 24cm,25cm, B. 15cm,40cm. C. 20cm, 30cm. D.22,2cm,27cm. 


ì Cho hàm số 1= lx| và các mệnh để sau: 





A. Hàm số không có đạo hàm tại x=0 nên không đạt cực tiểu tại x=0 
B. Hàm số không có đạo hàm tại x=0 nhưng vẫn đạt cực tiểu tại x=0 
€C. Hàm số có đạo hàm tại x=0 nên đạt cực tiểu tại x = 0 


D. Hàm số có đạo hàm tại x=0 nhưng không đạt cực tiểu tại x = 0 









jiNGi 
ì Wy N 





Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số  =x” -3x” -9x+6 trên | —4;4 | 








A. Minƒ(x)=-21B, Min ƒf()=-14C. Min /x)=1 D. Min ƒ(x)=-70 
Tiểu 5) Tìm ?r để hàm số 1/ = —. (C) cắt đường thẳng  = x7 (4 ) tại 2 điểm phân biệt? 
TÂY ¬ 


Â. m>-—6 B. #>_—6 và m#1 C. z< ~=6 D. m>_—6 và mz1 


\GU 100) Hỏi hàm số  =—x” + 2x) -2x—1 nghịch biến trên khoảng nào? 











Ma B. Ki Đ (—s;1) D. (—=; +eo) 
-_2x +1 có mấy tiệm cận? 
=.. 
ÁA.l B.0 C. 2 D. 3 
` í _ ụ. Giải phương trình iog; (2x ~— 3) = 5 
A.x=3128 B. x=1564 C. x=4 D.x=2 





ải bất phương trình: ` -4x] >1 


= 2— 2 











Â.x> B. 2.72 
C.x~<——— âu sÁ D. x> _- 
ấu 14 ` Tìm " hàm của hàm số 1= Ios[2+” ) 
A. = B. w== C. V “no D. _ 
| n. Tập xác định của hàm số = logŠ— là: 
A. (—œ;1)(3;+eo)} — B. (3;+m) C. (1;3) D. R\(1) 


nh) 002 lu ở ` ` ^ ` ^ ^ # Lệ, ˆ ^ - z 
\GIU `) Khẳng định nào sau đây là luôn luôn đúng với mọi a, b dương phân biệt khác 1? 


NÀNG 








A. b=glt#! B.a=b" C. log,b =log, a D. z99° = pl#' 
\ TU Nếu /oe, 6= aä và iog.,7=b thì los; 7 bằng bao nhiêu? 
b ũ " f 
A. —~— B. Ỉ 7 —ớý=5= C. = D. | S: =— 
l0g; 7 mm 09. b-1 log, 7 = IIEE - 08:7 =T— 





œ 018 Cho hàm số ƒ(+) = 3”.6””. Khẳng định nào sau đây là khẳng định sai? 
A. ƒ(x)<1©xin3+lnx.In2<0 B. ƒ(x)<1©xin3~+lnx.In2<0 


C,. ƒf(x)>1©x+lnx.iog; 6 >0 D. ƒ(x)>1©x+lmx.log, 6 >0 











PS Yrt ân y P ` 2 ` ~ ể 
Tính đạo hàm của hàm số ý=—z——~ Ÿ 








x+l 
= "N: B. PK ¡ae s2. 
(x? +1) (s " 
(x? +1) (z +1] 
`: Tính đạo hàm của hàm số  = x.27 






1 Ông A cần thanh toán các khoản nợ sau: 

- 10.000.000 đồng thanh toán sau 2 năm (khoản nợ ]). 

- 20.000.000 đồng thanh toán sau 5 năm (khoản nợ 2). 

- 50.000.000 đồng thanh toán sau 7 năm (khoản nợ 3). 

Người ta đồng ý cho ông thanh toán bằng một khoản nợ duy nhất (khoản nợ 4) 99.518.740 


đồng sau n năm tính từ lúc này, khoản nợ 4 có tiễn nợ ban đầu bằng tổng tiền nợ ban đầu của ba 
khoảng nợ 1, 2, 3. Biết mức lãi kép là 4,5% năm. Giá trị n gần với đáp án nào sau đây nhất: 

































A.10 (năm) B. 11 (năm) C. 9(năm) D. 12(năm) 
368285 Nếu r(x)= [ - thì: 
Xitix 
A.F(x)=lzx+C B. F(x)=lnlinz|+C C. F(x)=-(mx} +C_D. F(x)=lg(Inx)+C 
ma thì: 
x“ˆ+5x+6 
K 
Ạ. r(x)=m| 72) le B. Nha rẻ 
x+2 x+3 
.. F(x)= Inlx? + 5x+6|+€ D. F(x)=3im“Š|+c 
X 
`( đề Giá trị của tích phân tau5) agia lối 
0 
A. =(1~iz2) LIP cáo C. ¡_32 Đ,1 
2 2 _ 2 
II" 
`... x0 Si12X8X \.. 
tấn 25) Giá trị của tích phân .- 
A. -4 B. -(5—3) C. 2(4-3) D. h 
ĐÓ.) Giá trị của tích phân j> (1+inx)dx là: 
1 Ẻ 
A. e°—1 g.£ -Í Ge D. số số 








2 2 2 














ế ề H27 Diện tích của hình (# (H ) giới hạn bởi đường thẳng U=x+ sim” x, J=3;7>=U0,#= : là: 
A. Z B. #f C.z ñ— 
Ạ 7 ˆ 





lệ 128) Thể tích khối tròn xoay do hình phẳng (H) giới hạn bởi các đường 1/ = `, )=U,x=1j+<5 
at quanh trục Ox tạo thành là: 



































À. 9z B. 20Z cá D. 18z 
Ï` Tìm mô đun của số phức: z=2+3/— _ s, 
=. 
All k V170 „_ V1 p.l- V170 
vẾP Ó : "ĐỤ. vÕ )". 
(C 130 ) Tìm phần thực của số phức ø = z” ~ : +zz biết z=1—2i. 
A.<” K ,_33 .32 
“ 5 5 






B. z, là số phức liên ké của Z¿ 


#7 -inr 2 uy I> || 








“(âu U32 Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào không đúng? 
A. Hình tạo bởi một số hữu hạn đa giác được gọi là hình đa diện 
B. Khối đa diện bao gồm không gian được giới hạn bởi hình đa diện và cả hình đa diện đó 
C. Mỗi cạnh của một đa giá trong hình đa diện là cạnh chung của đúng hai đa giác 
D. Hai đa giác bất kì trong hình đa diện hoặc không có điểm chung, hoặc là có một đỉnh 
BH hoặc có một cạnh MNg 





x* B.1 c.1 p.Ú 


2 3 4 là 


XU VN 
` 





3U 34 Cho các số phức Z;¿ =1— 2? và z; =1—2¡. Hỏi Z:;Z; là nghiệm của phương trình phức 
nào sau đây: 


A.z2+2z+5=0, B.zˆ—-2z+5=0, C. z?-2z+5=0, D. z2-2z+5=0. 


cấu 1 Tính thể tích V của khối lăng trụ tam giác đều ABC.A“BˆC' có AA'=BC=a. 
q° 3 3 3 
v3. B.ự 2 V3. c.ự-2 2, ¬ 
12 4 6 2 


F29900 401100001198 NÀY 3 
Ki VÀO ax 
SÀU Ệ 

` 


36 + Trong không gian, cho tam giác ABC vuông tại C có đường cao kẻ từ C là ” SH: 

















CA =a Khi đó đường sinh Ì của hình nón nhận được khi quay tam giác ABC qua trục CA là? 
A.l=a B.i=2a C.!=3a D.i=24 








với đáy. Tính thể là của hình chóp S.ABCD ? 


À. san (ao) B. 4z? (dot) C. .a (ao) D, 22° (đøt) 


-(âu38 ` Một hình hộp chữ nhật nội tiếp mặt cầu có ba kích thước là a,b,c. Khi đó bán kính r của 





thốt cầu bằng? 
À, + g2 +? c2 B. vVa? +bˆ +c? C. J2(z2 + +) D. 2 +-b2 + c? 
: 3 


F NA) v vụ TN à ˆ^ ` 7 z ` ` ` A* g ^ ` ^ z L# ,/ 3 
¿ tâU 39: Một hình trụ có 2 đáy là hình tròn nội tiếp một hình vuông cạnh A. Tính thể tích của 





khối trụ đó, biết chiều cao của khối trụ là a? 
1 3 
Ạ. + B. 282 ‹.. s45 D. q 7 





sẽ "4 J” ¡ Khái niệm nào sau đây đúng với khối chóp? 
Á. là hình có đáy là một đa giác và các mặt bên là các tam giác có chung một đỉnh. 
B. là phần không gian được giới hạn bởi hình chóp và cả hình chóp đó. 
€. là phần không gian được giới hạn bởi hình chóp. 
D. là khối đa diện có hình dạng là hình chóp. 


ñ ầ lái ` Cho mặt phẳng (P): 5z + 6y+2=0. Tìm vecto pháp tuyển của (P)? 







¡=(5,6,0) B. ø=(-6,5,0) C. ø=(5,6,2) D. z=(-5,6,2) 

: diện Cho 3 điểm A(6;9;1), B(-2;1;3), C(1;1;0). Viết phương trình mặt phẳng (ABC) 
A. (ABC):—6x+5+2z~11=0 B. (ABC): 3x—5y—2z+11=0 
C. (ABC]:6x—5/—2z+11=0 D. Không viết được do không đủ dữ kiện 


GÀ AeÀ 


§ỳ 2U HẠ ` Cho mặt cầu l5): lu — '' + (y _ ẦN T, (z -6) =25. Tìm tâm l, bán kính R của mặt cầu (S) 





A. 1{1;2;6); R=5 B, T(—1;-2;-6); R=5 
C. I(1;2;6); R=25 D. /{-1;-2;-6); R=25 











-.“= 
21 14 





_25V14 _„_ 504/14 7514 D, x=50 
7 





„ Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thắng 4: — = TT _ẨãT-^. 








t9nh mặt phẳng (P) đi qua 4 và cách 4(1;1;3) một khoảng lớn nhất. 
A. (P):—-15x—12y+21z-28 =0 B. (P):+15x +12 +21z—28 =0 
C. (P) ;15x+12ự—21z— 28 =0 D. Không có mặt phẳng nào thỏa mãn 








âu 40 ` Cho mặt cầu (S) tâm Ï (1; 1; 3] tiếp xúc với mặt phẳng (P ):2 +2y/+2z+9=0, Viết 


^^ NƯÀn N 
XIN AYAo ly 


phương trình mặt cầu (S) ? 





A. l5}: xˆ° +ựˆ+zˆ=2x—2y~6z— 36 =0 B. (S): xˆ+ˆ+zˆ+2x+2y+6z—25=0 
C. (S):z” +yˆ+zˆ—2x—2y—6z—25 =0 D. (S):z?+”°+z?=2x—2y—6z~—18 =0 
4c Trong không gian với hệ tọa độ Oxz, cho điểm (2;0;1) . Tìm tọa độ hình chiếu của 
ˆM lên đường thẳng đ:——— . 
5 1 
A.(0/2)  — B. (-1/1:2) C. (0;2;1) D. (1;1;2) 





đau 44. ủ Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz, cho 3 điểm A(0;6;0); B(0;0;8) và C (4;0;8). 
"Mệnh đề nào sau đây là đúng? 








A.BC vuông góc với CA. B. BC vuông góc với mặt phẳng (OAB) 
C. AB vuông góc với AC D. Câu A và câu B đều đúng. 
ZX=f1ö 
(âu 49, Cho ¡ m #0 và đường thẳng đ PB e  ¬ vi đường thẳng 4: = 2 +3 
\ NGA sẽ H 1 tr 

Giá trị m là: z=-t+Š 

A. Một số nguyên dương 'B. Một số nguyên âm 

C. Một số hữu tỉ dương D. Một số hữu tỉ âm 





“8U 50 ` Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho điểm 5(1;2;~1) và tam giác ABC có điện tích 
bằng 6 nằm trên mặt phẳng (P): x— 2y +z+2=0. Tính thể tích khối chóp S.4BC ? 


Ä..? =2ds B.v-246 C.V=6 D.V=4 


LỜI GIẢI CHI TIẾT 





ÑÑÏ  ? Cho hàm số: y=xŸ —bx? ~cx+2016 với b,c e R. Trong các khẳng định sau, khẳng định 





"nào đúng? 
A. Hàm số luôn có 2 cực trị Vee. B. Hàm số luôn có 2 cực trị Vé € (0; +oo) : 
€. Hàm số luôn có 2 cực trị Vc e (0; —œ). D. Hàm số luôn có 2 cực trị Ve eZ“. 
Đáp án B 


 =x” —bxˆ —cx + 2016 có tập xác định là: D= R. 

Suy ra: /ˆ=3xˆ° =2bx—c; A'=bˆ+3c. 

Đối với các trường hợp ở Đáp án A, C, D, chọn c=—10,b =1, khi đó Aˆ<0, suy ra phương 
trình =0 vô nghiệm, suy ra hàm số không có cực trị > loại A, €, D. 





T— z có bao nhiêu đường tiệm cận? 
x1 
c1. B. 2. C. 3. D. 4. 





kệ... - _ Tiếp cận. 11 chujjên đề trọng lâm: ` 


N........... 





#b ng: 


Ụ "VT TXĐ: D=(~œ;~1)©2(1;+s=). 
Ta có: lm =~2 suy ra đường thẳng  =~2 là TCN của đồ thị hàm số. 
tim =2 suy ra đường thẳng =2 là TCN của đồ thị hàm số. 


lim =—œ suy ra đường thẳng x=1 là TCĐ của đồ thị hàm số. 


x—1' 
lim y=+% suy ra đường thẳng x=~1 là TCĐ của đồ thị hàm sô. 


Vậy đồ thị của hàm số đã cho có tổng cộng 4 đường tiệm cận. 


` Ti) ` Cho hàm số ÿ =z” - 3+ + 2016. Trong các giá trị sau giá trị nào là giá trị cực trị của hàm số? 





B. 2018. C. 2017. D.-1. 
Đáp án B. | 

=1 
ự=+x”—=3x+2016 có ýˆ=3xˆ—3; V08 ~ä=0 | 2 _ 


Các giá trị cực trị là: (1) = 2014 và +(—1) = 2018. Trong các đáp án trên chỉ có 1 Đáp án B thỏa. 





VỆ AI NA X xử + 4 ` A# 2 .ˆ./ ' + £? L_ ^ A“ " ' Ậ 
ÿ Cho hàm số 1= _— . Tìm tất cả giá trị của m để hàm số nghịch biến trên (—œ;1)? 
x+?m 
Â, —-2<mm<-—]1. B.—-2<?m< —1. €.,—1,5 < r‹ <—1. D._—2 <”m. 
Đáp án A 


Hàm số y có IXĐ: D=R\{-m}. 
x+†?mn 


2 
l4 Hị — 4 ` AƑ ˆ “.ÁZ ‹ , * Lộ ` AZ * 
"tramP hàm số nghịch biến khi ' <0 © m” -4<0 ©-2<m<2. Khi đó hàm số nghịch 
x+m 
biến trên các khoảng (-œ;~} và (—m;+œ©). Để hàm số nghịc biến trên khoảng (—s;1) thì 


1<-—n <> r<—1. Vậy -2 < m <—1 thỏa yêu cầu bài toán. 


k 


Gọi A1,N lần lượt là giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số:  = x++J4— x~ˆ. Giá trị 
của biểu thức M+2N là: 





A. 22-2. B.2V2 —4. C.24/2 +2. D.22+4. 
Đáp án B 

Hàm số /=x+4—-xˆ có TXÐĐ là: D=|-2;2 |. 

y'=1~ * * 


————=— ; ụ'=0©1—-————=0<>x=42. Khi đó: 
\4-+? \4-z+? 


M= Max y=y(d2)=24: N= Min y=v(-2)=-2 suy ra M+2N=24J2 ~4. 


xe| ~2;2 | 


ñ ) Một trang chữ của một tạp chí cần diện tích là 384czn?. Lể trên, lề dưới là 3cm; lề phải, lề 





trái là 2cm. Khi đó chiều ngang và chiều dọc tối ưu của trang giấy lần lượt là: 
A. 24cm,25cm. B. 15cm, 40cm. C. 20cm, 30cm. D.22,2cm,27cm. 
Đáp án C 





























1) ÔÐÔÔPpÔÐllốốố cốc. 
của DỌO & . Mộ ` cản Ti /70/ TPETTr 7 . 


ì. . ` „ NÀ NÑ Ni \ ` ` \ ì. mm Ni Nộ : 





Ạ 
ù 
Ẳ 







F ẤN 


Gọi 4,b(cm)(a>0,b>0) là độ dài chìu dọc và chìu ngang của trang chữ suy ra kích thước 
trang giấy là a+6,b+4. 


Ta có: a.b= 384 —> b= ; 
q 


Diện tích trang sách là: S=(a+ 6)(b + 4) œS=4a+ 2202 


a 





+ 408. 


: 2304 
Theo bất đẳng thức CAUCHY ta có: © ŠS> 2, | 4a.———— N 408 = 600. 
2304 





Suy ra ÀinzŠS =600 < 4a = 
30cm, 20cm. 


©a=24, suy ra chiều dọc và chiều ngang tối ưu là: 


Ì Cho hàm số 1 =|x| và các khẳng định sau. Tìm khẳng định đúng: 





A. Hàm số không có đạo hàm tại x=0 nên không đạt cực tiểu tại z =Ô 

B. Hàm số không có đạo hàm tại x=0 nhưng vẫn đạt cực tiểu tại x = Ũ 

C. Hàm số có đạo hàm tại x=0 nên đạt cực tiểu tại x = Ö 

D. Hàm số có đạo hàm tại x=0 nhưng không đạt cực tiểu tại x =0 

Đáp án B. 

Ta có ⁄ =*z°=- —=-= => hàm số không có đạo hàm tại + =0 
2Nx? vx2 


Ta có thể loại ngay 2 đáp án sau vì hàm số này không có đạo hàm tại z=0. 


Tuy nhiên ta thấy hàm số vẫn đạt cực tiểu tại x=0. Nên Đáp án B đúng. 





U03) Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số ÿ = 3` - 3x” -9x+6 trên | —4; 4| 

A. Min ƒ(x)=-21 — B, Min ƒ(x)=-14 — C. Min ƒ(x)=1 D. Mãn ƒ(x)=-70 

Đáp án D. 

Đây là một câu hỏi dễ lấy điểm. Để tìm được GTNN của hàm số trên đoạn | -4;4 | ta giải 
phương trình / =0 © II . la lần lượt so sánh ƒ(-4), (4), ƒ(-1), ƒ3) thì thấy ƒf(-4) =-70 
là nhỏ nhất. 


-M L1 (. c) 


Xx_= 





) Tìm m để hàm số y= cắt đường thẳng y=z~7 (4) tại 2 điểm phân biệt? 


Á., m>-—6 | B. m>-—6 và m z1 C. r<—6 D. m>_-ó và m# 1 

Đáp án B. 

Cách giải nhanh bằng MTCT. 

Nhận xét x z 3 vậy phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị phải có 2 nghiệm phân biệt 
khác 3. 

Phương trình © x°—3mx = (mx — 7)(x — 3) 





/J2,Ấc, NI v/)))2/1./21./0 70. / 


[)7/1/)/7/)/)/37/./98/1/4/)12/ 3,10) Ÿx0/1. 





Dùng máy tính ấn nút | MODE | chọn 2: CMPLX 
(định dạng số phức) 
Nhập vào máy tính như sau: X? — 3X] -(X -3)” -_7) 





10679 =10ó6 79=z” +6x+x—21=+” +7x—21 

10000 =1 00 00 =xˆ 

Vậy phương trình  zŸ +7xz—21—znxz? =0 ©(1—?m)x +7x—21=0 

Để phương trình có 2 nghiệm phân biệt khác 3 thì 
/(3)=0 . Vẽ đầu của hệ ta không cần giải để sau đó thay vào. 
7?~4(1—m).(—21)>0 

Phương trình (2) >6 và mz 1 


Hỏi hàm số 1 =—x” +2+” =2x—1 nghịch biến trên khoảng nào? 





A. `. B. n “ (-=;1) —, (-s=;+œ) 
2 C. 
Đáp án B. 
1 
Ta có '=-4x”+6x”~2=0«© th, 
x=l 


Bảng biến thiên 





Do đó, hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng lã 2e |: 
"" .. .ẽẽ...ẽ 
Đổ thị hàm số 1 = -— có mấy tiệm cận? 
và: '°” xu 


A.l B.0 C. 2 D. 3 





Đáp án D. 








`......9 


x=0 
x=^2 
Ta có im =~œ; lim  =+œ;> + =0 là 1 TCĐ. 


x->0† ~x>0" 


lim  =+œ; lim =—œ;> x=2 là 1 TCĐ. 


x2” x2" 


lim =2; lim y= 2;==2 À11TCN. 


x—+<%® 


Giải phương trình xˆ ~2x=0 © 





A. x=3128 B. x=1564 C.x=4 — D.x=2 
Đáp án B. 
Phương trình >2x—-3=5” © x=1564. 





) Giải bất phương trình /os; |2z -4z) „1 


THÊ 2—l6 2-6 ,2+v6 
2 , 


X 
Á. hoặc x<————— 5 B.*xe€ 5 
&: `. D. „„2-6 
⁄) 8u 

Đáp án A. 

N FT VI. 0 
Điều kiện ' 

2 


Khi đó bất phương trình 
` 51D 
©>2xˆ?-4x>1©©2x?-4x-1>0< 2 
3.:J6 
Si 


ÄZ< 


Giới thiệu thêm: trong máy tính Casio 570 VN Plus có tính năng giải bất phương trình đa 
thức bậc 2, bậc 3. Các bạn chỉ cần ấn | MODE |— mũi tên xuống và chọn I: INEQ (nequality), 
sau đó chọn các dạng bất phương trình phù hợp. 


0Ä vi VÀ 1š 


c ` c2 
Ẫ Au14) 1ìm đạo hàm của hàm số  = log(2x” 


















2Ïn10 2 Ì iz10 

Á.  =——— B. =———— C. ⁄ =——>——— D. 

ng / x10 ~ “ ” 2x2 m10 . 
Đáp án B. | 
Ta có (log„ 1) = BẾP. Áp dụng vào hàm số trên ta có ¬ —. ¬ Đáp án B. 

: 1.Ìna 2x”.In10_ xi10 
NÊN Phnh À _ z * 2 ` x X — Ỏ ^ 
` tê âu 15 Tập xác định của hàm số # =Íog - là: 
NGA SSĂNAUISUAN x—1 

A. (—=;1)+2(3;+) B. (3;+=) C, (1:3) | D. R\{1) 


Đáp án A. 











Đây là một câu đễ ăn điểm nên chúng ta cần chú ý cẩn thận từng chỉ tiết: Ở đây có 2 điều 
kiện cần đáp ứng: 
1. Điều kiện để hàm phân thức có nghĩa 


2. Điều kiện để hàm log xác định 


z] 
Vậy ta có: l li 


a-alz-lsa® lto 


Khẳng định nào sau đây là luôn luôn đúng với mọi a, b dương phân biệt khác 1? 
=a89 B.a=b”^ C. ioc b=log, a D. z®” —p°#° 





Đáp án D. 
Nhận thấy z,b là 2 số dương phân biệt: 
Với ý A. 
loeb 
© ilos,b =loeb<>——— = loeb 
loeq 


b= 
loob =loga.logb 
© loeb =loga.log “láng 


(không luôn đúng với mọi a, b) Tương tự với ý B. 

n loob losa TT... : 

Zới ý C. Ce@~° =_°_ (doa, Š 
Với ý C. Ta có C<> mm. (do a,b) phân biệt nên đăng thức không đúng 
Theo PP loại trừ ta chọn đáp án D. 

Ta cùng chứng minh đáp án D. 


Deloga'8° =logb"$° © loeb.loga = losa.losb (luôn đúng) 
TH2: Nếu không nghĩ ra hướng giải quyết nào, ta có thể dùng máy tính và thay 2 số a, b bất 
kì thỏa mãn yêu cầu để soát đáp án (do luôn đúng). Ta cũng chọn được đáp án D. 


ì Nếu ioø,6=a và log. 7 =b thì /os;7 bảng bao nhiêu? 





b 8 - b ñ 
A, l /7=—— B. ị /=—— * Ỉ /=— ° ——— 
vs. cu Ï = b—] Có; l—a SP 1—b 


Đáp án A. 

Với dạng bài biểu diễn một logarit theo 2 logarit đã cho thì bước đầu tiên là chuyển log cơ 
số cần tìm về cơ số ban đầu, rồi phân tách như sau: 
lQg,7 - b _—_b 


loe,3 log6—log,2 a—1 





Ta có: l0g; 7= 


ïï Cho hàm số ƒ ( *) =3*.6”*, Khẳng định nào sau đây là khẳng định sai? 





A.ƒ(x)<1©x+inz.log;6<0 B. ƒ(x)<1©xii3+ lnx.In2<0 


C. ƒ(x)<1©xiog,2++ˆ <0 D. ƒ(x)>1©x+iInx.los, 6 >0 










li 


: 


SN VN Này toà 
N .. n" mm 
\ \Àà 





Đáp án A. 


ƒf(x)<1© los; ƒ(x)<logyạ1© x+ nx.log; 6 <0 


*% 








' Tính đạo hàm của hàm số 1= ? 
xˆ+1 | 
„„ liểp Imx(x2 +1)+2x +1 
e* [inx{x? +1)~2x]+1 
ca” (x? +1) 


Đáp án €. 


Đây là bài toán tính đạo hàm đòi hỏi quý độc giá phải nhớ công thức. Ta cùng nhắc lại các 
công thức đạo hàm cần sử dụng 


l'\;. 1 0=^ÐP ` H †s\z.. ca 


: Ø 
Vậy ở đây mm... 
z' +1) (z° : 1Ÿ 
Vậy ta chọn đáp án C. 


Ngoài ra các bạn có thể sử dụng nút 





từng đáp án, tuy nhiên đây là một bài toán đạo hàm khá đơn giản n nên ta không cần thiết sử dụng 
máy tính, sẽ làm tốn thời gian hơn rất nhiều. 





A.y'=27(1+xin2) B. ˆ=2”(x+ln2) 
C. <2? 0n _ D. /ˆ=2”.(x+1) 
Đáp án A. 


Ta có =2” +x.2*.ln2 =2 (1+xiz2). 


Ông A cần thanh toán các khoản nợ sau: 

- 10.000.000 đồng thanh toán sau 2 năm (khoản nợ 1). 
- 20.000.000 đồng thanh toán sau 5 năm (khoản nợ 2). 
- 50.000.000 đồng thanh toán sau 7 năm (khoản nợ 3). 





Người ta đồng ý cho ông thanh toán bằng một khoản nợ duy nhất (khoản nợ 4) 99.518.740 
đồng sau n năm tính từ lúc này, khoản nợ 4 có tiền nợ ban đầu bằng tổng tiền nợ ban đầu của ba 
khoảng nợ 1, 2, 3. Biết mức lãi kép là 4,5% năm. Giá trị n gần với đáp án nào sau đây nhất: 

A. 10 (năm) B. L1 (năm) C. 9 (năm) D. 12 (năm) 

Đáp án B. 









[//2,y;) NWẤv/)))/2/1./23/(1, 78/71/7) 


[J1/18/1/1/1/1/Ñ1/.19Ể/1///112//3/,10/Ÿ.//1/) 





Gọi Vị,V;,V;,V lần lượt là tiên nợ gốc của các khoản nợ 1, 2, 3, 4. 

Ta có: 

10.000 = W,.1,045ˆ > Vị =1,045'” * 10.000 

20.000 = V,.1,045” => V, = 20.000 * 1,045” 

50.000 = V;.1,0457 = V; = 50.000 * 1,045 

99.518.740 = V.1,045” — V =99.518.740* 1,045”” 

Suy ra 99.518.740 * 1,045”” = 1,045”? * 10.000 + 20.000 * 1,045 ” + 50.000 * 1,045”  ø = 10,77 


søã" nx‹ r() - | _ thì: 








x)=lnx+C 
B.F(+x) =lInlIn3|+C 
C.F(x)=-(nxŸ +C 
D.F{x)= is(nx)+ +C 
Đáp án B 


Ta có | =. TS Ì —mlimxl+C 
xÍnx lnx 








, Nếu f (z) = =? thì: 


">S—— 
c3 


(x+3 
x+2 








3 
A. F(x)=in +C B. F(x)=In—> 











C. F(x)=ln|xˆ +5x+6|+C D, F[x)=3Im|= 








Đáp án À 
Ta có: 


. 3(x+2)— (x3) 5 3 1 ịa 


x?+5x+6 (x+2)(x+3) x-2 x+3 
- S, 








= 3in|x + 2Ì~ ln|x +3|= lu 











(x + ` 


x+2 





2 +€ 
xˆ +Bx+6 








z 





0 


A. =(1~Is2) B. tệ C. ¡_2 D. 1 
2 2 2 


Đáp án A 




















bạ xảx |[tzmx(L+ien *] tam x |äx = TT lmxe 
0 0 : ủ 


2|*Z + z 
= = : + =EE=  +in|eosx : =2 +theT= (1—-iz2) 
g 0 0 


| 


7 
si 2xdx là: 


9NZ/— Äcos2x 


W2?) Giá trị của tích phân bổ 





1 1 8 
A. —4 B. j3 €C. -|4-x3 D. — 
-(3-3) „4-9 
Đáp án B 
Đặt £=v/7—4cos2x ta có khi x=0 thì =3, khi xe. =t=3 
Du n 9sin2xảx ch sin2xảx : 
24J7—-3cos2x 47—-3cos2x 
s 3 
Vậy nên: sin2xảx x.y _ 8 
í .. 4c0s2x "” nộ | 
phân la (1+inx)äx là: 
1 
e t“Í 22 ... 
Á. ế°—1 g.£ T1 G= D. ef£=1) 
2 2 2 


Đáp án A 


X= ii ='.=l 
Đặt /= x7. Khi 
x=e>i=£ 
Ta có: 
ln† = xinx,(mt) =(mx+1)4xeœ^ =(1+uz)4x 


= “im t(1+ lix)Äx =1” (1+inx)äx 
Vậy Lý - =£ °—1 
1 1 


(H ) giới hạn bởi đường thẳng ỰỤ=x+sinˆ 1: =1,1=0, =5 là: 








Âu” g. C.Z D.^ 
4 2 2 
Đáp án A 


: V/Ä 
Diện tích của hình (H) giới hạn giới hạn bởi các đường # = x + sử x, = x,x=0,x= E3 là: 


I)/27Ấ v1 NEY/)))/2/4./Ÿ//, 7Ñ... 


[;1//18/)/)/1/1/1371.1M8/17)/)12//,/1/0)/Ñ:1/71) 


















“2 Qaingo35A. 









" quay s.o trục Ôx tạo thành là: 





Á. 9z B. 20z C. 2Z D. 1âz 
3 
Đáp án B 


b 
Áp dụng công thức V, =zlÍ[ f (z)Ï dx, ta tính được thể tích hình (H) giới hạn bởi 


 = sả „=0,x=1,x=5 quay quanh trục Ôx tạo thành là: 
X 


5 
V =z| ax-—-^” =-25z| ~1Ì=20z 
x? OP 5 




















NA PH2 DẠY fyNUOM ` ^ 2 A7 f : 1 + ° 
SÚ70 ì Tìm mô đun của số phức: z=^2+ 3i— _ 
tửt- 3É ` ¡ V170 
A.zỈ= 170 B. z|= 170 C. z|= 171 —D.ls= 
3 5 S 4 
Đáp án B 
(1+5)(3+¿) 2... suy. TÌ 7. 
Ta có:z=2 +3Ì-———————.=2+3i- (—+~i)= —+~ 
` (8-i(3+j) ' ¬... ) 55 
_ N170 
5 





` mm... Am =.. : 
lì Tìm phần thực của số phức @=z” — Phác biết z=1— 2. 
—3l —32 —33 32 





Á.,—— B,—— €C.—— D.— 
= ° 5 S) 
Đáp án B 
 = 6. 
# CD nhưng, IS Khái 
đa có 5T: 
32 
Phần thực là: — ¡Phần ảo là: - 


Phương trình z2 +2z+26 =0 có hai nghiệm phức Z::Z:. Khẳng định nào sau đây sai: 





Á. z..z„ =26 B. z¡ là số phức liên hợp của Za 


5i|>|#a 





li đi HE S. xẻ 


Đáp án D. 








b+¡.||A| 
. NG: 


Theo định lí Viete dễ thấy A, D đúng. B cũng đúng vì hai nghiệm luôn có dạng z,, = 





\ Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào không đúng? 

Á. Hình tạo bởi một số hữu hạn đa giác được gọi là hình đa diện 

B. Khối đa diện bao gồm không gian được giới hạn bởi hình đa diện và cả hình đa diện đó 
C. Mỗi cạnh của một đa giá trong hình đa diện là cạnh chung của đúng hai đa giác 

D. Hai đa giác bất kì trong hình đa diện hoặc không có điểm chung, hoặc là có một đỉnh 
chung, hoặc có một cạnh chung 

Đáp án A. 

Hình đa điện là hình được tạo bởi một số hữu hạn các đa giác thoả mãn hai tính chất: 


a. Hai đa giác bất kì hoặc không có điểm chung, hoặc có một đỉnh chung, hoặc có một cạnh 
chung. 


b. Mỗi cạnh của đa giác là cạnh chung của đúng hai đa giác. 

+ Khối đa diện là phần không gian được giới hạn bởi một hình đa diện, kể cả hình đa diện 
đó. Vậy từ các thông tin mà tôi đã đưa ra ở trên, quý độc giả có thể nhận ra được các ý B, C, D 
là các đáp án đúng. Còn đáp án A không thỏa mãn tính chất của hình đa diện, thiếu hẳn 2 điều 
kiện đủ quan trọng để có hình đa diện. 





N\33` Cho hình chóp tứ giác đều S.ABCD. Gọi A; B, C, DỶ theo thứ tự là trung điểm của AB, 
BC, CD, DA. Khi đó tỉ số thể tích của hai khối chóp S.A'.BC'D' và S.ABCD bằng? 


A.L B.1 C.1 D.1 
gà 5 4 8 
Đáp án A. 
Ta thấy 2 hình chóp S.ABCD và §S.A. BC “D'. Có chung chiều cao ^ Ạ B 


kẻ từ đỉnh S xuống đáy. Vậy để đi tìm tỉ số khoảng cách thì chúng ta chỉ 
cần tìm tỉ số diện tích 2 đáy mà ta có hình vẽ như sau: 
Ta thấy sẻ B 
d2 2 


, t Lẻ , Ứ) qã 1 
2ap.cp.= Â D .A B ¬ _xx =2 =2.°Ancp 
Ẹ C 
—> V xp'cp ". 
V 2) 


ABCD 





Cho các số phức z, =1+2¡ và z„ =1-2¡. Hỏi z;,Z; là nghiệm của phương trình phức 


nảo sau đây: 
A.z?+2z+5=0. B.zˆ+2z—-5=0. 
C. zˆ—-2z—5=0. D.zˆ—2z+5=0. 


Đáp án D. 





Tiếp cận 11 chuyên đê trọng tậm 
D./,/5/0/)/)/1/37/,TMỆ(2)/12/13//10//1/.0, 





Tính thể tích V của khối lăng trụ tam giác đều ABC.AˆB“C” có AAˆ= BC =a. 











3 3 k 3 
A. =2 YŠ, By 23, cv-#2, D.ự=“—. 

12 4 6 2 
Đáp án B 


42vJ3 _ đ2/3, 


=4 4 





- 


Trong không gian, cho tam giác ABC vuông tại C có đường cao kẻ từ C là h=——, CA =a 





Khi đó đường sinh l của hình nón nhận được khi quay tam giác ABC qua trục CÁ là? 


A.l=a B.i=v2a C.¡=xl3a D. !=22 

Đáp án D. 

Đường sinh của hình nón quay được thực chất chính là cạnh huyền AB của tam giác vuông 
ABC. Mà tam giác vuông đã có một cạnh bên và đường cao, ta chỉ cần áp dụng công thức hệ thức 
lượng trong tam giác : 

4... n.n 





HỀ CA" CBÀ 342 d° CB 
=CB=ø¬|3 = AB=2a (theo định lý Pytago). 

th) Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình chữ nhật 4B=a, AD= 22 và SA =22 vuông góc 
với đáy. Tính thể tích của hình chóp S.ABCD? 


A, sán (ao) B. 4z" (đott) C. sản (4ơit) D. 2¿z° (dotr) 





Đáp án A. 
1 ] 1 1 4 
UP im 3 S4bcp he 3 S4pcp-SA Xc AB.AD.SA= 2-20.24 = PT 
Một hình hộp chữ nhật nội tiếp mặt cầu có ba kích thước là a, b, c. Khi đó bán kính r 
của mặt cầu bằng? 


2 2 2 
Ác 8ˆ +bˆ+cˆ B. va? +bˆ+cˆ C. J2(22 +? +c?] D. VZ +0 +ế 
| 2 

Đáp án A 

Ta có tâm của mặt cầu ngoại tiếp hình hộp chữ nhật trùng với 
tâm đối xứng của hình hộp. Như hình lập phương ABCD.A' B“C“D/ 
AC: 

⁄¿ 








có tâm là I, là trung điểm của AC”, bán kính r = 
Tam giác Á CÁ vuông tại: 
A'=>AC'=ÝJAA?”+A'C2 =xc°+A'C” (1) 
Mặt khác tam giác 4ˆ D“C“ vuông tại D': 


=a'C=ÝJA'D?”+D'C2 =Jaz°+b? (2) 
Từ (1) và (2) ta có: r=—Ala2 +b? +cẺ . 


z 
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Một hình trụ có 2 đáy là hình tròn nội tiếp một hình vuông cạnh A. Tính thể tích của 
khối trụ đó, biết chiều cao của khối trụ là a? 


\\ 









A, đyxa Z B. Tuân C. —ø3x~ D. az 
2 4 
Đáp án B. 
Ta có hình vẽ sau 
Ta thấy hình tròn nội tiếp hình vuông cạnh a có đường kính có độ 
dài a. Khi đó thể tích của khối trụ là V = B.k= zzR2 = s5] : Tên | ‹ 





Khái niệm nào sau đây đúng với khối chóp? 

Á. là hình có đáy là một đa giác và các mặt bên là các tam giác có 
chung một đỉnh. 

B. là phần không gian được giới hạn bởi hình chóp và cả hình chóp đó. 
C. là phần không gian được giới hạn bởi hình chóp. 

D. là khối đa diện có hình dạng là hình chóp. 





Cho mặt phẳng (P): 5x + 6y+2=0. Tìm vecto pháp tuyển của (P H 
D 


A. n=(5,6,0) B. ø=(—6,5,0) C. ø=(5,6,2) 
Đáp án A. 


, ñ=(-5,6,2) 
Ta có cho mặt phẳng (P): ax + by + cz+4=0 thì vecto pháp tuyến của (P) là  =(a,b,e). 
Áp dụng vào bài toán ta thấy 5x+6y+2=5x+6y+0z+2 =#=(5,6,0) 





Cho 3 điểm A(6;9;1), B(2;1;3), CẶ;1;0). Viết phương trình mặt phẳng (4BC) 


A. (ABC}]:—6x+5y+2z—11=0 B. (ABC): 3x~5y~2z+11=0 
C. (ABC):6x— 5y~2z+11=0 D. Không viết được do không đủ dữ kiện 
Đáp án A. 


Ta có = | 4B,AC 

Mà: |4B,AC. = (-24;20;8) do đó = (-24;20;8) 
=(ABC):-24(x—6)+20(y—9)+8(z—1)=0 

(ABC): qua A(6;9;1) và øtpt ø =(~24;20;8) © (ABC): ~24x + 20w + 8z ~ 44 =0 
<©-6x+5+2z—~11=0 

Thủ thuật MTCT tính tích vô hướng: Ấn nút chọn 8: 

VECIOR > Chọn IL: VctA -> 1: 3 - 

Bước 2: Nhập tọa độ của vecto AB vào, ấn để xóa màn hình. 

Bước 3: Tiếp tục ấn nút chọn 8: VECTOR —> Chọn 2: VctB > 1:3 


Bước 4: Nhập tọa độ của vecto AC vào, ấn để xóa màn hình. 
| 





II/)7Ề3,1 XIN v/1)1//2/1./217/00/17 877/7) 


[/1//18/1/1/1/1/Ấ0/2/08/)7//)12//9/1000/N.0.1. 





Bước 5: Ấn | SHIFT 5 | — chọn 3: VctA, tiếp tục lặp lại bước 5 và chọn VctB. Nhân 2 vecto 


với nhau ta được kết quả như sau: ` 
| vữ 8 
ng — HỊ - 





-#4 ` 





VINA) 


lã) Cho mặt cầu (S) : (x— IÀ +(y- 2ÿ +Íz- 6} =25. Tìm tâm I, bán kính R của mặt cầu (S) 


A. I(1;2;6); R=5 B. I(—1;-2;-6); R=5 
C.11/2/6)R=55 D. lÍ-L-2;-6); R=25 
Đáp án A. 





1) Trong không gian cho điểm A(2;6;9) và mặt phẳng (P):x+2y+3z+9=0, Tính 


# =.4(A(P ) 
25./14 B „- 50414 C y-75V14 
7 mm" "1 


21 14 


Â. x= D. x=»50 











Đáp án B. _ 
Công thức tính khoảng cách từ điểm 4(2;6;9) đến mặt phẳng (P) 

2+2,6+3.9+9 25414 
đ(A Áp) In 


. Nhiều độc giả đến đây đã vội vàng khoanh ý A. 
N1? +2? +32 rn 
Nhìn kĩ vào bài toán thì còn thiếu nhân với ^ 


Khi đó sau khi nhân vào ta được x= _ 


HD, Đ Trong không øi gian với hệ tọa độ Oxz, cho đường thẳng 4: T= = “— Tin. . 


trình mặt phẳng (P) đi qua 4 và cách A(1;1;3) một khoảng lớn nhất. 








A. (P):—15xz—12y +21z~28 =0 B. (P):+15xz +12 +21z— 28 =0 
C. (P):15x+12y—21z— 28 =0 D. Không có mặt phẳng nào thôa mãn 
Đáp án A. 


Vì khoảng cách từ A đến mặt phẳng (P) là thay đổi nên cần tìm một đại lượng là hằng số 
sao cho AE > consf 

Nhận thấy để cho điểm 4(1;1;3) và đường thẳng 4. Vậy khoảng cách từ A đến 4 là hằng 
số. Từ đó ta đã định hướng được cách làm. 

Gọi H, K lân lượt là chân đường vuông góc kẻ từ A xuống (P), 4. Tam giác AHK vuông tại H. 

=AH<AK=á(A;A) 

Dấu = xảy ra khi và chỉ khi H =K © (P) qua À và nhận AK làm vipt. 

Vì Ke4 nên K(f,1+2t,2+2f)= AK=(t~1,2t,2t—1). Mà AK L A do đó AKz¿„ =0 
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©¿+2(1+2£)+2(2+2t)=0 


¿s51 =0 ~ ca N2 KHI C2 
3 333 


2 - (-B -4 7 
(P): Qua Kễ: HÌ và có vtpt "555, 


=(P):— TT b. bệ TA - =0 
3 37 3 3) 3 3 


©(P):~15x~12y+21z—28 =0 





Cho mặt cẩu (S) tâm 1{1;1;3) ĐẾP xúc với mặt phẳng (P}:x+2y+2z+9=0. Viết 
phương trình mặt cầu (S)? ‡ 


A. (S):x? +” +z?~2x~2y~6z~36=0 B. (S):x? +ự” +z +2x+2+6z—25 =0 
C. (5): xˆ tự +z —2xz—2y—6z—25=0 D. (S):+? +” +z”—2x—2y—6z~18=0 
Đáp án €. 


Mặt cầu (S) tiếp xúc với mặt phẳng (P):x+2y+2z+9=0 thì khoảng cách từ I đến mặt 
phẳng(P) chính là bán kính R. 
4(I:(P))=R= JI+1.2+2.3+9l _ 
v1?+2?+2ˆ 
—= (S) (x-1} +(y-1Ỷ +(z-3) =36 


©(S):x? +? +z?~2x—2y—6z—25=0 





Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho điểm AM1(2;0;1). Tìm tọa độ hình chiếu của 


Milên đường thẳng đ; ——- šẽ=— 
A. (1:0;2) B. (-1⁄1:2) C. (0;2;1) D. (11/2) 


Đáp án A. 

Gọi H là hình chiếu của M(2;0;1) lên đường thẳng d. 
= H(1++t;2t;2+t)= MH =(t—1/2t;t +1) 

MHa¡¿ =0 6 (t—1).1+2t2+(£+1).1=0 
©®6£=0«©>t=0= H(1;0;2) 





) Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz, cho 3 điểm A(0;6;0); B(0;0;8) và C(4; 0;8) 
Mệnh đề nào sau đây là đúng? 


A. BC vuông góc với CA. B. BC vuông góc với mặt phẳng (OAB) 
C. AB vuông góc với AC D. Câu A và câu B đều đúng. 
Đáp án B. 


Đây là dạng toán tìm mệnh đề đúng vì thế ta cần kiểm tra từng mệnh đề một chứ không thể 
thử được. 





(75x) RE */1))/2/5,/217/0.1,1.77., ẾẾ 





[/718/1//:1/1/Ấ8n/2/88/1///172///,1/ 1.1) 


Mệnh để A: ta thấy BC =(4;0;0); C4 =(-4;6;~8) 

Nhận thấy BC.CA #0 nên mệnh để A không đúng, từ đó ta loại được Đáp án D. 

Mệnh đề B: Ta thấy nếu BC vuông góc với mp(O4B) thì BC song song hoặc trùng với vtpt 
của mp(.AOB} 


Mà Tfo¿g = |OA, OB. =(48;0;0) Nhận thấy BC song song với vtpt của (O4B) nên mệnh để 
này đúng vậy ta chọn luôn đáp án B mà không cần xét đến C nữa. 








x=‡+5 
nh) Cho z0 và đường thẳng 2 D1 228.14 (Hệ ĩ Si che TÔ, đường thẳng 4:41 = 2+3 
Giá trị m là: TM xG, 
A. Một số nguyên dương B. Một số nguyên âm 
C. Một số hữu tỉ dương | D. Một số hữu tỉ âm 
Đáp án C 
l+mt`=t+5 
Ta có hệ giao điểm như sau: 43+‡'=2£+3 
—3+mf`°=-t +3 
là g (zm-1)t=4 
—>42mi+l=t+5 © 2Ð EeB 
2mt-5=-i+3 +1) 
Hệ có nghiệm d hất ®———” —— ©m=S 
ệ có nghiệm duy nhất ©®=——==—T X 





18) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho điểm S(1;2;—1) và tam giác ABC có diện tích 
bằng 6 nằm trên mặt phẳng (P Ƒ x—2y+z+2=0. Tính thể tích khối chóp 5.ABC ‡ 


A. V=246 B. v-2Z C. V=x6 D.V=4 
Đáp án B. 

đ|S/{PÌ|= 

| | ) 1 +(—2 ý +12 


1 x6 „_2Ÿ6 


`“. 
3 3 2 


[I.1-2.2+1.-1+2|_ 6 
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